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i^ofl i(( Ut aSgemeftie Sfitfl^itiig Ut QH^k^ttngctt 
gifisiibfii («Ibe^ t^efftoi HrnntfiMt mtise <<frr fcf^ott 
«u< bft Sntcige n>iff€tt, bie ic^ to einige bjfetitff^^t 
Btteter M< tforftctot la§m, tofil ffoe Sntbccfimg i^on 
bicfet 8Irt tticf^t «erf4^»i(geii tterbm hntftt. (Snt t^oBt 
fttttbige €kfo|rf4tt be« «crgeblfdNn Gtrrtm« ateitm 
Qdrg&tigcr iiM^^bim tihalii^di 0if(i !biititf einmi t»cr» 
fhcftm edb(Uobe iM(i^ f^»; i^ »iO ^i^ nn^ 

dfn tem |t|oitM' fBaiibe Ut Memorle dl mate« 
tuatica e di fisica della aocieta itdUana delle scienzef 
P. L (1.803)» gab ein au^zißidfntttt Stnalpfi^ Sitvt 
Sliiffitii, eitim !&et9fi< btr ttiimbgU4^leit einer foh 



IV 

I&tiftge £)ilCaf(ton«n ll^t|^ig fepm SRan (cfe fehieit . 
99en>ti^^ tttib t^crgletdS^e i^tt mit meiner 3{ttfliftttig^ 
tttib man iDtrb ftnben^ baß 5?err 9t uff int 6e9 ber 
Slafj&^Iung ber mbglrc^en gifle an biefe 9itt boti 9[«f« 
Ibfung gar nldft gebac^t ^abe/ $err 0tnffint fncl^t 
bie @(ei4^ilng f&r bte angenommene gunftion baburc^ , 
SU •rniebrigen, baß er t\)t fo Diele gleite gormenmer« 
t^e *) giebr, *aU ju feiner 9(bftc^t tauglich ftnb; id^ 
tl^urgerabe bad ©egent^eil; be^ mir ftnb bie onge« 
nommenen Sunttion^n^ eine einjige SBebingnng abge» 
ted^net^ immer toiUthfftliify} aUt t^re SormentDcrt^e 
Ibnnen berfd^ieben fe^n^ unb bie Srniebrigung nmt 
babttr# (ierbofjjebr<i(|>t, baß iif fit wn anfl&i^bareti 
©leift^ungen ab^&ngig mact^e^ beren (Soefjpicienten 4^on 
ruberen aufibAboren @bid[^]fngeni ab^&ngen^ beren Soef? 
ftcienten mieber tum anbcren ütxfLUhatm @ftt(^ngftt 
4b(;Angen; »• f m. eo j* 9S. ^ängt be^ mir bie 
Angenommene' gunctton fbr bte ©leidi^mig be< ^nften 
@rabe^ nrf)>r&nglidt^ Don einer ©leidd^nng bef lao^en 
&mM ab; biefe rebncire idi^ Snerfi wf eine ime^gHe« 
brige @fei((^nng iti f&nften grabet; 4^ren ^befftciens 
ttn^ ber noc^ bon einer ©leic^nng be6 24fien ®raM 
^f^imit, md^t U^ vfon cinev ©{ef^fnng be< Dierten 



•) ^* braudbc 5«er, ber ©euÄii^Wl »ege«/ nwine Attnjb 
au^^rücf^ ttnb 3«i<bem 



@ktißt^tn M fri^fien. ©labe^ abfangen« Diife 
iSbij^tttigeit riboctre u^ ivie^r mf QUci^tttrgttt be« 
^rtttem ©jrabeS^ bmti Sotfßcinieeii ftiMidi^ nur noc^ 
pon ®iiif(imgeti M V»t9tm (Brabti ahkhn%$u* fßm 
«Bern bkfw ftnbct fiOf, Ht MtMiim Auf bit {kM^ 
gltcbrigf OlfiAnng Abgercdf^Bce^ iti bcm ^noeifr bc* 
Drn« atttffttti (riitt @pur^ tUbitf^aapt kat bicfnr 
8ltia(9(i nur fo tritt bargeüM«^ b4# Ifittt bir i^ b^ 
(imiitai aiBct^ebcn «QtDinbbar fiy;. mb tti biefcr S^ 
Mt ifi In bfv %i^t fein 9»i»ct» Niticififriftatt ^f tr 
flirrt b^bi, latiti fria$m iDo^toerbtniUti Sbn^mi mdft 
#4ibf0;. er &(igte feitiem 9l(id[ifo{ger bie SBigf^ b^ 
jM? mcibeti m$ir<^ niib Wtcte ü« ^«btiüd^ «if bfc 

^err {«gratigie gAb b» britMn 9Mbe ber niiini 
9{finotrcti bcr berliner 3((«bcmie bir aSiflfaifl^afteir^ 
tine iuii»erg|ieid!^Ii(|t Slnol^ft be Xfi^ittiiün^tn^ 
fiftn, ettIfrf4)nitmb$B€)>tttf^SRetb9bin^ »eidie 
id^ |ttm ZM^ tttit eimghi, meittem $wtdt angweffif 
tm, aib&iibeniiigfti im fei^fitit (£4)>itfl aafgetitQimfti 
Itabe. (Er )etgte, bafl^ tt>cnii />• eitic ^timiaf^l ifk ^\ 
•Be biife SD^etlobm «m (Eiibe. auf ettu rtbiicirti @bW 



*) 9e9 i^m ifl ^ bii«i »a« U« mir a iil 



n 

«Iftmg ß^tm, Mrta (Soventol f^ble fSfuiiffiotiitt Mt 
ffiurjcltt x', x", x-'^ , • ♦ . x^>, fhh, ml4ft ^ 
kitr «Ilbutitt tebertt^ »»eint tndti bie ^ «*« a Ic^M 
8Biir}efit unter einottNr i»crfei|t, bit be^bctt erfien aUf 
4ti il^vm ®Ham Mtt,, istib ' bdß bal|er bii^ SMtftcfm« 
llttfltfimt(i<9 tmi ®{«i#iiiigen bei i.2%3«>.../r-J3teii 
€hrabt9 abll^&tigeti^ ntkl^iis ettie Ofld^utig b<« fftaftdi 
^rdbe§ t^oti «hier ^Mc^uiig b<d fti^fieti ®rab(#« «3^^ 
€rl&itterutig be« S^orrraga titimnt er bie ®k\(i)Mi brt 
"fbtifrttt @rabe6 simdSieDff^iel, utib t^gt, mit mUti el 
4n)iif4«geii t^abe, um bie rebueirfe ^M^uitg mitlUil^ 
tai^tt^eKem €r bejeldl^net bie aBuraefn bet fcbttcirNH 
mmwt inv^ t% x% z% z'% i*; i''^ uÄb fwb* 
%k »rrifte berfelfeeii .♦) ta xV x'S x'^ x^^ x^, 
l^teraui berect^net er nuu ben erffcu ^peffttifuten »irli 
Ud^i nnb fa^t, ia$ man an[ eine &Mict^^ SSeife bie 
ftMgen ^^efffeknim ffnben Wune, 9&tt ^be fltgi er 
linitti ,,SBir violkn nni 4f>tt fti bie^ 9IMfM^ruiig 
Mefer Regung ntddl tiut^feu, bi^^ be^ nflet i^r« 
pi^ aiittl&ttftgfett.^ benuDi^ Mineti 9iufWk^ ftft« 
bie ttttftbfttitg ber <@M<^ngen bbm f&nften ®t9iH g«> 
ben H^rbe; benli ha bie tibncirte @Mit|öng ^r z^f^^Hi 
fect^ften ®rabe tfi, f» tvirb fte ni^^t aufibelar fr9ii^ 
I99ferii f{e {{(1^ m(^t auf einen niebr^eirii ®r«b <M 



^) ^eüe 4?2 uNb 4?? ^er SKi4»e(fenf4;en tte^erfe(ung b<er 



m 

Hn^ftin »riti^ (Sf^ti &t* fkl^iitt mit 'An nä^b 

4H&fr tertfbe Mefer 9prm locgtii^ f(^c ic&^ Hl tit 
^nfllp^iig bir fibucirtfit @(c{(^g tnbgltc^ Sic gotit 
tfene« *'^ »% a^% z% at**» tiir|feieii in 4ti< 2^^ tok 
tittt Sagratige felbfl itmtttt M^ n^emi ma» Wt 
SEBurjeltt x% x'%. x% uuttr tmanbit t»<irfe|t ^d laf* 
fm ft# alfo, ii(k9 iltfiiier S$e)itc6tnnig, ^ ffiitrjilii Ut 
t^ttdrte» ©leidi^titig bimt^ fj(ia34S>^ f:(i24533L> 
f:(i2534)/ £>Cia/^35),fxCt2354), f:(iö543) 
MTfleBen; tmb Mefen ^tid^m fomfyiotihirtn tia4^ btr 
Crbtifttig^ M^ieflc j^fir gcfc%t wörb^, Mt gitiilttotitit 
i% *'", «^V V^ «^ z'. »fe tw» 8^Mii»w|e 

f:(i2345)/ fKia453)/ f:(i2534)/ *flJ>»ff*^*«if 
iitie C9n^4>€ ^eHabt ber tar^ Ic^n Sßtfrjdir^ tml 

«Nu f^ bfe ^omtnmttf^t f:(ia4350. f:(i2a54)i 
iF::(i2543X Sminigt mm ballet ble t(r<9 gunftto» 
Hen z^ ^'^ k^^S 1» einet @(eid^g M bfitten ®r» 
M/ fe Kmiefi Me Cveffleienteti berfe(bta netea^ilmik 
SBert^e trar no^^ eineti laben ^ ti&mlWb ben>- v^iM/^ 
Ue Serfanfc^img #9ii x^' »tt i:""^ ghbr. ee ff^if 
bd|ir b{efe ^oefftcfeoteii niiftt inelr d« iiöep^ tmgleMI^ 
aSertlK^ istib fie l&ngen ftlgii^ Ho# ben ®Iei(^u»gfti 
b^f Sn^e^te« Grabet ab; eber^ »etc^ejS bod ^ämti4»e 
<ft^ eg l&ft fw| bk rebu^im €Hei<JS^ii» beg fi^^ 



vni 

(Btäbii fo iW9 ®M4ttti8hi M hthtm 0r«M itAtß 
gen, 9on »elct^eii iit eine bit SBnrjeln z% t^'^^ Tr\ 
Vit atibere bie SBurjcIn z% z'% ?% I^at X)a0 bcnt 
Gc^arfblMc eine« Sagrange bicfe einfacf^e S^cmcrf ung 
^^Sing/ f^^M koarH4^ einem SBanber &bnli4^* SRict^t 
i(& Wxi ber Srftnber; St i(i e<; er tmifee el nur nid^f« 
Ob {(& n^ol^l oljine tiftn bte Slnflbfnng gefnnben IS^itte? — 
SdS^ iweifie. 

34^ fomme nnn )tt meiner 9(nfibfnng4sa)^et|obe« 
@ie ifi 6b(^|i einfädle, gletdi^fbrmig, f&r aOe @r«be biesk 
felbe^ unb übertrifft an 9iagemein(»eit aSed, n)ii5 man 
in biefer ^inft(|^t w&nf4^en fann. Sie giebt xM^i Sine 
Vufibfnng, fie giebt unenblid^ i^iele; benn bie Snnition, 
mI4^e t4^ bnrdl^ p bejef^^ne, ifi gan) koiOf&brli«!^* ^wnr 
i|l bie n^irlUc^e a3ered|^nung Auf erf{ m&^fam, mtb fc&on 
be9 bem fei^ften @rabe o^ne befonbere jtun#grtffe fn^ 
unanöf&brbar* Siber biefen ®(^n)ierfg(etten bed €ak 
!ttte bbrfte idoI^I nic^t leicht auf einem anbern Sßege 
au^iun^ei^^en fe^n/ mnn ber <S(rab ber ©leicf^ung eine 
9>riin)abl \% 3fi er [hingegen eine |ttfammengefei|te 
^abl, fo giebt e6 aUerbingd eine Sl^et^ob^^ wM^t 
f4^nel(er jum ^tele f&br^; fte bleibt bem {n^ei^ten Xbeile 
Dorbelfalten, n)0 i((^ anc^ bie i^oOfiinbige Slnflbfun^ ber 
®(ei(|fungen be< f&nftcn, fe4>fien^ unb (tebenten @rabe< 
geben wert^« £)ie fombinatorif(()e Slnal^fti fami ^ier 
t^ortreffUd^e S^tenfie leifien; unb »ieOeicfft bringe i(^ e« 
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ber rcbuctrteti ®Ietd^ttiiteii 'nitbt Diel rae^r ajjbl^e »er« 
iirfac(^eti »irb, üi bie fombinatorifdi^en Sperationiti 

&nt gtbr&ngte S)arfteattiig bcfftn^ idü^ btcfer 

tt^t ZitH tnif^hlt, b&rfte ^ter ntd^t am unnd^ttn £>ttt 

fcpn« 9)oR ben f9mmcrrt|(^cn SunfHonen gef^ ic^ aitd; 

fte ftnb bie @ritttblage aQeö Uebrigeti* X>ie 9(eu$erung 

6ekf 5 hl SSctreff tbm^ M it4> )um S:b«U f^on iu 

^tigt^ tttib bie golge wirb i^r nic^t toibtt^prtäftn. 

Son tbncn ianiün bie be9ben erfien (topitel; bad erf!e 

giebt bie refnmressbc Qntmdthmg, hai {npe^te bie itt« 

be)>enbeiite* 9IBgemein(eit tvar ba< ^iü, naäf htm idf 

ftttbtu ^ai britte ^pitet ^anbclr i>0n bin tiidtt 

4ptmtM^dt€n Sutiftionem ®ie b&ngett f&nimtli4ii »oti 

gemt#eti @kt(|^ttttgen 0j^, bie ic^ tran^formirte ®(ek 

dl^tttigeti nenne« Sd mrrb geseigr, ttie bie iitid^m gorv 

menttertbc biefer gunftionen gefunben n^erben^ n^env 

4^re 9latttr burcl^ gen)tffe SOterfmüle gegeben t(l^ tinb 

I9ie att6 ben nngleidb^n $orni(enwerrbeii bie eran^for« 

mirte @Iei<f^ttng gebilbet wirb* £)ie b&uftgen SSeiie^ 

Inngen bar<mf ma<lben eine i»or)&g(i(|^e 93ea((^tung nb^ 

tbig* ©nige Slufgdben n>erben er(i in ber golge ibren 

{Ralfen {eigen« 2)iid vierte Qc^fM f^tibtU t>vn ben 

SliminaHpnem 6d aniftMSirli^^^ wie SSejout in fei« 

tut Theorie general des ^<{uations algebrique«, ber 



t« än9^0i^ mit »tefkm 9€§mflMU fa fl^ti W, 
»urfte id^ nidft fei^ti; ba« SBerf io%it Ha ftjbberci^ 
fleworbeti« (SoSttn meine Sefer eine n^eitete Strtfk^' 
rnng n>&nf(jf)en, fo lann eS in einem 3(nljKittge gef^ef 
i^em X^a^ f&nfte Kapitel ffat ti mit ben &0enf(|^af« 
ten ber SBur}eIn ber ®Iei(|^ung x"^ — i z^o jn t^^unj^ 
fte }u ftnben, tüivb ber folgenbe 3:^ei( leieren* & 
toirb i^r 9luigen be^ bem SSegfc^^affen ber SShtrjelgrbff^ 
au6 ben @(erd(^uttgen, unb be^ ber (^ftnbnng fold^er 
formen t>on @(eic^ttngen gejetgt^ be^ u^etc^en ft(|» bie 
^nrjein berfelben unmittelbar bürfieQen taffin^ SSa« 
ring nnb @nler voattn meine g&bf^« £^ie tiefen 
gorfctiungen etne<f Sagrttnge in ben SDJemotren ber 
fSerliher Sltabemie gaben ben (Stoff ju bem fe^^ßen 
Kapitel ber. 53ier war mir bie aOgemeine Stnflbfnug 
ber @Iei4^URgen myd} unbefannt; iä) fknb nodS^ immer 
in bem ffiflbne ibrer UnmbgUdi^feft; bttbw einige Slenfr 
fenmgen, bie barauf binbeutem tUuf bie @a(be feAft 
balbiefer Um(!atib feinen ^injlu^; kb tt)&rbe bep einö 
Umarbeitung nic^t^ baf)Dn n^eglajfen; ed ift aOed }nr 
Uvktlidftn ^tnf!cbt M Soigtnben nbfbig«^ X^em fieben» 
ttn Kapitel erfuibe idb weine l^efer eine t^orj&glic^ 
Sfttfmerffamfeit ju fcbenfen; feine SSicbfigfeit u^irb ftdb 
fm ixct^tin Zi^tüt bc9 ber Verlegung ber €$iei(bnngen 
jeigen« 2)a« acbte Sapitel enbl!^ bonbelt i^^on ber 
aSgemeineit 4lufibfang ber ©let^iongen« ' Sßa6 bter H» 



^ flfflgt mM^' mnf iiwt ^üt eine 9f^ att^cf^ffen 
toirkife- ^ • . .. •• 1 

SRim ^efer iß tiic^t tite^r ber, ten td^ mtr to bir 
Gammlang bacf^te, bereu S^tlfel|uRg id) bter liefere» 
& tfi itt (einen jtenntnifin f4)on tpeiter »orger&cfr^ 
X)ie fombinatorifcf^e SUnalpft« iß tbm nidi^t mebr fremb; 
au(^ bat er fcbon einige gi^te ^ortf^ritt^e in ber X^iffe« 
rentialredtinung gemadi^e« aXie.biefen ^enntntfen auis 
ger&fiet, »irb er^ b^ffe i^, Mi meinem Su^^e Stugen 
jfebiiit fit »irb ttlfbt ba fleben bleiben^ wo id^ (leben 
geblieben bin; er ttith weiter forfcben; idj^ f&bre tbn 
in fein nnfhtdbtbare« ; aber wobi au^ SRangel an Sir? 
beitern brai|^(iegenbeS gelb* ^enn feitbem ber Diffe« 
renttalx nnb ^ntegralfaltnl bte.3inai9ll.en befcbäftigfe^ 
wnrbe bie Sllgebra wenig mebr beachtet* 

S>cr folgenbe S^b^I ^itb^ äuftv ben tieferen Un» 
terfttcl^tsngen, über bit aSgemeine 9(uf!bfucg ber ©tei^ 
^ngeir, am^ no(^ mebrere anb^e yji$tmtn^ nnb bar» 
nnter bie wichtige, fafi nnerfit^bpfticbe, t^on ber ^irlo 
gnng ber Gleichungen ^ cnfftalten/ ^äf werbe nnan^t 
d<f^^ f^ weitet meine SDlu^e geftattet, baroa arbei« 
ten^ um feine Srfcbeinung fo febr aU mbgtix^ tu 
bef((tt«ntgen«. (Rollen aber aOe biefe äSaterien mit 
gkicl^em ^e(^ bearbeitet fe^n, fo b&rfte bid i^ feiner 
Srfcf^einnng'boc^ no<^ ein^e 3eit i^erßfeicben. Um ia* 
befen meine liefer anf hM, waS bie aUgemeine Slufib^ 



XII 

futig hat ®Iii<9ttngni {nfbeTonbere betrifft^ tiid^t |ii 
lange warten jn lajfen, hin id) gefonnen^ fdl^on )ttr 
n&(<^fien iTOeffe eine ungef&l^r »{er btS fbnfSBogen |{arfe 
Slbl^anblung &ber tiefen ©e^enflanb bcran^jngeben; nnb 
barin unter anbern bie DoOfi&nbige afuflbfnng ber altge« 
meinen ©(eicl^unaen beS fbnften^ fe<(^f{en nnb ffebenten 
Orabet mitjutbeilem 

SJerlio, im ^tober 1808* 



Steter J^irfc^ 



XUI 



SB c r b C'f f e t ü i^ge m 



6eite liSdte^non nntctt |t M# de^cNiieti 9Ui<(attden C 

— 6t nn^ 9tUt 69 flehet aÄ^epmaC S 40. / Vnf batf ^oU 

genbe (»al Ot^er 3<'rt(um m^ttx feinen eitti 
(lui^ aU Da/ man ba^ n>o ^iif § 40 (fingevie^ 
fen wirb; timn ober ben albern Sen oerfie^en 
muf ; n>e((l^eti? mirb m^ iti^t erfennem 

— 91 — 9 D. obenfl. cfcbadgiii L chcbtigif 

— 9j '^ .6 t>. ob^ il. irgenb eiire Comj^leirion L irgenb 

elne^^omplcjrfon B;^" 

— 101' *~ 9 t>. /tben (l. biefer nnbefannten (Srtfien (• um 

b>fannte Qr5f eo* .., 
-«- 93s — 10«. unc^n fl. § 130 (. S 13t* 
^ V^ — iJ »• nn<«* fr 3Cufl. (. 5Cufg, ' 

—» 3J4> In bem 9(n«bni(fe>on £'^ 

^x'*x'"*x''+ x^x^'^x'*^ + x'*x'"x'^^'' "^ 
^^ L 4. x"ax"'x»'a -f X"X'"ax^ J 

— /^|< — 1 l>* M^en f|. X C* xr . 



ßivx x^ut |>o(enien unb ber ^robuftc biefer $iOf 

(etiicn, unb »on ben fpmmefrtfc^en Sunff tonen 

überhaupt» 

0er erifte ftJ^i «fner euft^ttiid bfiiinNglmnilfii )ifm Oro/ 

ifOcfidf a^ ein.^roMi von n cinfa^m .Haftoren 9011 di» 
Jorm x—v»* X— b> X— c, x^d» IC, on^efflieii . ttnrb«! 
ffone, und ^af alt^tm t» b, c, d» k. alle Bert^.^ef 
unMmtieii. Orftf e 9c jn^^ »eUN ^ie f»ei<ftmi0 i^^) nwH 
magern SKuUli'llcfat man tiefe ^B^ftmem mMiU^ tufb «er# 
9Cei4^( bae er^tene Vro^Htt mU;ftem.9p(9nom im ttfbm 
ik^U htt 9lt\^n^, fo erge^n M ^ foCflenben ee|ie(nii# 
ften a»ifc^ NN CoefflcieiKett 4» B, €, V, ic ^ 9M# 
<fttiii(| im5 Iftvfti.^ttiifiti a, h, e^ d., mt , 

— A =3 a Ht- fc + + d + JC* 

» .;: afc,+ «» +ttd +.tciSj^ M + «d.+ tf. 

— C z: abc + abd + «cd + bcd + ac» 

». • , • ^ , • • « • • ^ . • • •».?>■*•*..'.'. '^ '^ 

j; Q.s:abcdm ^, ,, - 



e« id tiimli^ bit trfie Ccefffdent A mü inWiifteflem 8or# 
seii^en ieDe«ma( bie «imime aOer ffittrseCn; Ht |oe9ee eoef# 
^ient B mit ^t^^bt^tun^ feinei $or|escjf»en# bit 6iiiiimc aC/ 
(er ^roDum je an»ei)er btefer (Burielni dft Mm Coefficieiif ' 
C m^( ^ttitibttum Sor|ei<l^en bH eatnmt afler ^rpdafti je 
treuer Mefcr 9Buraeiti; n»5 A^et^aui^t »er Hn^eftfmmYe mit 
goeffijient, mU bj^mMißf^P^V^ m »«ito^mm^prsefdNw fl«# 
AomriKitv fiacbbem m eine geitl^e öütr eine «ttderabe ^a^ l|t, 
tie GimsMe otor tter ^w^öÄe/ «»e(<^ ^«fiifl«^, mciiti m«ii 

beii^aV (e$(e ^ieb Q enbCi^* (meCc^e« man dui^ all den 
€wfffctenten »on x« anf^tm fatm) mit bemfetben ober mie 
«erdnbertem ^^iibm genommen, na4>bem n eine gerabe pber 
eine nngerabe Sa^i ift, ba$ btofie VrobuK f<(mmat<^ fffiln» 
iefii. .: *■* •• .. -' • ' • . : .- 

^.i:.jaj|^€oc|ici^tti«e». Ar^A^iQ^ S>, ^c (In» a((i» nic^fi m 
ben a{5 fSgaredate t>on (SomHnaHonen ber SSttcs^fo a, b» e^ 
d, IC aj €titetr:-amfeii#«efn«!r e»a<efnen> »., ober» ma 
«lix^ttüt i^nbientiui^^ellttmmler oMittbeil^in^ bf^ftg^Mga^ 
Inf ;fiBm6malioimi a^e SBIeberMmtgen amr- erfkin/ f«M|9ie^r 
bfiitailimrf. 10; Cfaffei^ .9ßi^ tiefe CM9bina(i0nin auf eint 
btbiß^Shi bauiefl^elit merbcftffoneir, «mirb in'bt$e4mUnät 

IMK/i^atr uran^e m»ran«^f0|tmirb*^ < ^ ^ 

^i:yr-.v .-• , ' ^- r^^ i^^ :' ••- • - -.; - 

r.yJi^mtbttk In .bktcjeti*. fySt^ gemfls tleneniMittgiii ^ 
htau^t mrbtn, bir MiNiv-beiil ^66^rtt tleif^itteftier {«fer 
Mon befannc fepn btirf<enr^ehrf'^bcumt%f(t>alerto(|i; 8«r 
Sermeibuas iDim> 3rlifhdim> «ittb SernmM^ilM^ 
Witt. . w- 1 r...^' -t- P' .;. j ',.- 1:: * ■• 

I) SunFrionen-nenni miin/ mm Obn^^efllmmtctr 
nnb nnbeffimmeeii @tiiin bte fUm 1(1/ oBe^aC^afr 



auf kgeiid eine «r( mü eliMinOer puUw^tn t^Oommm^ 

atan ^ebitnec flift aMaiin >er SormeC -^ »»Mtfer ober ie^ 

ner 9ue»ra(f fep eine ^unftivn »on Mefett ober {eiten Srfi 

{ett** ^ inbem man ((oS Me nnbeillmm(en ®rf6en| mU 

^le^rDiefrond ber ^toimien/ nennt. 

S)eo l^efonbern 9ebrau<t»ee megen/ den, wir in bfefem ®er!e 

1^011 ben Sunf (Ionen ma4>en werben # mlU l<(» ein filr affemaC 

erinnern/ p<^i (^ier (wenn nl4»( auebrScfticf^ b^$ Oedent^iC 

flefagf wirb) nnr »on fo(<t»ett Sunfcionen bie Rebe fepn wlrb^ 

bie fl(|» nnmittetfritr bur(^ bie fe^o ari((»me(lf4»en Operacionet^ 

ble SbblHon, 6u^ira!(ton/ tRuCdpUfation/ Aloiflon/ Crtebong 

an 9o(ensen nnb iKaiate^nna ber SBurietn, ^fHmmen toffeti/ 

fo f>aU> bie barin ^efinb(i4^en Ortfen bKfannt (Inb; itnb woHn 

eine Srfifiei bie aU unbefMmme angere^en wirb, hie cdi Vit 

tenaej^ponenC/ bber SBuraeCinber t>orfpmnit 

%) €lne rationale Sunftion ift eine W^t^ in mU 
l^r entweber gar feine Snirseidrilen norfommen/ ober in 
we(<iier M wenigilene bielenigen Ortfen, bie nion aCe um 
trimmt anfielet, nii^e nnter bvn CBnrseCselcten Nfinben) 
iib entgegen^efeeten JäOe Ift bte SunfUon eine irrafftr# 
Male Sdntfion* 

^y €ine gati'ae SnnIHoH l|l eine foC^e %nhtmn, fe 

we(<l^er eniweber gar fein 9leriner t)ör(»anben Ifi, ober In 

weict^er M wenlgfieni biefenigen 9rSf en, tit man a(e nnbe< 

(Hmtfit Mfitizt, ni^t im Stenner ^eflnben) Im encgegenge^ 

iefften. SaOe teilt |le eltie gedroKftene Sunftlom 

SHeCoeffiiientenA» B» C,te, ber 0(el4»iHtg (4") (n( t 

IM HmiM4> ganie onb rationale {nnfMonen oon b^n flBmv 

pte •> b* .<)> 4, le«, fo Umge. m(Ui tilffe Sr6<en aU mb^ 

Vimmt mMu Snf ^le Moniere «efcftaffen^dt ber ®ri^ 

«* b» c« d^ m fe((ft wlr^ l^ierfte? feine StätfMi genommen^ 



4 ■ . 

Veitn irl^e Yitintn mHDtttff ebtr irrafiotiaf/ «^i" «Mr gilroi . 

fKbp H>{e^er SuAfHenen «on an^erll 6r5feii fe^ti* 

4) S9nittr€trir<^e Sutiftlonen fDflen ^er biei«nl# 
^eo Siittttionen genannf metDcft^ lit metcffen Me utt^mnu 
ten ®rS$en anf eine i^li^c ^tt mH einanbet »eitimücn 
finb, bag una^^ingld ^^n beti Monberit ®er(^n Mefer^rtf 
fett/ feine ^enberung in ben ®ert(f ber Sunftion »orgele«; 
man ma^^itit Srigen unter einanber oeitattf4^eq/ oiemoti 

Sie Coeffictemen A^ B, C« D^ u* ber Quittung (^) 
tjt S I finb bemna(^ fornnietrif^te SunfHonen ber SBuraeln «> 
b» c, d» tc; fie bleiben. i« ^ ungeilnberg »enn man a mie 
b,, ^r b mit c^ ober audUiA « mit « nnb b mil 4 9ttt 
(auf4^^ tinb eben fp.mt^ilUe« $<fy mit onbeni a3er(auf<ftwi/ 

8bi< bie{er €r!Xlrnng folgt «nmHletbar/ :baS bie tkmt 
mttii fR^h ^t^^atu, Quotienten/ Votensen nnb ffiw^ieUi Htm* 
•metrifd^r $ttnff tonen micber ;;f9mkmetrif^ gitnlttotieR pnb, 
»or<iu#sefeetf . bag biß ^mU^o^f^, , n>et4K^ bw4> b<( ^bition, 
Gttbtrafttoti/ 0Ku((lt>niatiott nnb Sioiflott mti eiminber oen 
^nbev^merbets/ atte biefeiben unbeflimmteti Srigeu/ inb ihmt 
in ^rfetbe» 3(naa(^t enifKilten. ^ a* ®* 40 ber 9tt<bru(f 
<Ab H- ac H- bo)« H.*bQ 

n 
]/ (abc *- a — b — c) 

tlne ftmmcfrifcte Suiifflon mm a, b, c, meitab 4- ae-f* bc, 

abcy a-fvb-hc, fo(((^ Snnftionen finb. • Ueber^upt ifl iebc 

SuH!(i6tt 9bn ttner/ ober »oif mehreren f^nimetrif<6M funftfof 

tten, n>enn biefe biefefOe^ anbefHmm(en*9^5£en nnb 4 n» beffU> 

^en IKfiaa^ twi^alttn, immer mieber f ine fpmmetriMe %taHf 

Htm. ' ' . . ■. . .. 



ober gifMTt^e f9m<netrlf((^e gunfM^ii »on den tSArstte eiiier< 
etditmigy fle tiift^ if^rigeti« ^c((MN» f^t>tt/ '«i^ie fN »«Oe^ 
M taillier bynb ^ie Speffkiealeii biefer eceidmnd ratitnol 
ääibriicfeit faffie^ SOkft ^t^ft merfmärbtge SHeCatwn wt(<i»eii 
den Ceefieiciiteii wib ben OBucseUt ^oi in det l^lieorir der SCetf 
^j^an^en me^ i¥^t iHrbttHtt, aU Irdetib eine «nbere; niA 
foOte H bem menfc^Cid^eti Oeifte i|r seUngen^ bo« 8e^einiiii§ 
f^rer Sufttjfnngi in fo mit ^it m6gU^ i^, tbUif^ au tntf^iU 
Cen^ fo bfefte H nienetc^ gerabe bnr4 foCc^e Sorf^^ungen f|^ 
f^e^, i^ef^e (!<(». auf jene Sidenfc^aft gränbem — ®le 
relt^^afrtg bie Garant gesogenen SoCgerungen finb, (at JC»err 
fag ränge dttr<(» einige in den SRemviren^ ber Serltner Vfar 
»emie eingerficfte Sfb^onbCangen geseigf/ bie man au<fr in 
dem brieten S$ei(e der ffii((e(fenf(^n tte^rfe(ang von Culert 
CfnlettimB to tie 9lnaU)9i M ttnenbCti^en onirifr«. 

fh ^ 

Sir iHrfSem Mm und !DenfCii(M( megen ibiir i^ ft 
^eNbe Sek^ ge^raiH^n* 

^ 6nmme «der Jffinriebi einer Oleid^ang/ i(Mr Ona^ 
bra(^ ^r €a^n# i^rer Siqnabraie, unb im SQgemeinen 
ftie Gumme i^rer /«len iPoienaen, foO bnr4» ci]/ es], i^i, 
C4i • • • • • C/*} ongebentec »erben/ fo ba§ b(of bie €rponen# 
ten, n\^t aier W SnrseCn angegeben werben/ meif ^k Ui^f 
unn be9 Um S« be(»anbe(nben Oegenflanbe ni4^r in Setradb' 
fmig f ommem Ci ift offa 

[13=:« +b +c + d + t +«. 
[1] =: «« + b« + c« + d« + e« + IC 
Cj] =: ** + b' + c» + a» + c» + IC. 



1^3 =:•/•+ W* •»• c^ + d^ + 1^ + tf. 



itomhitdH ttidfi HtMt Mt (Bartffii tf h, •, a^ t^. «uf 
am mid{M>e Sorten lu 1^9 unb sn^e^/ mi^ ec|<(i in ieto 
foUff^ti SecHitOtiiig mi^feUwttfr eine SDnfHl lar 90<«il 
•/ die pnbere 4or 9o(eii| ^, fd (»Q die Summe «Her lierbnr^ 
inillastfiifti Vrobufie biir4/[«43 anonei^ tMrt^fm Ci ip 
ta|»er^ menit nur t>ier V^nün attgenommeti wericti/ off« Me 
euic^Biig (i)") in S I iwm oleriett Ora^ ifiEr 

[«)Ö3 zr alb^ + a^b* + a^cs/* + a^c* + a*d^ + a^d« + 
b*c^ + b^c* + i^Aß +b^d«^ + c*a^ + c^d* 
auf eine d^ntic^e fSeife fofl i^ßy] bie6amme aller tprobnfle 
(eaei^nen, meM^e tntfUpen, tnm man bie fimmaiij^n fflnr/ 
|e(n SU bre9 unb bre^ oerbinbet, nnb in ieber {oi^^n fßtxhiiu 
bang bie einie Sßurscl aur $oien| », t\nt anbere lur $öten| 
^, unb bie britie (ur ^leni v ergebt/ unb inMr auf fo nie« 
tertep Sirten^ aCe ei fi4> t^nn Ufi^ 8Ran ^t n{fo/ «enn »ie^ 
ber nur PHt Sßurieln angenommen »erben: 

««bVH^a*byc^+aVc'J^+a^byc-*+aybM+tVb^«+ 
a^b^dV + a^bVd^ + a^b*»dV + a^bVd* + fiVb^d^H- ayb^d«+ 
a*c^dV + ii^c^d^ + a^c'dV + a^cVd* + a^c^d^ + aVo^d» + 

fc^c^dy + b*cyd^+b^c«dv,+ b Vd*+ byc*d^+ byc^d« 

tteber^aupi fp0 (;«^y}<«>f»j, menn m bie |Kn|a^( ber 
IBu(^flaben «> i9) v» ^i •«.} »> ifl, eine Summe 9on $roi 
biiften be|ei4^nen, bie entf^e^en^ ipenn man olle 9Bnrie(n |ur 
mm Stoffe 9erbinbei| unb in ieber ^ompUjrion eine ®or|et 
lar 9ofen( ^t^, eine anbere jur t|ptens ßj tin^ britie lur <po/ 
im y# u. f. «p. auf fo üie(er(^9 SlneUf a(# {1^ i^un (dfio 
erfteW. ' 

ttm baf^r einen fott^enr 0uebrKcfc<N9y )«»*«»> mirftici» 
teriugeOen/ fncfte man aRe ^mbinoHonen ber fStaneCn a, b. 



e, d K. tßt mim Claffe^ v^ bAt In jibff CdmeCeti^ti tu>v# 
Comatenben flittr|«(ti bic Ciipotietuen « , /0, y v • « «^ •» > » 
iitib permittirf hierauf bkfe €i:|)9ii(iite« Mtf. oae rnfgHiliiS. «i» 
fm, 9to4 bUfemtl^oritbRiu« ifl 0^0 $. Q. 

*«b VdV + a«b*ö^d«c^ + -...+ a'^c«d«o*+ 
a«b«e*d.^ ^ + a«b«^d*^ f^^* . . • • + ti«h|«c«4^ 

. ttM blefe Seielifriiiitid nmft ^qaemcr elnsurk^ie», iMrbe 
i^l^-bttV »0 el«'i©rponi»ttf mei^rerf ÖRaie oorfommf, ble ffile^ 
bert^o(nttg#/Crj^ofi<o(eii braii^en^. iwb n^o ^ 9. t«^/«^] am 
flau C* •*/«>} ö«b C«f-^^y^3 «nflatt i^^ßßyr.^ ((Treibern 

9la^ $ I Cififl« ba»er bic 9esti^na.sn>if#en ben SoeffO 
eienicn iMb btn SBuntttt einer ecti^^un^ mie fotgc anheben t 
— A^cq, Bz= MOcrci*], -^ Cz: ciio =:[!»},, 
D :;r M"n ::? Ci*], — E ::; Cmii} =r Ein, 0. f» n>. 

9ttf ber 9r(^ »ie ble ^nnttim c«^y>.. .. •»} fpndruirt 
»fn^ erftiebt f^, baf fle )« ben fomme(rlf*eti JanWiJnen ^ef 
J6rc/ weit feil« gjer4nberun[g in berfeCben Dor^elftet/ »ie ma» 
aaci^ bie ftiicieCn a, h,^ <?, d, ^e. nitcei: einanber miaifc 
(den ma§i 

2>le SunfrfMi ij«^ir>. . . »} ober o&demeinfr c»* aN***. . • «*> 
iKrbe fc^ att4^ biiweiCen einen en» nie n^Sfuebrucf netmeo» 
»ie erponemm «, <a, y, *,>. - . ., », frßen ©uraeD 
eirpotienlen l^fim^ am* 9e t>en ben «{Meber(f9(und</&i 
imnentott a^ b| 0, b, , f, an mj(erf*eiben. 

XHe «teriefi «rptoeiNen Hmm m^ it^nÄp im, iinb 



• A D C 

n» o* c" 



W* bA* </* 
ttiib f (en fo 

[-•)8]= t-*bi« + 4^-»+*-*o^ + *^c"-* + IC 

=: — + — + — + — + >€• 

a- b* a« c* 

[=S^]=:Ä-*b-^ + a-V* + a-*c-^ + a-V« + IC 

a*b^ a^b* a*c^ a^c* 
Hub auf eine if^Ud^ 9ti t>er(rflt e# M »<< ben eamineiii 
9Cit«5rii<fen/ »orin mehrere negaiiiM fEBitrief/frponemeii doiv 

. $4. 

^er 6ummeitau0brttcf L»fl7^ »-3 bzftzl^^ 

, Znti, i) & r<9 t)ie Q(ns«(fC ber .®iirse(« a» b, c, d, ic 
z: n/ unb bie S(naa^( hit S)nr|eUn^oneti(eti «s^» y» '>••••> ^ 
^ in. ' 

d) fOU9iMtt, woraHtf bi(r0ttmiiienaa«briMF(«^'yi«**»3 
Mell^O »erben gefiinben# HKnn man bienSkirieCtt a^ b, c» 
4^..^(* )ur VI ten SCaffe ^omftinirf/ unb in ieber Comi^erion 
bie xn aBur^eCeirponenien/ «> /S« V} )) •• ••• »i onf alle 
V^Mf^ permuNrf (§ |).. Ate 9n|aM b(efe» Melet ifi Odfier 
bem fProbtttu aue ber an|a(( ber CombinoiiiNieii mi a9<iM 



gett m mtrn €Cftff^ ittibte 9miiitofiMl|a(C tteti m m» 

n • n«— I .,• n— d . *• % . n — • m + 9 • n-^m-f- 1 

und ^Me $eriiitt(a(ion<sait «on m IDin^en iff 
Z3 I »2 «5 •••••• •n*— I« m» 

4) aXii^in ifl bie. Snia^C Ht OlUbir bc< 6iimmem 

n • n *" I • iir~4^ • • • • Ä — • in -|- 1 
» rs n.n— i.n— a..f..ii— in + J.n-^iii-f.1 

s y. 

2tof9. !Dte Kttsaf^l ber (BUeb#r au fittbeii/ ^me toMtn 
^r€ttmmemmiönMl?C**^V **••..»*] befiehl» 

TCttfL I) Ci feo bie an^af^ bir f([m»((i4ien ffinraebi a, 
by Cy dy tc« ZI 21} bfe 9nsa(( ber Viut^itsp^ntnun of^tie 
9lä(fi|i(b( auf ibre ®UI(t»b«i< Pber Serf(biebenbei(# ober, wtU 
«bei b^er baf 9}(tmCt(^e ifl^ bte Snmme ber ®teber6o(ung<i 
ejrponentett a+^ + « + b + -..- + «z:in. 

a> ©a jebei ©lt«b w« [«Vv^l^ ••••»']/ m Don bm 
SttrteUi A, b» Cy dy 2(* embJtt, fo mu§ man ao4» biinr/ 
wie im Mr. S/ um bte fXnsa^C ber ®(ieber )a finben, bie . 
Combinatfon«|ab( ber n SQnrsebt inr mten Ctoffe mii ber 
' 9ermii(a(ioii«|a^C ibrer m fSurielerponemeit mtt((tp(idrem 
9) 9)iiit ift dber bie erfler^ 

^__^ n.n— 1 .n— a -n— xn-j-S • n— xn4* 1 

— I ' ' — • 

Sie imt^it wirb gefnnbett, i^eiitt mair ^4>i, wie oft |l<( bfe^ 
ViHlfhiben «) #> y^ )> •••v> »i in einer Comi^eirton- 



» 

fin andrer » ma(/ tUi dritter c maC «, f. m, twrPmmi. IDie 
fftigd»! mN 9trf»»uiiifii Ip aNr^ «Me «MH aa» Ht Com/ 
Wnationi(cM mdfi 

t-a •?. 4 ••*•'•*♦*•• • ••••• . • • »*^i„. m 

4) Serben hOftt blefe f^e^beti ga^ren mft einänber nrnttipty 
drf| r» erl^if« maii bie 9nsa(( berdtleber 9on C«<^/s^>^}b. . . .i ^ 

__ n.ri^i.n^a ■ ■»»»».«— in-4»a»n-<>niHhi 

■^ i'Ä^'.fliX i.«...t»X i.a....cx»...X'i.a^.ri 

Sttf. iBSiTren ble in tSurseCejrponeoteit aSe »oit einanber 

. »ertcbiebin, §en»efeti^ {p miirbe ti(uft bem »«r. S. bie Ba^l ber 

®(ieber ;^ n , n— i . n^-n ....... n— m-fa. n— m-f-i 

dewefen fepti. ^ieirau« fol^t, hat in bem euimiifnaitibriuft 
tcc^ß^y^y^....'Ai hU$af}ibtt9iHnttum i*a../axi<A...> 

X I.». ..^x .... X i.^.^.f ^rittger Ift, aU »etiti bie 

tBurieterpimeiieen t>erf<|(ebeii »drem 

^evfp. Sfir ben (SFummenautfbrucf C««/0'y»:^ |ar mait# 
tvenn bte erei^ung, moraiif M bcrfcCbe h^itW, Don bem 
l»iifun ©rabe i9i » = "» « r: 4> » =: ?, ^ =: a; atfo ' 
m =r 9- Sie 3a(»i ber OCieber, tporam berfetbe be({e^/ ift 
bojer 

^ la i II . lo . 9 , 8 . 7 • Ä . 5 . 4 

»•äl*|.4Xi-a.3Xi.a ^y^*^ 

5tttfäi. » beaei^ne 2 ^ie Bumme aKev Coiii^()«stitt|<^neti 
0|^iu'K9teOtriiobtnsen ^er »»u^flalxna, h^ c, a, ic, ^nt 
»feit Cteflej ferner x' ^fe 6timme aUiv ^erjentgett Ccm^ 
Vlm<9mn (Meier qaf«, welche l^in: a eni^liaeni £'' bieQttnr^ 
ii(^.^ i^^emg^ii/ wel^ fei» t>.eiu^«Ue^K ^^'"^ ^^^ emm$ 



II 

^ie 25f jicbimg s»Hf<^ ^' + x'' + x'" + ic. ttit^ £ Untern 

9ttfL i) CMren in 2S s'S :s«V tc «Re CmMhalf^ 
ttm »oU{ijtib% »orNnJfeit, o^ min s er x'sr 5**^ x^« z* 
iCo fo Um mm X' + x^ + X''' + ic. = »x. Da a6er 
barin empUrioneii fe^Uii/ fo nmi aii<^ i(rrr Cttimlie f(efr 

4) C«'i(l.<iber'Kar, Mlde Hr In x oi^aCimni (g/Qm 
vMonen tn >er Summt x* + z^'^ + l^<' + tc §ira^ f» 
»iet m«( fi^fth mnf f oft fle ecemenie eni^iv Scrni gtfeo^ 
€• mim ^te^ompMMien in x ^utternlonen/ fo mftrbe a* 8» 
We Compttrion «^bed in xs x^> s'^S xiv |iig(ii(| ft|f(em ' 

g} 39 ba^er im KD^emelnen m Oie Snaa^C btt, ih j^ber 
Compierion cnAoftenen CUmcnie» {o i(l bie CummrnOer in 
X^ 4^ ^^ + X'" + i(. fe^lenbcn eompUjrloen mx, 

4) J^HVMi unb «n« i fotg^ ba§ 

s' + r'* + S"' + IC. :::: (n — m) s 

5ttf» €* ül oNo X' + s'# + x*^i + IC. far bif 
Unionen z= (n^ i)X: ffir blefSinlonen z; (n — i^^X; fj^ 
bie Ucrnionen z: (n — j) X; u. f. »• 

33e9fp. & feo ^ Me 6umme aOfer Sernionen ber fünf 
ecemenufts b« c, d, erfoiflX':;;: «bc + «bd -^ abe-f. 
icd ,+ »c« + iide -f bcd 4- bc« -)- bde -f cde, 
X' n; bcd + bce +bde + cde, Z" zz ac4 + aee -f. 
ade + cde, X*'^ r: abd + abe + ade + bde» Xiv::^ 
abc + abe + aoe + bce, Sv — ab© + abd + aed -fr 
bcd, nnb X# + x/# + X<'/ + 2iv + Sy-,S~(;y-^g)S^ 
»ie <rforbm Mr^ 

s^ 
9N|t snnn ^( jn^of <SIei4»<tnsen 



xn-"i+ A'xn-2+ B'xn-»+ C^xn-t-f* tc/z: O 

9011 mM^en ^ie ywtftt bit nifuüditn XOmOn, M ^ ^te 
«r(le> eilte etnstge/ etwi^ a^ «iii3enoi;tmeit: matt fofl fttc 
33e3ieNn9 3miid)t9 btn iCcediätntm bitftt btfbtn (Bltit 
fangen fiii^etw. . 

3ttt(L S>fe iwe9(e ecei<(itng »Irb aii# He erfNn er^ 
lett/ iNmi biefr tmti^x^jt bf»imn itm. VmVI^tt man 
IMefe &»im l»lrf(i<^rfo ee|4(t man^ . . 

,, xn-» + (»,+ A) W-t + <a« + aA + B) »-i + 

(ä» + a^A + aÄ+ C) xn-l + «. ST p. 
J^iefaiH tr^kht M nun A^ zz a -f A, B' = a« +aA -f B« 
C^zz a» + a'A + aB + C, etc., unb Im «ffftemeineti 

m ' . m 

. A' zr am + am-xA + am^'tB + nin-jC rf « • . . + A 

Sßenn A unb A> bett mten ^efficienten in bev erffen mtb 

• $V 

^ttfg. Zw einet 9egel>eneif ^(etc^nng ^te Summen ^et 
ÄuabtÄte, Cuben/ 23tquat>rate/ unb Abetbaupt bte 6umme 
einer icben beliebigen potens ibrer XOuvseln $n finben, ebne 
btefe YDut3eln 5a rennen, vorouegefe^c, Mf ber lejrponenc 
biqer pctena eine ganse unb pofttive iabl fer* 

21tt(L I) €< fto 
XII -f. Axa-i + Bxn-a + Cxa-3 + . . • . 4- Px +,Q ZI o 

bie scgebenel ®(etd^an^, berett SBurieCn a, 1^> c, d, tc« 
9ei§ett m jgen. €0 fetten ferner 

xn-z 4. A^xn-a ^ B^xn-3 + C'xnr4 + tC ZZ ,0 
xn-t 4, A'^xn-a + B"xn-3 + C''xn-4 + K. ZZ O 

»i-i + A'^'x»-» + B'^'xn.-a + C'''xaT4 4- tc» r: o 



J3 

bfe n mi^un^tn, mUb^ wi^^eit, menn Me seoe^ette «M« 
Aung m^ dnatiber ^urcl» x — a^ x««b« ^ — <i9 tc, divii 
Mrt wirb. 

a) aUbaim (In» Me€oe{ficiinlfn Ai B, C, D, jc. »fe 
pofftioen ober ntqatiun 6ii«men 5er ttnifinetv «inionttv 
eemfonen/ Quaternioneti/ «.f.». ber n^araeüt a» b, c^ d» 
*c.; Me Coefplrteftteit AS B', C, D^ tc, bk Qnioiien, 
tBIntonen, Itemtonen/ Quacernioneit/ vu f. w* ber n ^ t 
SBuraeln b, c, ä, t, tc./ Me eoefficietiteti A", B'', C, 
D'S IC, bte pbfitioen ober nt^atiiHn 6ammetr ber Qnioi 
nen, ^iniontn, Sernionen/ Quaeernloneit/ u« f. i», ber n^^ i 
aßarseCn ä, c, d, e, xc. & ifl al(o (S $) 

A' + A'' + Aw + IC, r: (n-i) A 
B' + B'' + B'« + zc. == (n-.a) B ; 
C + C' + C' + ,c, =: (n*- 3) C 

tt, ^ 

9) 9ta<^ hm »orlg. S Ifl a^ 

A' = a + A, A''z:b + A, A'^ZTc+A, ja 
fRan (itr ba^er, nmn mM b«^ girieret! S ^ (ray^l 

AI + A^ + A''' + K. =: lll + nA 
SA-ferner' Ci^or« S) - . . 

B' := a» + aA + B, Bf* ZZ !>• ^ bA.+ B, 
B'/'rrrci'+icA + B, 2C» : ^ 

fo ^(i< wall ati(( • • • 

B' + B'' + BW + tc- n ta) + A Cl] + hB 
&tn fo flnbei^an 
C^+ C'/ + an + ,c =: £13 + ACal + B [rj + nC 
-•-.«.•-'.■ . _ 

4) «tt« ♦ «Wb 5 ir§e^ ü«. nim f^^enbe IBUmHtnt 

lO + nAn (ti — t) A. 
C»] + A CU + AB 2r (nwaXB 
-: t3^J% A'Ca>+B^[4r+hC2:C»^})C . 



«4 

Act • 

[a] + A CO + aB r= o 

tth^ int tlOgremeiiten ' . 

' [•m24-A[ni— i]+Btm^4] + .,.. + Ati3 + teA 2r o 

mnnA, A, ben (m— i) ten nnbniten£oefFicien(en(eiei(ftf 
tiitif (0 lütide m < n ijl. 3JI oler m ^ pber > ü/ fo ^D 
Ift^ bie .gema(()teit <5(t}(uffe ni4^( ttie^r/ meil aübann ber $^/ 
Woranf pe flct^ grAnbeti/ ni4)( m€^r anmenbbar ift Aan fanit 
ater für biefen Sau auf eine anbereüSeife eine 4(^na(be0(ei/ 
((una finben* 

O ffiulUptielrt Man nimli^ Me 0ideHiif e(ei<ftnno mii 
xm-n^ fo cclkEll man • 

xm + Axm-«+Bxpa-i*j.*...+P3cm-Ä+« + Qxiii-tt ITT O 

anb fttbflitttfrt man in berfcCNn noi^ einonbcr a, h, c^ d, 
M..fär.at, fo[ g^f biei 

. b»+Ab«-« + Bb«-t+ >».* + Pb«-a+i + Qhm-n :r O 
cn^ + Aca-« + Bcia-a+ .... + Pctt-nt' + 'Q<^^'^ 3 Ö 

/. :•■'• ' ■• ^ -' • •■ •- ■ 
{Serben biefe eieic^ngen abblrt^ {o er^Ct man «^ 
Cm] + ACm— 13 + BCm— »J+ + P[«— a+U 

6) tffifrb %Uüxi m r: n geregt, fp ^t «ait# mei( M 
21a«> -1- b« -f- cf + d« +^^c. irii»». \-* -. J. 

tnJ + ACn— O + BCn— »3 + +PCn + ii(?Cr 6 

7> Sermittelfl ber in 4At^^iMi& ^««fniMien %m^tixi^(m 
Ifl man nun im 6(anbe, .bit i6imime tiMrrr i^eni^Oern 901 
lena burift bie 6nmmen[ aOtr attbrigern niiaiubrMc^, unb bai 
^r, MiQi Mofe gtfHtben-ili|^jaM<ft ient i^flnbe«. : ^* »iS 



»5 

tim94^ with 9<^ ittfamtneii flelkiu 
Cij + A =o 
£ä3H- Acn + aBno 
l9l + A£Ä3 + BCi3 + fCr:o 
C4J + A £31 + B U3 + C [13 + 4D r: 6 

Cn.r1+ACii-a3 + B£n.93 + + Mti]+(Ä-i)P=£b 

£iil + Atto-i3 + B{a-al+ + PCi3 + nQirö 

, £Ä+i3 + ACn3 + B£n*i3 + -hP[a] + Qtt3 =r d 

' £iita3 + A £nti3 + BliiT + »..., -|-P£33+ QUj St 6 

CasJ *f A CsAii} 4- B£nl«.«3^ » • • • • «f P fm^ä-fi] 

■ ■ « k k. 1 fcO'. »».'*• ' 

t) «M Mefoi ei^akt^niflNnt «an niiii n«^ m^ m^ 
ti3=: — A 

l»3 =; A» — aB ■ t „ . 

.CJ3 =: - A» + }AB - ^t3 : _ _ ^^ 

£4] = A* — 4A*B + »B« + 4 AC— 4t) 
t J3 =: — A' + M*B- MB*--5AJ'G4^4BC+:f AD- jÄ 
£63 =: A^ - «A»B + 9A«B* — aB^ + dA*C — is ABC 
~-äk J<^" ^6Ä«D + «BP + «AB ^«: ^ 
K» . .^ ' 
tm» dtfe ^ie 6iijnme »on ben V^tenaen ^er flOarafCin iinmimO 
ter bttr<^ bii Coefficienten Oer ge^el^enen eieicftun^ atugei 

Äetfe. gär bJe®lef*urt0 x» — x» -^ t^x« -f* 49x — 
Jo z: o, i? A =: -^ i» B ^ !-> 19, C st 49/x> ::: -* 90. 
SDitrcft Me 6uHHtHHotr biffer feBihr({fe in ben ®(ei4fungfit ttt 
g er^Cf man iiizzt, tayrr jj,Va3 :=: -^ s?; U3 r: 



i6 

t^^Hefey IltefMCfte taiiitiHHi m ^Miitmimmt 
mm man mit ten SBurttfn iwr. CKeidfiwg x/.»# l^^J^ 

a n m e r t S)le gormeCti in k dnti flnle? ^m ^ipQi be» 
9t e ii( n r <b e n 6 a e e 4^ MamU/ mU man ^leutpii fir jbfii €r# 
fen ^feCt/ der Heer erlügt ( Axitbinetica uuiyerMlb« cdit. 
8'Grave». p. 199).. 9nber< IBen^etfe biefei 6a(ei# wtcauc^ 
maii«Mee»rcei4e in ^Mk4it aiff die eef«i4te,I^Re((en,fri!M 
natt ttiKer anbent in fi4tner0 anfangi^n der «nat^f* enbU 
OrSien^ britfe 8lttf{. e* S3^ vu f.# Md^eic^en in JtUgeU 
moii^epi. SBir/erM 1^^ i* 9^* ^s u« f. «rt eombinfiiipn. 

/ '. ^'. .". ". '. . $^ 

i SitiüSs :lDie eummeti i>(r pow^m van Mi 1S>i«rs^ Jet' 
nrr €^Uic^n9/ ober t>ie 3iu0briWe^Ci], C«3, C53> u. (tn^ 
gegeben: .m4n (oft bie Coeffleienten.biefer (ßUii^mg ffxibm. 
Tfs^ i^i ben ^liiö^ungtn in 7 bei 99r,r S'i Jir^tt man 
buri^ ttmfe^rung 

A = — CO 

ACH + U3 
» = -•— 1^ • 

*"** 4 

aXif i^arfe biefer OCeidbungen ift man im 6iänbe'n(i4 «t^ 
m^ bie Coefficienten A, B, C, D, u:. sn bejltmmen/ »enti 
die ®ummenattSbrii(fe cu> Izi, w, t^h tc., »ie to ber 
«Hfaabe borätt#9ej[ej(( worben, flegeben fbib« , 
' ' $ 10. . ^ 

5Cttft. lii» eine^ Begebenen «Cei^nng ^ 

deren 



<(>e«<n jnMSMwte WHtseftt i, h, ,4, ^x. N^ nftgeii, eine 
«nöete (Weisung su fln&«n, »eren tDnrjeln i, i, i. 1 « ' 
•(inl.. ' •» • * 

Jtefl Stan feee - för x, onb mOtiptktn ikttUfm* 
Sanae fUeit^ns «"It y"/ fo er^d man 

cfrer • 

.nn» »M <fl »je sefud»« Qlef^uns. »enn M x = i, f^ ||t 

__ I y 

y — -; im» »a a, b, c, d, «. Me ®tr((t »m x fM, 

■, . ^ 1 t 1 1 

I» fin» -, •^, -» -j. «. »ie Sßcri^ »on y. 

3ttf. ©j« aBurjern i, -i, |, i, „. „„„, „„^ ,„ 

«ejietMmg auf »je SÖurjeln »er gege»enen Olei^aiig, rccf« 
protejffiutjelii. 3(1 »a^er xn + Axn-i + Bxn-»+.... 
+ Mx» + Nx» + Px + Q = irgen» eine ©lej*ilhl* 

Un» xii+A'xu-i,+ B'xn-a-fC'xn-3 -}:.... +P'x+Q< — ^ 

»k dUi((>Hn9 fär fM redprofen ©Braefa} fp ^ai man "" 

$ n. 

^oft. 2)ie Stimme einer poteita ötr n?tir5ern su flit^ 
ötii, in 5em ^otte, ba t>tt ie>Tonent Mefer porens ein« 
ganse m^ative 3aW ifl. 

Tlufi p fco 

xn -f. Axn-« +.... + Mx» + Nx« + Px + Q — O 

>ie dede6ene,€Uei;((»itng, und 

.95 



. xn +.Afxar »+B'5i-a + <>x«ia Hh ♦* • • +JWx+Q' S* 
Me eccl^und fyr i|fre rcdprofe tBuraiOi (»or. $)•««# 
bann i(t noKt S %, wenn Die CummenanOräife [i]» Ca}, 
[|], K. in «esie^uns onf ^ie lOKpie «Uii^ang genttoiweft 
«erbeti/ ' 

Ca] + A'[i] + äB'—o 
► Ia] + A'[0 + B'[i3 + jC'-« 

IC» 

i) €« (Hib a^ in Sesie^nng auf Me awe^te «leiitolg 
[Of Ca3» C?3, ctc- derabeba<^i»a«i;— 1], [— aL[— )3, 
IC. in ^eate^ung auf Oie erfle Cl(el(()an0 finb$ man M b«# 

^, tl^enn fflc A^, B>, C, ^. i^re SEBir^e^, ^, ~ , k. 

fuWtttirl »erb«n (»0r. $): 
P 

.:^ [-2] +^t-0 + ^=:o ' 

?c. 
tvorant (1^ no(6 unb na4^ bte 9oien|enfammen' fir negative 
CirponeRtcn bcfitttnmen iaffen. 

»CTfp. ffip We ©Cetc^ng x* — x« — 19 x« + 49X 

— -go ZI o $at man Q iz — gov F zr^+ 49* N r:: — 19, 

M = — i: man M alfa t-i] =: -, L-a] = ^, 

|o 900 

2IIf9 

[—?!=: ^ . ©pn bet Stic^efgfeit bitfer Kefu((a(e fonn 

man {!$/ menn man miS/ Ui^t dbirieiigctt) benn bfe IBnr. 
leCn ber gedcbennt OUict^ung finb i» a» 5, -^f» a(fo [<— t} 



«9 

. W .. « «7 i»f Ä7ooo''^ 

$1». 

HCttfS* IDte fiemmetrifi^e ^ititftiott CMl bttr^ P^tfUi 
jetifiimmeft <me)ti»nMem 

9ltt^ äKe^rerer ^utii^Mt meaeti mW {<( atinejmet^ 
H nhfreti nur »ler ®arH(tt a» b, c^ a« t»eU Mm ^er MU 

[»] :::: a« + b« + c* + d« / 

[/8] = a^ + b^ + c'^ -h 4^. 

ataCHpHcfri man »iefe eui^unsen mU dtianlNr/ f» frMtt 



t V + X« + a-'c'^ + aV+ a«d^+ Ä^il»-f. 

b-c^ + bV+b-d'^+bV+c-d^ + c^d«. 
Sa«/ »a< In bem awcpten Zf^tiit bkitt euid^unq in ^r tri 
f€n Beib fe^/ <9 ±: t^ + ^]/ un( 5ai, was In Otn N^ 
ten Adrigen Selten fie(»er/ ::zL^ßV, man (at alfo 
. <^)>. .- C#] £/•].=: C*+/33 +.[»^] 
nnb M)n 

e« lil jeli^t elnaMfeten/ bafi biefe CdbCöffe geCten, ble Km 
la^C ber SSnrieUi fep meCcbe (le i»oUe. Sa nun [a]# C/^3* 
[«t+i^L Uofie Volenienfutomen finb/ fp i^ Der Sorberung ein' 
Ckniige gefi^e^en. 

iDIe %)uraeUjrponenten «» /8» f innen ädrigen« fomo^C pp/ 
f(t9 gu negativ fevn* Sil i* 9* « nrgatit)/ fo tiat man 



3ttf: IDa num irati ieOeneit im Otaiifte ift, . Me 9o<e» 
senfummen fowo^t für popdöe/ a(0 f2r ne^aiiot Crp^nenten/ 
bur(b Me Cocfficiemen 0er gegeBencn 9UI<6und autin^rfiifett/ 
fo Catm matt aa<ft immer ^ie äSrr i^ kr 4i«M(fe 9on ber 

gorm •«b' + aV + a*c^ +*V + ,c., - + - + - + 

a* b* *• 

t T Y f 

— + w., — :+-:— + — -+--—+«•««• NefcnCoeJ^ 

« ^^U^ »^\J^ ««*^'^ «'3^* 

c,ao ÄD ac ac 

ficietilfii MHmmeit/ of^ni ^ie Siiiriebi a» fenntm 

Itttfg. 2Den e^tmmettau»^ru<f C«/3y], we(<^et ^ret 
tjyurselejfpoiienteii ctu^4lt/ auf folcfte eummriHrtiedriMe jn 
j^^dttctreii/ iDelc^e nid)t m^t»r oto SYvey ti;)ttr3elen'0itcitreii 

. %VifU I) 19er ;Deum({>fei( k^egeii/ »IQ i(( ble ttnlerf«; 
dMttig ntir mit Drep SBuraelttf a, b, c« anfangetu flXuaipU/ 
ein man tie ©leicbutig 

C*^] = nV + a'b^ + a^cVaV + bV+hV 
m"U 

; ;tv3.=:a^ + by^c^ ,. . ' 

fo er^dU man 

a* ♦ '^b^+a^* + y+a* +>'c^+a-V ♦ y+b* ♦>'c«*+d V ♦^Hi 

a^+-b^+a«b^*y+a^ + ^''c*+a^c^ + y+b^+>'c*+b*c^+y+ 
a% V + a^b^^c^a^b^c^-^ + aVc^+a^^b*c^ + aVc* 

aO !Da nun bie erfle 3ei(e in bem ime^ten SfieiU bieftr 



2t 

5rl«« uz [ «6/^7 3» »fo et Wf^ man >; ... . ^ 

un(^ (teraii# femtr ■ ' " 

Otc gqn frtpn t »ßyi ip alfo auf brep andere [ otß J, [7+7 4 1^ 
Cu-f.y it], sttricfgeful^ci, bcrcn {ebe n«t an^9 SBJnrielejPi^ 
oeiiltn tntifiUp wk wHan^i tfüetUn. . ./ ^ - 

^) S)a ^r iUt nmhft^ SUmHln •> b> c, anaenom« 
men werben, fo «nnre no((» ein 3»e<fef «n 5er aOgtiiieiiM 
Wl 5e« defon^nen gCefuüate« enf#e{feni ^ »er fof dentis, «e^ 
oel« wir» biefen Smelfel ^e^m 

^ ' .4) 8tt»«r5erfl td Kar, bof fl* In b^ Vrobqf^e cyHÄ/8> 
lefcte gleicHn lieber finden fJnitem 9enn tt4m n^mt Itt 
genb ein «tteb, j. »b^ + V d-* aui MeM 9rob«0fe am» 
ein fot^ef 9ttcb f ante auf feine anbtreJKBeife> «fii burcff Me 
flftkrflipCifadon 9on bV ian# £v} mft h^if^'tmt Z»fi^ entfÜin^ 
ben fwi. t*«e nun »äffefbe «lieb Jih^ b^r entwitfeCtttts wir 
[Vi C*4] me<ir aU €inmal wr, fo «48te oucjVd^^lti ci/öf« 
mel^r all einmal i»ore»mmetv»ff<^# nnrntgüib ifL €0 fim 
HC» o^iriti Jbto atödregdre ß^-^y ßj+ [i+y4] 4:C«ih'], 
i^4h: te iwei^ttR 8»tH Her eieid^ng c4n mvm^^^bm 
fr iMnig gliü^ efifber tNirrmii^;^:tvtei. erMQee utiwmüMf^ 
au« ber CoitflriiKian ber enaimeiMiMfAcfe, wtra«^ Mefei 

y) e« bede^ee ^ler, mmt bie 9R|a(« jber ««««fif zr ;ii' 
W, ber 6unmenau«bra<f c«/«] au^ ti . ir^i Ql^bem ( S 4)^ 
im» bo^r ba# *rDboß Cvl C«i«3 oni n* . »^ i etiebern. 
»eJInio^J biir OCteber, we(4»i bie enmmen t^+r-^J/ 
[^+y-3» £-i«yj> eiptiateii, m fit im bn Ut^Ha ttm 



32 • 

:zn-tt— 1/ dhb fStf hH (fftll =rn«n — i«m-*s; «11» {fr 

•t)- n . n-^ I . ]i*-)fc z= n^ • n «- i, Stf tntUU atfe liitfef 
Sggreaat «(^n fb »ieU OCieber al« da# ^t^Mt iKl EMv 

<) 3^ ^^itpie Urtier/ ^a§ et in dem 9tgfttcg«i« C«+^il) 
4-C^+y<»]-t*C'*i*yJrfiiii IMitb gt6€n I6mic, irf ^t i tMrc 
«mi^AlivJ E#^3 tM^r^iiteti n»4re: Jmn htlSnUn fb( i. 9. 
We euerer c-+vd^, bV«* «i«t in cyj £-«. f« ItmiMi 

' #ti nMt f(9lt ^#r^ 

7d:«iM»Mtee4iifHi«rfteMMt i) bot Hc ««<Ng 

«teer ieOftt &er (epbett Sunftienen [yj C«/^], t*+ri^l + 
(^4«ir«j -hr«^y3 flmmm^ft wifer elnatiNr »erfi^^tillttb; 
J) ^af Me VnaabC ber etkbtt In ^ einen f» grof all in tr^T 
«nbef«!} f> ^f H fat frer iweijiten feih 9Ci0 g^n fSnnt, 
mf(Ni nii^i aofft. in Ht erflnf «M^aften imItj» «OieriMi«- 
fp^ aler offener <^«fi (le einander gleiifr {1911 »Men# «n^ 

%^ ID«neiinfmienmi«»fiicr c«^rntttt»krtAM^ 

(Onteneiiictt^imf i^oere stt t^ueireit^ üt «MfiNtffii^tt^r 

iitii t^^enft or<t lliHii3rftyp<ei(Wittr jg << i» H M te Bte , 

* VtafL t> SerifMifiet «wfn die^leitfrtifigen C;t;) und (^) 

in S la »nd S 19, fo tfl man, ^utä^ bie SitaCt gie j^eMiri/ 

ttoi in prifen/ 0^ tiefe ^pot^ife andfiig fei^/ famr man bet^ 
«li|lkfMii SMgf i»it tot »01^ S irinfcft^gin»: 
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rtim c*3 i^Ayl Mn ©Cleb met^we Wate oorPommen ttmif^ 
2»eittt min i* «. b«< ©tteb b^+^cVf-^, ober a^c^dVe', me^ 
rere iRad in biefer Sonftton enr^(ten/ fo m&itf au(t V^crfß, 
ober a^c^dv, mehrere SRirf« in c-^^y] »orfommeii^ mli^ 
wtm6fl(i<t ifi. »eyn ber ^laiur »er Sattlct9ivC^H^^rj>«fi 
t^+>*y] + cv+>»/«] + c«ÄyJj fawi «to «u» fdn 
<Ki€b in liefet mehrere SRofe ttoefemmem S)emmi4 flRd Mt 
eUeber ^mot^ ber einen a{i ber anbem Sunfiion ffmmUti^ 
onur einanber t»erf(6ieben. 

, Ü !pie 8(na«|fC bep mehtt Jn [«»«y j iff'^b » . a^ i .ji-i a 
.(S.4)#frt«tt*WeiaberSunMonc^lC«/öy3 =:n«.ii— r.n-*a. 
S>H gnmIC »er e cieber in ber fjanfrion [«T^/fV] + 

C^ + >«y]+CV-fl«^3+C-«A7^Iipi=:jXn.n— i.n^Ä. 
+ n . » — i*ji — A.n— j — n«. n— t « n^^a^ 9e9bf! 

SntitHonen Ilaben ba(^er d(ei(^ oieCe eueber. 

4) €• fann ferner in ber Sanftion V^t^ßyJ+ißiThif}^ 
+ cy+>«^l + C«^y>l Mü eüeb »oreommen^ bM nicite 
anifr in ber funtlion c^] i^ßn twiNMibefi ONbre* j|^em» 
»dre |. «. birt Wieb b«dVe'^+^, ober aV«^f*^ bo« fi(( 
fn b«r erffm SirnlMoii befinbeij M^it «4» in ber «HWNen eirt«' 
(i«en# fo fkmH fKft «ik» fa^ar«^» «ber «3%^ tiii^r itr 
t«i8 y} inb^ni MC4»e« ni^i fv9H fmu. 

5> «ni f # 9/ 4r idfit M mm uMeber^ ti»ie im iwr. f, 
f<|C<efiett/ ba§ bie beotoi geba^ecn funMonen einanbto «teid» 
{e9» mufien# iii0.b(i§ botierbio im^monmmt^UUbmttU^ 

6) 9iu biefir efcid^ung ei^ mmi Ott ^- ", 
.. c^i8y>j=r . .. . . . i 



iwepttn üitilt btefer @(ei<i^un9 «nfer [^3 nur .dämmen«»» 
ht&dt mit ^re9 $l8iurae(ejr|^one9Un htfinlOttu 
S if. 

9ttf9. ibm ungemeinen 6ummenmiebrttdf c«^Y^--*<«>^] 
flttt in tüurselen'ti'nenten/ 4uf anbete 3n rebuctren/ »reiche 
Mdl^(tot0 m — I lOurseUn^onenten entl^alcen. 

rllmfU J) 9^a4) tem^ ma# minn in S i»/ i|/ i^, ^efe^ 
fm iNit/ erf^jü man einen ffiniin^U^n emn» bie feCgenN 
Oleti^nng aninne^men: 

[A3 [tft/öy^. . • <«] IT ^ 

+ .. -f-C^H^»/3yJ;.-ij + U^vJ..wiit;^3; 

nnb Dir Witi^Uit berfeCi^en liit fic^ fe^r Itkbt b»ttf)i^ 

A) Senn e^ liU Hd» ^aetfl auf eii^e (t^nlic^e flrt^ mie in 
S t) nnb 14/ bemeifen, bai fomot^( bie Sunfticn jt^ erpen. ^ 
t^ette, ""aü bie Junftion im awepten it^eiU biefer Sleiii^Mng/; 
lonfer t)pn einauber üerfdbiebene ®(teber tntffaittß unb 5ai ft^ 
für febe« OCieb in ber ame^ten biefer bepben Sunf (tonen tin 
l|m d^eii^ee in ber erficti befinbetf muffe* 

I) Ca ferner aOe Gumm^nauebrficfe/ me(4^e in ber 9U\f 
^(i norfommen, m-^i S6Burae(ej|rp0nemen enf(ä((en) [aJ 
mib [«Ayt'^vixA] anegenemmen/ »oh meieren ber Uetere^ 
vk !(Bnrae(en>i»nenten tniiiit, fo ift megen § 4 hft Mni^l ber 
eueber in ber Snnftion bei erfien ^Ht$ biefer «leli^nnä ^ 

^nXn.n — i » n—A .»•••• a«—ni -f a 
ttiib in ber 9anfiten bee ame^ien-^l^eile« . 

B.n— I .n— ;^« • • •••D.— m 4"Ä» n — na ^ I 
::;Z n X n • n— -i • ii'T-'d i.iii— m+'a; 

€# Beteten a([o biefe bepben SunRionen aue ^(eifft »ieUn 
fKi^beriii l. : 



' 4) titid^ittb 9 ClfitM'itifiifb, »ft IH f n mtt) i4i 
auf bic Kkbti^tit ttv oorau^gere^feii Ofeicifnnd iüUiitn. 
IDtaii itM(< tt^r Auf tiefer OCetctitng: ' ' 

(S) [•/8y>...ii?A] r: C>][*^y>...^»j 

»otarcb ber Vtifga^e ein eendge gef4»le^er. 

Xnm^. Sir Sormel (e) giu fomo^C filr pofl(ii>e# df#^ 
für negactDer SttrieCeirponenrert/ weit bar<^ bcn tln(erf<()ieb iu 
ben Sorsei^enf bfe gemaci^teti 6(|^Affe feine SCenberung Ceibem 
Sermilietft berfelben. ifi man a(fo im 6(anbe/ einen feben 
CTummenaitebraif [«Ay^fA] auf anbere an rebueiren/ weD 
((e einen Sßurfefejrponenten loeni^er tnt^aUtn, uhb wenn man 
mit biefer Serminberung ber SBaraeCejrponenten forcfd^rt/ enbi 
U^ auf blofe ^^tenaenfummen an fommen, biz f[4» aUbami 
metter na<b S g unb ii/ bie €i:ponenfen mSgen pofltii» aber nfi 
gatit) feoH/ iebeemat burc(^ t>it goefficienfen ber ®Ut4ung aui^ 
briicfen Caffeu/ auf meiere 0(6 ber <5ummenauebru(f beatedet* 

Sil^itr mnrbe »orauegefe$t/ bofi bfe SuraeUxponenten Itt 
bim 6ummenau0brtt(fe [«^yi*-*^] ade 0^9 einonber «er^ 
f<^ieben fepen, 3fl bie« nici^t ber SaK/ Qnb Ifat alfo ber Vue# 
bmrf bie 8orm £*Vv*>^-...«'^3/ io m4|en bie Dorf^rger 
^enbcn geriK<itn/ wenn ite noi^ ferner ibre Oinwenbung {inben- 
foQen/ einige aRabifUaHonen erUibem & wmrbe Mon in S f 
geaeigt/ büi, wenn an^en CnmmenanebrSdPe [«Vv- J^...«*]^' 
[«»/8y}../(;]^.»fr erfte mit, ber anbere e^ne fSieber^oüing«« 
erponenteui g(ei(( viele SnraeUirponenten em^nCten/ bie Sin« 
aa|K ber Ofieber in t>m erReren nm i.s...a x i . a«.^* ;t 

i.a... c X • X !.»••» ( geringer fep^ a(« in bem an^et^ 

ttn. 9er Orunb hiervon ifl MoS barin a» fuc^en, i^ In bem' 
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«OB« tf^^ mmtiStfpm^m 9<rabf io «We OCKItr te 

tem 6amm<itaiii»ru(fe C#/>y) <] fir jcN OwHBatftn 

^r ffiBttncIn ft, b^ c, d, u. tkiMnHt tftl^ rnttHAi im to 
«eit ^o(( jmmer mt ie «Inet in [« Vy^>^ . . , *f] ^«rf^ f^ 
»«(un »ird, t»ie «0# der &|re optt den «crmuMHoiicn Ut 
Utmt ifi. ^ferau« fofgi ateiv ^6/ mn W M^ ^tfunUnm 
Formern diefein Saue attaspaffen, ieftet «lübrmf »m 5cr gom 
tf*A'>^..*«] mit berSaW i.«...« y i.ä..-> x 

i.»...cx ,. xi.»...tnaUüvlMn »erHH mife, bc# 

ren Srifo t>on detr »l€b(r(»o(itiidien»oiietiieit «„ », c, >, «. 
a^f^ibidL liefen f afM eNr Cpeffictettictt mide kft, Mi 
Mw wi^en, wilfvin^ Ur Se^ftflana biircb « lieieiiftmii/ mid, 

$ ir» 
%ttf9* IDen ettmmettaudMrucF [«*] mit a gletd^lDttn 
^tltTpcntnttn auf anbecc su rebuctreit/ Me nur ä— i It^ari 
Selejcponeitte« ctitf^alten. 

Tlutl. I) 5ftimmr man an, dag ber 6ummenau«briMr 

[«;8y>....i«A3 in 5er eui^n^ (^) $ ij, a ©ttrjfCwo* 

twite« tntitdUi unb bag • = /8 =: iy :tr > n ..... iz A 

iwrbe, fo Mr»anbe(t fl4» biefer »u^brucf in [«*], ferner bat 

»rpbuft CÄ][*/3yJ.,..«»3 in [«][««—!], unb bieffbri# 

^ «— I 6umttie(iau«br&^e im »meinen H^eae biefer eiHt 

c^uhg fdmmiei4^ in [a*. 4^—«]. ®erben nnn no<b ben «um/ 

menaiMbraifen, an« ben im i>or. S anaegtbenen Orihtbe», bie 

Coeffkiemen *, «<, .'', fm^t^^t, io nm man, 

».£««3 zr «'^[ä] [ää^ij -. (a— i)j.f'.£i;»Ä— «3 

») Sflon ifl d^r « = i*a.|.*.a, *^=:i.a.j...«^i, 

«^^ ;= I .>. I ... a— t. ffitrben b<*et Uefr 93«r<(!t fnb|Kir 

Ittifl, «nb bitittic^ mo« »ienuif bnr« i « a . a « • «4^i,. fo 
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Sii|r4 tfef^ 0(fk(ung ip q((o (<»*] auf 6ie Cwnmttmii 
^ttöi i»^'^^']l Ca*«*T"*l# re&ttrtrt/ beten imr nur ä— i 
fBtfrH(ei:i>onen(en ent(iA(. _ 

' ^ $ i^ '' 

Vufi'^ !Dett eummenmtd^tttcr [«^'/s^] ttuc « + » n>iuri 
Id^^henten auf andere 31^ Vebudreh/' >te einen «neniger 
isnt^iltett* 

ilüfL 'iyktd ^tr (Siüinnq (^) $ if enit(ill( tti«n, 
loett^ a tton^en fBSor^eUjrponenleh n «# unb Me » fiMgen. 
^ ^' gefege »erbeii, • 

*' • [•] [•*—*>*] — (a— I). «''. [äS««— a/l>] 

a) Ston ijl ater ($ 1«) 

»* n i.a.j...-«— IX i.a.ij*.».'* 

. ^ n'^'rz i-a»3»»»»«^x X i.a.g....*— I 
ffierben biefe ®ertie fubfilinirf/ «nb wirb (hierauf bnr(^ 
i.a.|.«.* A— I X i.fl.j«...» bfoiblrl/ fo ttf^U man 

« . [*<>^* 3 :r: ^ 

iMibnrc^ ber aufgäbe ein Seniide ^t\i»U^u 

llitfiSi, S)eii euntmenottdibtodr [«Vy* ] mi? ^ + b + e 
1IDur3eCen).onenren auf mtbere stt rcbulciitnr bie >inenlXHicy 
3e(ejT^nenten weniger enteren« 

%üfL lyfSui ber eCei^Und (^y S is erlitt man, l»enh 
« oon ben SBuraeCen^bnenien z: «, rbirfetten rr^, nnb bii 
fibrlgen ttzy t^ff<M »erbeiv^ 



« z: i.a.j.. . . a x i<9.$« . . . ( x i/3.^.V..c 
*' ZI i.».j....a.i X i.a.g;... * x i.s.|....e 
• «''— i.a. }....«. a X i.a^^. .. . « X i.a.;....c 
»'''zii.a.j....Ä-i X i.a.|....(.i X x.2.^....t 
^^^z:i.a.|..*.«-i X i.a.| . . . . » x i.a.|....c-i, 
fSiemt man tiefe SBert^e fafrflitttirf, und (ieräuf 5ur4r 
I .a. j ....a— I X i.a. ) ....( xi.il. 3'>... chif^Übkt, 
fo crW« man ^ , ^ ' 

Me t^rlangc 4i>or5eit. . ' . * '< 

' $ ao« 

, 2Cufe. ?D^n aßgemem^tt 6unimetmue5rucr C«*/ö*/ J^ . . . *^ a'j 

mit a-j-^+c-fD-i- +' + 1 Itfur^ejejrponentf n «uf 

(tnbtvt 3tt re^ttcirett/ ^te einen UJursel^ponenten weniger 
tntb<4ten. 

2lufl. ^zvgizid>t man hai acrfoJtren in $ i$, 19^ ao, 
fo mirD man daraus mit geringer !Ru{^e bU folgende aOger 
meine ®Ui^nnq ableiten: 
l .,' , , C<r) i- ....... a [««^V*^ .. . .»V/'r: ' ' 

j^ ..,•,.,/.:•., /..-cj^:fT««--yv^s^...««-VJ 



Ä9 
i»oHfi lilfr ber 6oflimttiM«dttte im rmtm neiU n\^t 

nenieit eitt^O. 

ßit (fer dtfnnbeni 3prme( giff AMgtni, fo mie 9ft In 
S if bi< Skraeferpmemeti *^» /3» y, tc, mfinen i^efitlö ober 
iiedoel» im, wtil ^erbnrc^ bie 9fm<K(ieti Ckt^liiffe leine 
«eiiderang fdben, 

gär Un tetonbcreii ^aB, wo a = 1 ifl> |f{ biefe gormeC 
iik^t melfr attioenbfiar/ mtH bit ®teber(^p(ttngie^P0itenteit 
«—1/ «— a# weUJe barinnen üprfoinmen, aUban o nnb — i 
»erben/ We((be< tiii^t (iatt ftnben fann. IRati muS altfbami 
bte foCdeube SormeC ^rauiten: / . . . 

T-[*+y/8V""*J^..«'A^3 — 

. . . .... — [* + AJ8V«^...«^;i^^'] 

»elAe 114^ aai ben nam(t<(en 9runben mie bit mrlge a^C;ii 
len lifit 

Ifttmerf. t)ermtiee(fl berWeiAana CCT) ifl man nntt 
im etat^t, einen jeben Cummtmaibtud von ber ^orm 
läfifi\^t^..,tc^?fi, bur^ fl<ffe ajerminberjtn<j ber mtb^tfyof 
tmii)ie;rponenfen/ auf einen anbern 6iJmmenau0bru(f oon ber 
gorm [Ä^y^....«A] jn rebuctren; unb ba fi4^ bicfer, om 
miltelfl ber ®Cei((und (O) in S if/ immer auf btoge 6um; 
men 9en tpotenaen rebiiciren, unb fo enb(t<b burcb bie-Coeffte/ 
Icnfen ber gegebenen e(et4btt«d an«bru<fen (d[ft; fo if mw 
auib ieberaeit im Gcanbe^ einen jeben Cummenauibruif »on 
•er form [-tVv^«^.^.**A?] bur* bie eoefficienren ber ge^ 
gebenen 9Cei(bung auosubrihfen. 

JDie tf(ei(bnng (^) bleibt ibrigini immer riitf^^ig, fo 
imige mmi bfii nnnKejrpmtenten «> 0^ Vt ^j }(> Uine f>$* 
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Hn, tie man In tem aDgemettten fMbro<f< «19 mtMMm 
«nMM^ie 4« 9^ »Mi' ist M CUfüfmir (O »^z=:ß, 6bn 
m.^ßzz'^ Witt. 3« \bU^ itOm t^ mnii M^l# wm^ 
Miten m 9frniiNM# »entr nfim Mc foCgpiN ««$ (^) f if 
a6geUi(<(e eui^nna 6e9^M(<: 

wo^ >{f e^ffideMen »^ »^ «'^ »^S tc. tle Hl f i« angiscr 
deinen Sert^e ffo^mu 

3ebe d<in|r ober (|e(ro((tne radonafe^ fiommeirlfi^ Snnfr 
liott «on ben ffiuraeCn «# b^ c, d, le./ fle fcp fi^r^cni 6«f 
fi^aiFen, wie fle moÜC/ fann ni^t anber# aU an# 6ttmmftu 
4tt«brii(fen i>0n ber form C'^^V**«*^'] anfMimtnteieftf 
{e^n. 9a M nun btefc/ n»te mir gefe^n Ifabm/ immer bnr<^ 
Me Coef tcienten ber <B(et(^ng/ »eranf fe fkft Uiielen« . w 
(ional auebräcfen Caffeni fo f innen an<ft iene Jeberieil bnr<(: 
biefe eoefifkieoien rational aaogebräcfi merben) mel<fte# m 
bemeifen bfr gmeif bei degenmifritigen CapüeCji mar* 

S>a inbefFen bie £e(re oon ben f^mmeiriMen SimMbne* 
im ber It^eorle ber Oleiitongett 9on ber srtgten Si^tidPell 
ifl/ nnb ma» oft niK^ig ^at, biefe Sunfiionen bunft bie Coefp 
(icietiten ber gegebenen 0(ei<i>mig auü^nbrätfe»/ (b (abe i4 t^<t 
Cafefat arigeMngt/ iii me(4>en 114» alle Cummenauibriitfe^ 
morin bie 6umme ber Suraekirponencen bie S^W lo ^^^^ 
Abirfteigf/ MttjMnbig bere(^ee finbem ^f.L MH^ntnM. 



(» finf iMMkm Ht fBin^ aV» CmtfimMilUh fit hk 
Cmmw %, 30 4fSf 6i Saf. iL 0fe fir ^ie 6umme 7Mn^ S) 
j^/lQ* tk für He 6«mme 9^ »nb Sof. IV. tie fOr ^itCumt 
m la jDie€iiiHi6i»ng MferlCafebt <r9ie6tfl<^ aut ^em Höfen 
MMMt. SHt «tt«(la6en,A, B, C, D» k. fln^ We eoe{f<# 
dentfn Ht 9kUbun% x?^ ■*• A»»-« + Bxn-a ^ C3t«-3 + 
I>xn-4 ^ Exxi^s «^ K. = o, Me fren 6iimmeii«tt4br&ffii 
Ittm 6riin^ Ht^t, unb meiere Hof ^er Cei<6teren Kec^nntig 
»fgen mit abm^HMtn SoraeUl^en angenominen morbeti» 
3n ber Quertitiie einer jeben gigur befinben flc^ bie 6ani/ 
m^üM^u^t fe(^ in römbina(orif4^et 3o(fle} oben in ber er» 
flen J^ori)pnui(reibe bie oerf^tebenen Siieber ilMrer IBkr^# 
^imb in ben 99er(tta(fo(umnen barnnter/ bie einem Jeben 0Ue» 
Hi^ iKKfc SJerfd^ieben^eil ber 6ammen4tt«brä<fe ^geMri^nSa^» 
foeffictenten. 9a mo ®(tebfr fehlen ^ ober mb bie ^af^oeffi' 
ctenten z= o finb/ mürben 6ternAen defe^i. Co i» IB. (Inbet 
man in Itaf* IV. [iV] = B»D — jABCD + jC«D + 
3A'D« -^ )BD« — AB«£ + sA'^CE -f BGB *- SADE + 
Sl^^ + A«BF — B«F — |ACF + 9DF — ^A»G + 17ABG— 
IjdÖ + «Ä«H - iiBH — 6AI + 15k. 

jDie ^leredftnang biefer Safetn 9ef<(»a^ mici^dCfe berSUi« 
i^ttngen (^) nnb (ff) in^ $ if unb § 20. 3ur (etc^teren SCm 
»eiibKng berfelben mirb inbeffen* erfordert, bai bU ^erec^nun^ 
ibcceffioe gefc^e^/ untj baf man/ um bie 6ummetiau6br(l<ff 
für irgenb eine (efiimmte Summe ber SSBur^eCerponenten lu 
finven/ fi^on a8e bfe fjr niebdgerf 6nmmen fenne* 9in^ 
mfiffen bie ^o^^naenfummen mit ^u(fe ber OUi^^ungen in 8* 
f % Ubon gefotoben feon/ bie nun/ megen ber Serdnberung 
Icir SorKi<(en in ber tpraneg^feftten d(ei(^Hng, bje folgens^ 
ben ißen^ Mmmen: 
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-■Ct4=A.- -■• •' •' 

~ .[»]r:A« — »B 

[j] r:A»~ jA»,+ jC 

K.' . 

€to -)•-(&• ^o( "Kill t**i^ fuccefioen tBttttbmm^i^JCifmf 

[w] =,C'o] _ 

[19]. =: [«] C9]- Ci?] 
.[»«] = [»] [8] - [10] • • : 

£4«]. =[4] C«3-CiQ] 
a[i«83 = [1] Ci«3 - C.a«3r-- [193 

Ii»73 = [0 C?73-C373-.Cj»3 
Cij<3 = [0 [363-'C+«3-n73 
[i4j3 = C«3 [453-«ü'3-C4«3 

.a[a««3 - [13 [»«3 - [463 —Mih 
IC. . 

2>ie Summenauibrüif e in Den erfitn S^U »er Slei^mv 
gen'^indtn (|ier/ wie man (Ut>et, cnimeber von 6en »CMr^erge/ 
^«iben/ ober von fot<ten SummenauMriicfcn aft/ Me eine gc 
rindere <eiumme bec ®arj((en>onen(en ftabut, un» (äffen ü«^ ' 
aiSt, wenn Mefe (enteren f<^ott oefnnben (in»/ fiwteffi» htfUnn 
men. 



IL «ofl* 






^ntttmn wn Un SS^urielti einer Sleii^tmg» 

S ad* 

^ine femmcfri(<^ Sunfdon entmi^teltt^ M (ter fo ölet 
^Igett/ ali einen 9(««bru(f fir tiefelbe finden # ^ (fog y^i 
\ lenienfammen eni^^aU. 

ein |ttfanim^ndefe$(er®ttrseten>otteni foO berr 
jenig^ ^eifien^ 5er antr mehreren andern |nfaiiimengefe(M if^ 
»ie • + iö + y + * + K- inC*+^ + y + * + ic.]/ ober 
ö« + 6^ 4- cy + rf + K, in [«• + ^^84.07 + «^+ tc^j^ 
Sie (Bliebet bef erflem finb », ßf y, i, tu, bie 6rieber 
be« leetern o«, 6^.> cy^ cü^ k. 3m Qegenfate ftnb « nnb 
«w» in t«]» [a«] einfädle ®nr|etei:i>»nen(em 

Um ansu^eigen/ bat tin ^ummenauebrucf ^ $B.« C«] m 
irgenb einer ^olen} a* trt^oben nierben foU/ merbe i^ MUH^u 
^ C«y* (Treibern Sftan miifi fl<b aber aUbann fe(r (ihen 
l^y^ mit l^f^l IM »erwe*felnj benn el[ ifs C«y* r: 
WC«]C«][*3---/*i«§«denC«'*3 =C«^««..0* »enfo be# 
beutet [3 « + 2^3^ bie /»te ipoleni Don t?« + a/e3, un^ 
lam + bß + cy + dB + tclif* bie ^fe tp^tettj oon Ca«+ w+ 

« 



idß^ zr ißn^l — £/«+«1 
*' Cy + /3i6] -tzcy + AlC«] — i:y + ^+«^ 

[i*/öy3 r: [yk/33i*3 — cyniö4-«i -^ cy+^rc«] 

^c; /::>': ' •■ '*^'£v4-*] t>3 "+ i • a Cy+/ + «3 
I) «iii § H *af iili<\n __ ^^ 

^! .; : • — ^c'l-f-y*^! ■_;_;_ ^ '■ 

frfv«i«3 au (InWii/öärf nfian nur tia4^ «nb na<b erjl • +» 
lör *, «etitd* ^ + « för >«> «fti> ^"^"* * + ^ **' /^ ^»^^^ 
testen ©CeiAun^ tii 'ft fee«". ®crö«n (Herauf Me tr^ttenett 
mtifft nebfl öem ©Vr(<^e »01% i^ßvl fufcfWtuirt, fo €t^ 

»an: 

. [«/SyJ] r: , 

'^-[Jjty+.^]C^3^?.aC^]Cv+^+-3-C*+y3i;«fl 

+ 1 . aC>+^+*] ty ] + ? • ä[Hy+/3]t<»] +t^ +-*3£V+j«3 

+ 1 . a cJ+y+<lt /33+ CH/3]Cy+*3- 1 ^ i. ?t*+y+<«+*a 

4) €ben fo Jat man au« S V_^^ .. . 

^ [•-f.y*^S3/-^.i;i + *#i^y3; . . 
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3)ieJS3en(e »on CM^<«v>3, tH^-^v^if t^T7«rti^ 
[f^)«i^y} er^dU man »SOfg tnmidtit ati Ut Cf6f<n6(eff 
(frung In i, mnn man barin fuccefifioe > + « fdr «» t + /S 
rar i«, • -f V rtr y, und • -^ ^ fut > f*reiN. JDfe 6tt(fli# 
tüdcn Mefer S3ert(fe neOi! bem von t«^v^] in ber t>oHant 
0Cd(6und giebt ble oertangee en(mf<f eCting. 

5) ^uV biefe aSeife fSnnce man meifer fortfaffrnt/ inbem 
.man immer bon einer CntmicfeUiiid ^nr anbern Ibetfie^ 
unb fb bie €n(mi<fe(ungen ber 0ummenau#brdtfe finben, me(4ft 
fecb«/ fleben, ac^e n. f. m. SäaraeUjrponenten ent^Cfen« 

O l|eberi^ttp(/ meon man Mon bie Cnimicitfonii eitpit 
0ttmmenau«bru<f^ C«(idy^..*»3 gefnnben iat, nnb baraui 
bte Cncmi^eüind einei anberen £x^y^*««»A]| mi4^ bau 
S8urse(erponenten a mef^r tm^iit, abUiten wiü, fo barf matt 
nur erflUc^ bie €ntmt(fe(un9 oon £»/^y^«..»] mit CA) muU 
tipficiren, pUtauf in ber n4mU4en €nimi(fe(nng bnriftdAtgig 
erjü ^ +; « för •, ^rnacb ^^ß^ ß, inna4> A -f v f fc 
r^ n. f. m. feeen, nnb bie erhaltenen dtefnltote n^bm jenci 
9rpbnftinit9er4nbecten S(orael4»en f(!breiben« 

^ $'34- ' ' ' 

.Ofufg. Iboa (6efe^ in finbtn, nac^ ik^e(<^ ble (Süeber 
in öen iCrttwicPeiungen Pon C«^], C«»^y3, C«^y^],Jc gebi(# 
benver^en; «t>enn bie Coefftctenten uno MVcvitidbtn brf$ 
feil 0cfe!5t »erbem 

^ttfi. 1) SBenn man in Hn ^ntmitfetnngen itt geitann« 
Ceti ^ummenauftbrucfe im 9or. S bie klammem nebflE ben Soef^ 
ficienten unb Soraeic^en nHcjliit, bte SBur)elerponenieii/ wti^$ 
arbettoerfc^iebenen.6ummenau0brii(fen in tebem ®(iebe gebiren^ 
borci» ^<i^ Stomma, unb bit gatiKn ecieber burd^ ba# SemifoCoit 
aftfonbert^ fo ^et man mit Sniie^und »on c«i fotgenbe«: 
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II. ß.9 •»; iS+* 

III. ,r# /8, »; y^ i8+«4 v+iöf -vy+Ä, i«5 y+^+* 

IV. J»y»/3,*; J, v^ /8+«; 5» v + ^* «» ># v+*»^ 

?+y»/8 + «; S + /S^«, y; J+y+/fl|,»; J+«»y+^ 

IC» 

ä) ©le Siegel ber fwcceffitjen Bttbona ber ©ttebir etfticif 
fHb ^etati# mtb au« 6. oor. ^. t^epm erfken $(nb(i<f. Um 
nlmticlb ^i« ©Keber einer (EntiDiüetuns mi* den Sliebem 
tet mmitttlhwc Dort^erge^eni^eit nbaufetten/ mufi man 

«) aOen ectebern bet oor^erge^nben Cmioi^eCime ben 
nen (Inait^efDtmnenen 9Biirae(en>onenien eltia^ ^9t$ 
Teften; , 

b) benfetetn önr* 5a* 3ei*en + mff jebem «une(«ji>o/ 
nennen eine« ieben ®IUM DerbinDen, intern man am 
gleich 5ie dbrigen SSuraeterponenten M n4ni(l<(eit 
®(Ube« nnoerdn^ert |finf(t)reil^(. 
6o »• ®v er(^(t maiv t»enn iV. mi« HI. n^geleieet oer# 
5ett foft no* ber Stegei *) 

^,y,ißp«;.J,Y,.ö+*c; ^,y-f A»5 X»y + «»^< J»y+^+* 
nnb na(& ber Siegel b} an« bem erfUn (Bliebe in m. 
J+y» iö» *5 J-J-^» y# «5 J-f *# yt ßi 
an« bem iwe^ien Stiebe in iii. 

^ + 79 /S + »; ^ + ^-1-«, yi 
an$ bem bettten IBUebe in in. 

^+y+i8» ^i ^ + *f y+i«5 ' 
anl be« »fetien Otiebe in IIL 

^+/+«» /ä; ^'+^» y+«» 
enbUc^ ans bem flnften Sliebe in III. 
^ + y+iß + - 
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Uud^tn^t M c# feiner meiiern 9liiifu(Hrttti^H5arf. 

; ^ ^a ober . Mefe fOaxfteUan^att twi^ immer Me ttn^e» 
^oemfic^feU <^a<# ba§. man, irni bie felgendeti Ctttmlcfediiideti 
ä^ftndea, erfl bie Mr^erge^nben (HnMretM muf/ fp Cmiii 
tt«t fki^ (fierNp mtt grof em fBortf^ile ber i^inbenbargfcfteti 
intwltieürifd^ sRet^e bebieneni^ bie meint. £efer M^pn^ aal 
ben ttnfattg^Anben ber Scm^ationiU^e femien merbetu 
i^er fft bfef^lSnoolttdonA bereir&nfirttdiott M «u^ ^ f^aicMl^ 



•y 


vi i» + - 

V +• 4 ; • 

y + •>► /» 

V + /8+ • 




h y» ^» • 



>+y -f -^^ * 

> + Ai '/ + • - 

>+ r+ ^+» 

3(ft ^r«i#r nl^r erfl i» erimiem^ bof bfcfi^ I8s»|lelli|ti^ 
cn, oiiier bem 8}of(|fei(r bat' üe bat eefu4»|e immft^et^ 
gie^, aiufr 1104^ ben (ai/ bafreitie jebe e»(iDiifelmi(|. alle »»f # 
lergefftnben^ in fkft f4»ttefl/^ »(^ bie ange^racticen «OaNii leif 
§m^ fHt biet on«^ bem Vearifte uti» einer 3>M»litiimi Mi 



3» 

M^fi( AMdeti#i wie man Uiä^ Hmtttm Witt, aSe mS§U((t 
9erHii5un9en Nr ®iiraele)rppneti(ett «> /8, y, ), k. ^u ein^ 
fac^n und ^uftnnmengefeoten in (l(^, lm^ fann Malier npcb fir 
iriefen andern 9<(Q^n/ n^Q << tarauf anfommli a8e mS||K(^' 
SerbinOungen Mefer 9rt unter ^egi^ncti iDingen |ii flnOfn/ 
mit 9tn9«n ge(rau((( merben* 

' M^ 
9tlft(' 1^ ^efe^ ^ev Coefficteiucn unb t»cr 1>^«<l^ 

^ finL^cii> , 

9uflt 1) Sil« ber 9rh »ie in $ »j bie Cnn^lcMaiigdi 
Von einanber abgeUicet loprben/ nnb ani ben 9(efuUa(en fetbft^ 
Uft fl<b Vit einigem 6rnnbe bermut^^en; baf bie ^tffMtnm 
ber QUeber un|{ i^ Slhrri?i4f n ben fpfgenben 6efe|en anter/ 
»prfen feoent * ! 

#) ^al ieber eummenan^brncf ^ eine« einfat^eti XBncieter' 
ponenten bie Ctn^eit putn Soeffirtenten (abe; 

10 baf ieber 6ummenait«briKf tim ' |nfammendefe$teii 
SEBdlrieierppnenteii bon m ^Uebern ben Coeffidenten 

I«) baf iebem 6um«ienaii«bnitfa o^ tSnterfi^b bal ^ 
c^en «-ober + W^^^ Wtfbei :na<(bem bie Mn^affl 
berlMiebfr \iUm S^räetei^n^nten aerabe ober iingof 
rabfifl, 

01 n^b^ «Ifo, wenn ^ mit biefen eefe^m f«in^ Oti^^Mt 
»itt^, 8. », ba« ©(ieb t«3CA+v3(;>+H-C3E'+^+'+»3 
blnrCoeffieifnten i x i x i • 9 x f • t . jl erffaCfen^ ober 
Mteifttbin 1 • a X 1 . a • 1$ femer baf Oor|ei4»en +# #ei{ 
larin mtn fßuraefen^onenten bon einer gjerobeni «üb libep ooii 
«iiiir «ninab^ii 9«^( b<r CKieber «orlommeiu 



S9 

ÜdYfif >a^eti/ happn tum man ß4}\}>üt4>' itn SCugenJi^eiii 
fiS^mfugen.' & fomtnc äilö HoSVafauf ä% nact) eimr iii tet; 

y^ß P^^f 'n>ettH Ce fir ir^b dne €ncntiffe(|unQ {e(ttii|^ j[e^ 

JDev 0ttrMlejii»oiieiif ^:,m9u^thmm6nw»tl^iaä$ Ift (*4J-^^ 

4) €* fei)imir*^^v^.v4f«] titiofeerer 6ummeiiaiil# 
to<f I htt beti ®ari€(ci:pi>iiciiiitt « »eftr tntkiU M ^if öo#' 
tf^e« 8tt iM €bii»i(NMt^ tiifä blefem äefq^ miiii 6/^ %t 
^ tikb (i4)%te ibi4iv»itnhu^ Olieber: 

^ r) S'oi^ <Wte »011 bt^Cen Otlcbehi m(r6 oat »em 6lieb^ 
f4) er^aU^^ i»emt moti bafilbe mii L^l mnMpiMtti unbf 
|A( td^tü mU i^m einerlei CoeffidfAit imb eioerUp Sotseif^ 
<l^di, »^(((M mU ber J&9P9t(fefe fib^eitt^immt ^ ^ 

«SM |i»i9te eU€^ in 4 €ti||k|<e.iNtr<|^ Mi^enbfUHKtens 

MS •» + ♦# "^ßf Ä + y. ...,*»+» fir^» ^#,v, »> 

(i. $ »1^) nnb fomnif a(ft. m nM ti9f« Sbcti |io eii(|le^( bat 
brilff etieb a«^ ber 6nbfUtoHcti 90» a^ + a, «f+/(, « + S 
. . . . jf^i^ fSt^ ir,- /*, ij, . . . .4' IL *il^ Iwimt alfo « «i«C 
•or* C» »nf «Ifo ^04 p^yie OM^ eUbtt «ti öuU fir{|erii# 



iim, Mb<i$ ^iüt> l~A\" . , , 

' .7) ^HvMi [ol^t, M b«t Cpefftcient bei iwe^ten OCkM 
in 4» ~ '..•?• 3 ' •/,• V" X I ..»•)..♦» r* »» ' «Hb. 
lier Coefldntrbe^ibrftf^ ÖMebe«/ c: i • « • j ..;. »L-i- 1 x 
z'*. i'l i'V. ^'1 n fe^h ib/rb'* 9n(( ibcfommen blefe 9(ieber 
Ito Sondc^en^ we((te# bem be« etit^H M)^int9eg<hdefe9( ifL 
S) 2X1 nitn btefei mit ber J^9PoMfj%ftrftnjiimmt; f» 
iJftitA f(b«e§^/'b«ift ttfenit biei^pd^l^eltrbai «(CÜ^b M) 
i»«$t iür fraiii4rtAf «U b«irtfd# af^iUKHeJP^elff l6*Wr 

fotgienben CnliiiliMUMt^ wHm» febn müffek '^•^*' '' - < ' 

^' -j1 Ö*9Ce«* tier bi< ««eb (it^ nur # bfc'tJroböft Wir 
libeir Giimmetmutfbi'Mei^ ängetiommen morSiftfiio fle^ef mw 
bp(( aii$ ber 9lr(/ vHi^n SemeU getdlrif fe^eii/ lOt'C^* 
i|30f / baf tr M au<6 auf iebe. anbm ^nd^ wn fof^orett 
^m^^nenlSit, ,.•..:- : :• n» 

.^ jQ. iQetitt beowa^ ble €iumi(feUiM .M9t:C^Ayo..i)^.] 
ben angenommenen Qefe^en unfermorfen ifi, fo ifl m ainft bie 
bar<^f fotgenbei^on [•^y,..,4'*']. fiH gelten ftber f4r 
Me eriien CmmMeiiingeiti feigdi^ getten (ii (eui(6 für allt fod 
(enbi^riv.^^ ' ' , ' \ .: ../ _ * 

^y. Stf(^ Qm ^a(<r einen ^ammenanj^brucf i^on ber.^rtii 
C«^V«<« A]/ . morln aöe ^oraeCeirponente^ .>erf4(eben fM^ 
fQgtel^ Qiaig entmicfeCt barau^eOen/ bdrf m(ui nnr bie jlti 
S H aele(»rte 3nt»o(utlon (ottfirätreni unb (teranf einem iebea. 
(Klebe ben m4> 1 blef«! $*# be(limmten Coefflcleoten nebik 
fHtiem 9er|el4iett ge^enV-^nr ^(Aitetnng fonn bie foCgl^nbc 
t5ei^pie( bfenen,- 

SSeift^* <Oie bpBflJnbIgefntmIcfeUing ban C«^y}i] fbv 
liet «g»! wenn ba< eummgtioniiei^en [} injico Q(ieberii 
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i + y,fif,^ 


-'-+V.« 


i-+ß + dri'' 


+ ».« 


l+V + fif» 


+ 1.« 


> + «., VH^/»^ 


+ »,« 


t + vH^*,ß 


+J, • 


> + j»,y+« 


^6.. 


>+y+v8-F- 



— !• t+y» >f 4', «' 

— 1, 1+4» >f y» « "^ 

— i^f-f«, ^, y, ^- 

+ i,»4-y>>i i9+« 
+ «.•+/»+«, ^y 



'"f a, ilH->+y,/8/« ' 

*■•' TV«+*+>ryi'«^ '" 
+ t,»H-yr»+A,'i*' ' 

+ «••+>+«» y>^ 
^'•+i,i^y, J4-«, ß 
' + l>«+4, >+«ry 
^ ^— a,i+l-f.yi ^+« 

^^ — a, i + y, >~+/J -f*« 

- -•,»-!--, i + y + Ä 

" — Ä,i + y + /a.H« 

— 6,f + > + y'+*f i^ 

* — a,i + /3, >+y-hÄ 

--a, • + J+/S, y+« 

" — a,i + y + #^>+> 



«Ott J|«i atfo [*^y5i] = COt>3[y][^3C*3 - 

Oeitn In Utt^ etaimmaiKbrikPe C«t/8y,.».A] mehrere 



We aform^t^V'^ • • v «*] j^niftimc, ^fr tftt We' ^^idP^ 
(und dne 9t^k!Hott $i^, weti'aCdbantt meffrete Olt^r einan/ 
ber d^^^ werDenl '9^91 t^r SnweiiNiti^ b<r ÜtcgeUi ») |in6 b) 
in 9* $ >4 ^^ man a^bamt- Kot barauf im fe^^ baf nkftt 
<{|i 0({eb^tn$j^rer(( fiate i^prtömniei «nr sii^em;5tebe Mj9<(t 
«lan ntit Un ^ß^ ^onflruttiofi bor ^noobiliipti immer ^l^^. 
fd^on gefti'nl^enc^v ^m9lerlon<;it lurii^ m bUdfenji ^n|ii. <^^ .^^^ 
jenfge» ^omVtei^ionen fi^^gcl^n.« "^^i4^^ /4^^^ ftnival^a gii 
m^eCeit» ^0 ^. 9i fitbet i^aj bfe ^noöcju ipn fitr ^ (Ktt^ 

.,g^,, t*. ^ .. . . . 



ß 



fi 



ßyß 



i 






4- 



\ß 



TM i n wi I I m 



f « 4- }/3« '^en fQ iviirb« man u^r^apC bitrd^ bie ^n^oCnr 
lioti fär t-Vif* .... «*] tftte wJa«*« Seffinangen t>ott 
«» + 1^^ 4|. '^r 4^. . < 4- ^ «f^ffen. CHi (ann i)c((Kr itt aOen 
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gen mit td^^feh nii^ e^e fkh^ hH-^tlkiUlttni bariu/ 
fleaen# mit 9tatKn ge^raact^t norden; 9«9 ^tm Oimimenao«/ 
IffiKf C«^] retocirt {14^ Mi ÖDeration auf eine b(ofe ^a^tair 
ierfOlimflf w«in in tftt 9ÖmHn((if9n$(e(re tnmihnim^f^ 

Oa« ttiui «^.Mefoiiricteiiiin »er Wiener fefriff, (1» 
if^UU^t t» Nrdifen« bai bie iSe^eCn O imb b) in i* J a^^^ 
In Nm faOe, bai ber C^ummenanibrucf c«^y <•«•>} in 
(;«^/lV* •• .»^l iKerge^t/ oieCe Sftobtfifadonen erteiben 
miffM, imb iiiMr erftenf M^lb, i»ett «Mann mebrere €tfie# 
ber bef CnlmitfeCunj| tufamilien fallen, ltwe9<ent ber in^ i6 
^ge^benen €lMnbe fnegem It« aber in ber jf^lge nftS^ g^ 
nSttt^ in fe^n/'ben taien berttnterfii^dmg bnrcb frimbafCtge 
iDin^e h^ temifrni nrtH i4i foi^nbe^l^(f$flSe norani (((ttfen* 

Vttft. 9it ffnben / auf wie «tele Tttcen man eine geftei 
6ene firienge vm^ Sinken in eine befümnlte Jol^i 9mi 1(6ir 
il^eibtngen bringen famt, lln^ atvar fo, ba$ in ieb^e Mefe^ 
3(bcMlittt9ei» eine a^^f^^ne Otenge von jenen ^tn^eii 
fontme» „Jl., 

I) MfUfunfi fir sn^ey ^^t^eilunseti» 
Cl fe9 A hk 9nia(^( ber iimmtii^ Dorl^anbenen !Oitiß 
ge# a bie UniabC biefer Singei we(<be man in bie eine 9lbi 
l^lnng bringen foll^ a(fo 4 -^ a bin VmHi ml4^ in bi« 
iwepde tommu 

ÜXan fle^ (ei^fi baf ei |ier bUg baranf anfomntf/ bif 
3a(( ber fdntbinaiipnen 9Pn 4 S^Mfitn |nr ^(affi a }n Am 
b^ »iefeiflabiv 



• • • 



4^. 

ober aii4# wenn man aftfer.iwb Wcnnwr mit i « a . ? 
4 — a muUipCWri/ imb i&ierauf im Slcnner a' ffc 4 — a 

tbo auYSb €i' bie tKäi^en ^et(tneh>^ wctc^e fit Me i<9bm* 

a^tÖ^eidttidcn fommeiK fottciu * 

»• - ... ',.. ■' ' 

ci Cfi.feV «lieber 4 Pit.^n^i atUt »«cNibwcii, 5^^f 
ftttiV «f <»'> <«"» bt< ^0^ttg^J»eC4(,^^U |»||f^ 49M|tt iin6 
(^Me SCbttei(i||Hd !omm«B. foU^it, a(fp a, + a' + «'< =: 4. 

»iete oerfc^ieben« Slrfen fiebrac^f werben, aU M -^ IDtitge 
aiir eCaffe f> com^Htireit (ajfeiribie gabt biefer Xrfm ift olfo 

_^ ^ . ^ — 1 ^ f^ ^ ,. ,, • i4."^- fl^-#- 1 

fbett (0 tu bfe ^fftHt 9ittzn, mt bU übrigen ^ — « äDlngr 
«|t ber SWenfte a' in btc.jweote IXErff^ifond vaebriuf^r tperbea 



Sett^ b1ef«r r^^tertt !Bereiitbuii0im fonn gd) feb«r ber erftertn 
lujefefien, unb bk Sa% »cl*e angfeH auf »te »leCer Sfricn, 
bW 9cf(*€^n eonn, ig ^aber ba* gjrobuft ©ort fenen bep/ 
«en Saßfem' »fe SaK ber STreehy wie Wig .f ^ingt üi bfe 
erfie/. awepee mib brttfe mmumi m b? rt a^ngeti a, «', «/*; 
|rtra<|# Mrbeti ffitwet^lijr foCgll* 
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i . a . . . . -4 — ö — a' muttiptlcirt," ' 



,a XI s af X 1.2 a'^' 



9) SfttfÜfuns für vier ^Lbtf^tilunQtn. 
Ci fep mieber -^ Me tSUnge Ut (dmmtiid^en itot^nbtf 
jun Sjuigf , unb «» «% «'^ a'^' fcpen bte einae(n<n a}?engett 
berfetben, nKi4»e in Die erfle, imept«/ briae uttb t>ter(e ^W 
tbeiUng fommen follen, alfo « + a' + «" + a"" zr -4. jOle 
gabt ber ^iU$, ttic a jOinge am vi genammett werben tin$ 

il.il— I il — a-f-i 



3)ie 3<t^( ber S^Ile/ wie au« ben übrigen A^a ^Dingen bie 
SKenge «t' genommen merben fann/ ifl 

il — a .. X -*- a — I . . . ♦ • V 4 !— a — . a' -f- I 
"" I . a . a' 

f0(g(f<b bie 3abt ber SdVe« ipie airt il IDingen, erfl a «nb 

l^ieranf a' genom^n merben finnen 

— . -^^''^-^^ il-»a — a/-|, i 

"~i.» aXi.a....ta' 

JOie gabt ber gtee, i»fe au« ben fibrigen A^a^af jDlm 

gen bie ^enge^' in bie brüte %bt(iei(nng gebfacbt werben 

f ami/ ifl 

j4.«ia— >a' . il— <r— tt'— i..*..il— a— a'— a'^+I 



3eber* biefer flKe f ann mit \<^^fXi ber porigen tierbnnben menr 
ben/ nnb baber ifl bie 3ab( ber S^Ue, wie Die A Singe in 
Me 9ier Stbtl^iiiingen gebracbt n^rben (innen/ 

^ il . il — 1 . . il — g — qt^gf' 4. i 
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ober wmtmtm 34lir m^^V^wit i|it «••««.• 4^f ^ 
i.fl A^a^cf^^t mtiKil^lldif 

4) TtQsemetfie ^umfung. 
iBIe ©(feluffe, bie in I, 3, 9, dema<(t woirben, Caffen 
il<( (ei(t( auf ieoc beliebte 9biaa|f( von STbtfieifaiiden aöfbeft» 
nen. Sie 3a^( ber Slriett« t»te ^ iDinge in n «bttfeUnngoi 
gebrat^c merbcn Mnnen, fo* bag bi< erfle bie fDltn^e a, bie 
iwe^te bie SKcnge «' bi< bri»e bit ffienge a^', o. f. ».> enb» 
(i(^ bie nfe bie gRenge <((''' <> biefer Singe enf^nüe/ ifl ba|^ 

"~i.a...aXi.*...a'X l.Ä..*a''X.... X I.1...ä(''-0* 

a3eTft>« €« föOen i6 AugeCn in oier «bt^tungen »oit 
6, f I 9 unb 3 Augeto gebra<(( werben: auf ttiie tiiefe fCrfen 
fann bie# geft^e^en? — JJ^ier ifl -4 r: i^, « z: 6> a' n f , 
a" rr j ♦ «"' n « ; aCfo bie ^efnc^ie SInsabC 

_ i.a .; »4« f 'ig y * 8 9' lo- " - »a» 1^.14.15.16 
'^x«d.).4.f.6Xi.a.).4.5Xi.a.}Xx.a 

... *. ^$*«- " - *:. 

II. «ä ifefafr • 
IMit^. «0 ftnb iie meosen ^4, i?, C, ic t>oii IbiitgeK 
vetfcf^iebener ^rt gegeben: man fofl finden, auf wie t>ie^ 
2(mn man btefe mengen in eine gegebene $abl t>^ 20^ 
t^etlungen bringen finne, 'tbtxixi in jeber bcfitmmten Vbv 
IbeUttttg eine gegebene UJenge von.lDtngen einer leben 2rvt 
entbAlten fevn foU. 

3(ttfl o Ser 2)eutCi<t»lelt inegen miS i« ben bef^nbeni 
SaD 4nneboieti^ ei wdren nur breD fRengen nerf^rtebener 9br(, 
^» '^» ^f gegeben/ bie ü in ibier MitpeUurigen gebroit^i nmär 
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Hn.Meni . )a| in ^ fcfkn «MMI^ « SDime.Hr tritatr 
6 l&itidf Nr impceiii, pn( ^ itindc W Mlten 81rt rpmnieiw 
iin^ Daf «S ^> «'/ «*S *'^ ^'' «'*'» *''S «^'^ J>«< 9»*»^ 
fU^ ffir U^ im€f9tt, htUtt nn^ oierte Slbf^eiCund ^ictc^netv 
»ü« tf> *> ^> föf W« fr#f} aifo a + «' + tf^ + «'" = i<^ 
^ + 51 + ^' + ^''' ir jB, c ^ €?* + «" + c"»iz a » 

"»^ . . ■- ^ ^ ^ . , 

■^ 1.1...^ X |.«.*-^ X !.«•.. ^' X i*a..-*"' 
^^ i.a*|.. C — i.C 

• , . ' ■ 

a} 9{a4^ btifi »or. S* tfl 4^&«iin ^ bU ga^C Ht ftfitn, 
iik A^in^t,in oier S^tteUungen ppn a, m'^ af\ af** 2)ltu 
gcti, A' ^ie 3a(( ber %xitxkt mk i^ Singe in otcr Sftt^dCan/ 
ten »on *, *', &'*, ^'" Äyigeib imb A'f oi« gaW t)<r 91ree»y 
»ie c Singe in oiet Wti^etUinsen »on c» c', c^'» c^^ ^^ 
ten ge^roc^i werben ffamen* 

j) C« til a^r etaTf »af UN biefer SerfiOnngen mit ie» 
Nr ber Npben miNrn ^rfdünngen aaf ^nfle migfi^^e Srfeii 
9er(anben »erNn fann. Sa nnn bie ga^C Diefer SSerHnbun^ 
fen ^voi Vrobneie aA^a'' g(et{^ tit> fa ift au4^ bie %<x^i, m\^ 
gngle^ty «Ne oft {14^ Me Stengen ii» ^> c, ben angegebenen 
9eMngttngiti gem4f , mii einander iHrHnNn <a#m#^enfall» 

* 4} Oa* ^r fir brtp Rengen onb tiier V^t^fOingen (e» 
ttrii(es vorNnr tann «nf eint <l^nCi<be Xrt fir febe-anbert 
{{a(( Nrfe(Nli Nwiefen wetNii» ®enn a(fo AS a'/, a«'% 
^'% ^% >c. 46n(t<t« aUifDsilife fir biie SKengen B, C» 2)^ 
4{^ E^ K* ünV «(« ?\ fAr Me tRengt Ä^ fo ifl immer M gei 
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»ettW W^l ^ Att^eOi 'mtUr Httihm', tiim^ 
to roi^C/' 14 hUut, 9 grSne und' 7 wdfe: man foll cm^e^ci^ 
anf wie t)ie(e 'Slrcoi f{<( biefe 40 itngelti In brc^ 9b(t^dCttii# 
gen Grinden raffen/ unb swar fo, pat in ber er(len tXMftUtm^ 
7 rotl^e, 5* Maue> ) ^rine onb a weite ftogetoi ' in ble 
ame^te %f>t%eilunQ 2 tttf^t, .6 blaut , 4 ^tink onb eine »eiNf 
unb in bie britte, ^ine roifie> ? Mau^, » grüne m^ 4 tMfie 
foinitten* 

j^iec i> i4 r: 10, ^ =14» c^ rr 9> -^ =: 7» « = ?•# 
& 2r f, c iz 5, «/zr »; a<r:A> 6'z:6, c'rr4* «''^^ixs 
«" =: 1, ft'' = 5, c" =: 1, rf" — 4; a(fo 

i.ft.).4.^.6.7*S-9-<o 



1.1.3 .,4« r« ^-7 X i.aX I 



=:3Ä> 



"~x.a.3.4»J'6x i.a.j.4.yxi.a«) 

i.a.3.4.f«.7-«-9_ ^ 

X«— Z3 1160 . 

i:a. ^.4X1.2.3X1. 3 

1.1.^.4X1.3X1 

(Die gefui^ie 9ln|a(C ber Qiif)(i(ben 9kr((ei(ttngen ifl ba^er 

22 ÄA'A'V ZZ 8O09fOy5O400O« 

in. i^ ü c f e f a 9* 
^ttfg. m^n M mef>rere mendeii ^4,2?^ C, tc 9M 
Stni^eti vevfc^iebener ^tt: xnm wiü biefe Sinf^e tu 
i« + A»' -«- ^" + /•"' + ic, 5*cfcettt fo t>ertbetlett| txif tit 
tebe0 bter /« jAcber a SDiitge mte ber menge i4> & Singe 
Ott! ber trzenge ^» c Stnge itue brr menge c, u. f. w. 511 
liegen f pmmen ; in jebef ber ^' jAct^er o' JDinge ane ber 
menge il> &' ^n^e otie ber menge ^» c «Dinge mte ber 
menge C» u, f. s9*s in iebe« ber /^' ^4c(^er a<^ JDinge 
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im ^^ *We»B* ^/ *"»!»§« tm t»ee menge B, «''»Inge 

^ «ttfl. 1) SßJren Me Jic^er äff« Don efnanber »erüie^ 
hin, mk etma, metttt f!e bur* perfct^iebene giummem benlcftf 
tiet mitetir^e tinntt man bie Soroteln be« oor* $*• au(( bin 
fm Saffe anpaffem ei »Jre n(tmn4^ äUbann^ 

*•*•? t i4«— I . A 

'■■■ ■' ■■ — — — ^ - . . ^^^ 

(i.a...a)^x<i.Ä...a'y*'x(i.a...a<')^"x t€^ 



A ZI 



A' := ' • ^ ' ? ' ' >.....> jB— I . B 

(x.a...<?)/^X(i.a...c'/f' X (i •»...«"/•'' X JC, 
»Mb bie amaiff aOer mida4^eti tDerf^efttttiaeii/ iHf im pw.i, 

.ft) Sa aber bie Sfufgabe nur im KOnemeineii forber& baf 
bie ^ 9i{4»er mit beit eombtnattotten oon a> ^, c, 2c. ICingen/ 
bie /•' anberen mit ben CombinaHonen oon a', b*^ e*^ %c. 
ptngen u. f. n^* befeee fepn foQett/ fo mag man, mie au« ber 
Com|btnattoii«(ebre bef annt ift, hit fe eben gefunbene ?ab( noc^ 
biir<t i«»..*/* X !.*..•/*' X i.a. *./^" X i.a...i«'''x ie# 
bioibirem 

?) a)te gefocftfe 3a^( affer mS§(i(»en Oen^eiCunaeti^ bi 
arte fie bte^af gäbe forbert/ ift bemqa4^ 

«. •■ '■ ■ ] ■ i | ■ I I ■ I I I » 

1 • A • f r^ X I .»^ .•»/«' X I* Ä*...^'' X Kt 

• - ^ • • ■ < .• , ' . . . 

• » ■ • ■ <• ), - '. • • • ■ • 1 . ..,''?:•• 



so * 

afnntttV« & r«mt to(( tiitf tHt Ue anftm Hr fliiiigcii 
«, F, -c, K., ö', 6^, c; IC.», le. :r o iwröem S)ie< treieiMi 
fi(^ nimü4> aMann, menn in-tincm gewiffen .^«if^e, oNr i» 
|w(^f<reh Jicbem |4i$Iei4^ eine o^r tie ändert 9rt ton XHur 
gen ^jna(i(6 fetalen folL 3» ^i^i^m Solle barf man nor, ani 
* letc^t an ^egretfenben ttrfact^nf btcjenigen ton ben ^robufteo 
I . a . . . a, I • s .... . b, tc, wiU^e H^ auf bte fe^Cenbeii 
JRengen besiegen, auo ^en 9{emiertt ton a, a'^ a'', tc» »egi 
lÄifeS* - 

$ 30. 

%tft« bie' Coefltcttnien unb bte Vorjetd^efi ^fr (Rte# 
bec in ber «ntwidfelUng t>on [«Vy* . . . . »^] su fHibeiu 

^uft i) ffienn in bem 6ammenauebrn(fe [«/SyK...«»] 
inefH^ fSSttirseterponenten einonber g(ei4» werben/ b« b* >Hnn 
tiefer 8ttt«brucf bie Jorm [«*/»^7^ ...•«'] annimmt, fo er# 
|l«(fen bie flftieber ber <£n(ttt(fe(ang bit foCgenbe ottgemeino 
gorm: ' 

d) ida in lebem ®(iebe ber emmicfefong ton i»ßyi.».^2 
alle.Sttcbitaben «• ßj» y> •••• «^ in, etnfacbe nnb sufan^meiu 
gefegte iSarselejrponenten tertb^tCc torfommen (S 24 Zrmttf.)i 
fb mnf aucb in bem SaHe, ntenn btefer Cummenauobrmf ^ 
Sorm^ C«^*iS^v^ . . . «^] annimmt, in U^m 91UU C^') 

a + fl' + ö" + «. = <VV 3+Ä'+Ä''+JC» =:b, 

« ^. «^ -h c/' + ic z: e, «♦ 
fron; ober mit anbem SSonen, bie ®ttcae(grtonenteii bir 
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eammtnw^tMt, mlAe aU ffOtonn injAm tKMe nt» 
tommn, fb^ m4fH anom aU hU SerfdUungen wn a« + 
>/ß + cy 4-' • • • + t«, wit aiKj^ f(6on S «^ ^emrfi mor^m» 
!Bir nttiVen nun vor «Dem uiiterftt^di/ mie nieCe OCieber der 

enmxdttüti^ t>on Ußy •] $^ |ur.«iCdttng dtiH 

fotdben Odebei oereinigen* 

i) Scfracbiei man Me|en(gctt fßuntUfponmtn in 
[«^y . . . . •] ^le z: « werden, aU Sin^ einer «ri/ deren * 
ffltenge =: «r dieienlgen. die :;: ß merden, aU ZUInge einer 
iwe^ten 8r(/ deren SSenge -= »$ diejenigen, die =r y Mr« 
den/ a(« IDHtge einer drUren Krt, deren tRenge zr c^ o.r.m.} 
fp fommt ei Hp der Srage/ mie »leCe Odeder der Cnfwlifi^ 
(ung wn [«3y ....*] (i(t an ^m OCIede (+) t»eretnl9et^ 
Mo§ daronf an, an nnlerftt<(en: ouf nile«olete «rfen fl<( die 
IKengen a, h, 9, .*.., t, oon Singen »erf^dedener Vrf in 
Vd^Kitongen oder S'cfter oon den refpefdoen (Mengen a, b, 
c, ... •,/; a', b*, d, ... ., A; «", ^', c*', . . ., r'/j 
0, f» m» dringen (äffen» 

4) SDa dleo nun geradr die Vnfgadf S n ff, nmn 

A:::^, JBzzh, Czz c, tc. gefegt nrtrd, fo erMft mon^ 

M^nn iV die Xnia^ der 0(leder 9on [«^y • • • «»;} deiel(|# 

nei/ »eI4»e fl<^ an (^) vereinigen, 

-^ I.A.)... a — I • a 

iV z: -« ' : — X 

1 •« «..a X X • d....a^ X X«fl...a''X2C 

X«j|.2«*. «•••*' ••••9 «^ X • 9' 

■ ■ , _. X 

1 .9...> X I .a...6' X X.S...6" xtc 

X • s • a ( — 1 . e 

. ■ ^ I —» X. 

1.2 .*UX 1.2...^ X l.2*..i^* XlU 

5} 3edeo der «(iede'r, »eU^ M 1» (4^^ vereinfgei^ N 
M|in S as' « 1 • b) ^CR Coeffidenien 



nfenn + *+<: + ic. n m, «* + 6' + c* -|- tc. r: «»^, 
. •^ + Ä^'4-^' + tc» ZT «i'S U4 f. w. gefegt iHrt» 

ii^erde^et, ber Ce^tere fXiMöracf einen Coeffkienien » Mom^ 
men; ^urc^ ben a(fo jeDft ®(ieD 5er entwicfeCnng/ fo(g(i<ft 
dü(( b^d ®Cfeb (4^) biolMrt merben muf. 6« iß a^r (€^m 
baf.) 

)& r± l'.2....A X I.2~....( X I.3*...< X' i*>* 

,7) 8U|f 4/ f/ <»/ eroieBt fl<6 outi/ menn ber Coeifkient 
beÄ.©itebe$ t4^) .bur4> J^h^^tiä^Mt wirb, 

' i.a..,iw— >i X I. «••.»«'— I k i«a..-m"—T Xic. __ 

^ic:z: • N 

l:: r . 3:.«....« X I .s....... X üa...... f x :c« 

i%tti wenit für iV fein Cßerr^ ^va 4 fä(>fHtalr( ibirb, 
^ <•• • • •• • 

^ i.2»../is-^i x i.a...yw'-^i X i.a«..»7f'' — iXJC* 

. JJT^ , . : — ^ ' - ' ' ■ ■ *-- ■ ■ f 

r i.a....o Xi-a..<.6 Xi.a....c xic.'^ 
J X i.2...*a' X i.a....Ä' X i.»....«^ X2C. - 



X i;3.-..»"X t.3....^''X I.««...<''X 



«•1 



' S) Sl6^er* mürbe «n^nomtiien, baS alle tkntrmnauit 
brucfe, wcC^e in betn ©He^e (4') ort ^oftoren »prfbnmieit/ 
pon einanber iierft^eben nwFrem 3jl bie< ni(t< ber $«0/ ober 
(»at bad ©ifeb ote ^rm - 

X £if''* + if'!ß+^y+ + ^'sT!^ ; 

X tc. 

ftt :tfl,Me:8te^ b^r, Serji{ie((iitHii(ii, mü<bt bie ffite»^ «,/ (, 
(/ 2C, iuUffen, (§ »9) . . . - 
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JVZE.^ -: X 

I . a . . . . ^ X. I ♦ a • . . . /te' X I » a . . . . ^" X if, 

(i.a,..fl)^X(l.3...a'y**XCi.a:..a'0^'<XKJ, 

■ 2 . ,,^,^ ! ^ X 

ii.%...b)f^ X Ci.a...60^'x (i.a...6")i*"xic 

: X 

(i.a..»cy* X (i,a.4,c'y*^ X (i.a»*.c"y*''x:c, 

9) VH^ttt S af I. b) i(! aber bir Soefffci^t eUietf^ fe^^ 
btt 6(te5er, mlcbe fi4^ s« ^tm ®Ue^e (^j^) t>«re{nt9en# 
= (i,a...»i— ly* X (i.a..»m'— ly*' X 
(i.a.vwz"— »y»" x\.,, 
Serner ifi/ t»le In 6 

jt ZT i«a*««^ X x«a«*««6 x I. •a*««*^ x •«•# 

10} 9San f^at a(fo für biefen SaD 

t(i,a..,m— i)i^ X (i.a...jn'-.i)4' x"j 



KZZ 



'.N 



i,a*,<.a X i.a.%*» X i.a.,.cx tc* 
•^9^ weon fdr iV fein aSkrt^ au« $ aefeet ittlr^, 

[(I • a • . • »I— i)A* X (1 • a « « 1 w'— ly^ xT 
j,_ (i . a .., m^^^ir'' X K, ^ J 

'^ I • a • , * A« x I . a « • . /«' X I • a ♦../«*'' X ic? 
x(i,a**,«)^X(i.a...ö')^'xCi,a,,.a^O^''xK.| 

^ x(i;a../6y*x(i.»/.^*0'^'x(i;a—Ä'o^ >cfc, , 

X(i,a.,»«)'*X(ita»**c<y«'xCx»a»t,CO'*''xrc, 
'X ..•.••«; 
oNr «iK^ 
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n) 



K- 



(I . » . . . m'' — l)^^ X IC. J 



I • 1 • • • A« X I . Ä •••/»' X X * a ... ^' X IC' 
X (l.».««a X X*a.*«6 X X.d*.«C X IC./* 

x(i. «...«' X I.»...*' X i*»...o' X tc.y^ 

X(i.fl...a''X l.Ä...6«'X l.Ä..tC"X tcj*" 
^X . . • • • tc» 

»} Siefer «nibraif fSr JC fi^deft beti in 7 ein, iMC 
»an iencn <r(4U, wenn man in Mefcm f^zzf^zzf^^zztczzi 
(eet; er ifl bater ^ani aO^euKin/, onb gitt ffr aBe nnr ocr 
taifbare f Me. 

3n htm fltäU, ta eine ber Soffen m, m'» m"» ic» 
I. e, m, z: I mirb/ mü% man an bfe eteOe bei 9nMm 
X • s . • . m — X btof 1 (eben. 

19) IDae Voraeii^n bei 9(iebee (4") Hl immer bafefbe/ 
jüi hai Sorieic^en, mld^ ber tfaetTmcf (+m)^ x 
C^m'y*^ X (+ m'')^'' er(KfU, wenn man nnr iebeemotben 
galten m! mS m'S tc. bae 3et4^en — gtebt, menn fe gera# 
be, nnb ba$ $€l4^n +, wtm fle nngerobe finb. ®er 6mnb 
(ierMn ergiebt il<(^ aae $ af x. e. 

a3etfp* Otdn fen ben Coefficienfen nnb bae 8onei<(en 
bee OHebee 

1 3- + 7/0 + »y + 4>1 [f- + 4y + *]*{f *3* 
ber Cntmicfelung »o» [«'*^^y'^>'] beIHmmen. 

J^ler ifl «=3» ^=:7f c=:a, rfn4J «'^J'f *'=:q» 
€5'rr4> «''=:x; «''zzf; femer ^z:i, /«'z:}, A«"z=4i 
alfr »»:=« + 6 + c+rf:r:i^f wi'z:.<+^+c'+«^— 10» 
m'^ ;;= o«' z: ;• Olan iüt ta(er ani ber formet in ix 
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I X I « a • ) X I • a « j • 4 
X (i.a.3 X i.fl.,.7 X i.s X i«2*|»4)> 
X (i,a*|*4.f X i.a«3«4 X i)« 
'X (i.».5»4tj)* 



ti 



JDm Soriet<(en bc< SCkbei ig bcm SJoraei^m bei i(ui# 
^ritdfei (-1^)' X (-10)* X ( + 5^;* gCei«^ «Ifo +. 

$ n^ 

tt^i dal/ tt»al (ii^r oordetrodfii worbett/ noc^ deo((i((er 
|tt ma4»eit#^ mlD i4^ ^icr bie DonfMnbige Stifwicfetuns bn 
enmmiiimilbrntfei C^^^^] 4erfeo<n/ ber f4^on in $ 36^ aü 
Oe9fpi€l lor jDAVffeaun^ btr SnooUitioti gebroiK^t liwroe» 9fi 
eoiber fiiib fo georbitet; »U (le bofilf^ d^nbm nrarbeti» 

— 4C^rC9«+753 — AC»3»C/83U/81-f iC«3[a«3C/«3C»ilI 
— *C5«3C/3Kai83+iC«3*C/SH« + ai8J + 4U3C/33C«-f-il3* 
~4Ca»3C/83C«-ha/83— C/3}C*+)9Ka«+^3— iC«3Cö}[i«+»iö} 

+»C/83C5«+a^3H-iC*3»CÄ/8K» + /8*3— 4Ea»Ka>SK«+AJ 

— iC»3[a^3£»*+;33 +4la>33£?»+>33 +iVC«3*Cj;81 

— iC«3rÄ*)b/33 +*C3»3:[1«— |C»3»C«+3-SJ 

— e«K*+i8K*+a^3— iC»+/ö3* + 4[a«3:C» + |/öJ 
'+[Ä+»^jEa»H-\öl+|U+/83ta« + aAJ+aUKa»-fr57- 

8ai* biifem Sivfl'^lefe wirb man lifntAigfi^ erfe^ fttt' 
MHi^ »it mün fn jebem anberit Soüi in »crfo^rcti f^, nnb 
n MKtat mir iimifl|% noit m^^i |itt|iiaiiCd|iit 
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IIL Son bett ^ert^ett feet titc^f fpmmtttif^ttt 

Sunfttonen ber SEßurjefn einer ®(et4>ttog, onb ber 

^tt, biefe 5Sßert][)e üon ©lei^^ungeti oBfidngis 

iu macfieiu 

^ie fvmmeirlf^en gfunKfotien unferftfteitai f 4 »on ^«1 oiM 

bereit ^ariii/ OaS fle erflcnf hit fdtnmtiiibctt flliineftt Ht gn 

Äe^cneii ecelcftimg entf^aüen, on^ toe^^i biefe fSarfelii.f« 

tnit einanber tombinirt finb, baf bie Suttf Honen be9 ieber 

Serfeeung berfelben ungednbert bleiben. 9dr biefe 9rt oön 

8unt(ionen ifl ee a(fo iä^pn (inCifngü<(^, nur im ^agemeinetv 

bie Sornt ber Serbinbung anangeben, of^neauf bie ISttrjebi 

feibfi iXi!cffi(bt Sil nehmen/ meii man im ooniiii gewi§ ifl^ 

>e9 bfr Sofammenfebung immer biefeCben SefnUate in erfeaU 

le». 60 a« 9 iü ber ^tuebrucf [ia] obBfg befünM^/ obglei^ 

bnv^ bit ^esetd^niing ni<bts meicer angezeigt mirb, M bai 

»an bie 0nmme aller JUrebiifte nebmen foQ^ meO^ ane ber 

IBerbinbimg einer {eben V^m^et mit bm Qntbraie einer 9n# 

beren emfieben; eine foCc^e Sonltion Iftnn.ba^r mir einen 

'einaigen äBertb erbaCten, nnb biefer fflert^ tfl lein onbererr 

att ber, meCi^er im Sortierge^nben au finben geteert nN>rben« 

Cr f9t mk «an gefe^en ^t, in Sesiebnng (wf bie Coefficien^ 

Mti ber gegebenen <Kei4}ttng jeberaeit c^fiontl, nnb er mqifft 

ee noi^menbig fepn/ mei( fonft bie SttnfHen mehrere SBtert^ 

(oben mfcbe. 
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^ 9tf4r f» aUt Wr^t H W mit ben anbertt ^fmirrtoneii* 
ttoHie matt (e^ liefen ((of hU 3»rm ifirer a)erf>ttt5ütid atv 
^€^n/ fo toärbf tttait (ierburc^ aUdn ttoc^ nlci^t im Ctantm 
fe^tt/ bie Snttftiott |u Uftimmm* 9ädun ^ f8. a» b, c, bie 
tre9 aSuraeUi dtter OUi^ung bei britlctt 9rabH, fd »lit 
iwar bie Suntint aOer bre^ ®ttt|e(n a + b + « ttur eftiiig^ 
lltoiiedett wArbe 04^ bit Cotttme s^^oer ®arae(ii auf bre9<v» 
lep 9lr( aoibriicfett (affttt, ti^mCij^ burib a-f b» a+o, b + e» 
nttb bie JDiffttttia in^eper ®arse(tt fitinu f^gar auf («4^ mtf 
f<^lebetie Xreeii auigebrüdYmerbett, ttlmUcb bur4 a — b» 
b — a, «^ c, a — a» b — c, c — b« eine iold^^mMvn 
tonn baf)€t immer mebrere ®eHb^ er^aRett/ wef4< t^M 
«M ber Serfauft^mtg ber baiiti ^efmMuben SBBurseto mit ben 
SM^tn, ibeiU au« ber S^erfebung berfetftett etttfpringeti* JteW 
iter biefer fSertb« faim^ fe fonge bie IB^uraebt a, b, c> ic» 
utibefHmmi bCel^ett, für M aOeltt/ uttabbAigig i»on ben &btu 
gen angegeben'merben, weil fonfl fein Orunb oorfianben nnb 
u, }»9xutn man gerabe biefen ober ienen SSenb/ unb.ni(6l 
aiKf^ hit anberen finben foOte. JE^ieraui folgt/ ba§ ber flBertl 
einer ffben td^t f^mmetrifc^en funfHon, nic^l anbcro att 
bttr4^ 9bM €tfei(bung gegeben werben famt/ bie äße bie Iffiet» 
lbe# me(<be bie Sunftion bur4^ bie 9ertauf4}nng onb Oerfeftmtg 
ber ®urK(n ermatten fann, |og(ei(b in M WMt. 

flBae in biefen aOgemeinen Q^emerfangen no^ bunfet feptt 
foStt/ merben bie fotgenben jOTufgaben auff^eHen. 3(t» will 
^ nur ein fAr aüemaC bie Crinnernng t^oranfc^icfeni baf iift 
»on nun an bie ffiurieln ber gegebenen 6(ei(i^ung nic^t me^r# 
»ie bieb^r gefcbef^n war/ barcfr a, b, c^ d, ic, fonbem 
bBr<ft x', x", xw, xiv, IC beaeictnen »erbe* ©ie« gef*ie* 
itt tfNrtU bee^atb, weil biefe Qeiei<tnong t)on ben neuem 
Snatpften a^emtt^ bur^gtfngTg angenommen iporben/ nnb ei 
immer ratsam ifi, bie einmal eingefd^rie eeaei«ttiing«ac^ 
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mHMt»m 9t«»4d( lfm Utfl/ t^umüimh. 4e» 
aii4,M|K^(^/ tt>eU «an ^twolfnl i^, mit den <fftai,9Ml|l^ 
ten M QttpMct« ^iie 3^€< ^« (eglmoucn 3a^«er^ |n 
•fttinbenr da (hingegen tier i. IB. xf, nicbi »icfi oNir jeot 
»eitimoKe Suraet/ fonDcrn titer^anpc irgend eine ttaneW 
%M^piü n>e(<(e^ de^elcbnef/ und die dem x ongel^gttn Sa& 
quen nur der ttnterfcbeidwig »egen da find» » 

S 1^ 

IHifg* ^tiedlr gegebenen CVeidlnmibeatiritteiitfr^tidef 
X» — Ax» + Bx — C cz o 
tm XOtvtb der Junf ttan x'x'' su Nf^ntnien/ ^l^ne dte..n^iy 
sein Jener 0Iei*tt»8 $» «ewteii* 

5<ttfr I) »a x', X'', xw, 5{| ffinrieltt der gegrteiieii 
9Iei(^ng (btd, fo |af man 

x* + x'^ + x"' =r A 

x'x'' + x'x''' Hr x''x''' =: B 

xVkw=:C ■ 

nnd au$ diefen drepen OUic^nngen nuii man nnn den Ser^ 

i^on x^x'' in ptftimmm fnd^m 

2) 3« dem Cnde fede man xV =: t» ftt^ifilire diefm 

tittt^ in der amepten und driften (Steic^ung, und mnlÜ^cirt 

die erfle e(et(»ang mit x'^^': die« giedt 

x'x''' + x'»x<^' + xf"» zz Ax"' 

t + X V + x"x''' =: B 

x«'t z: C 

«Ran äle^e die erfk diefer eteittHmgen non der ttdepHtr 1^ 

G 
nnd [udßUuire tieratif für x"' feinen 9ßert( - aue der dri& 

im 9itUbmiß [0 er^t man die folgende ecei4»ung fiir t 

t* — Bt« + ACt — C« := a 
& fonn a(fo der ®erf(^ don x'x" nur but^ die 
e|ner 9Ui4»nngi oom dritten Qrode gefunden merdem 



59 

i) 9)lm w«R xV, Um t*Vz2t tefeft, fe whu 
mm Me nimti^« fKeii^nng ^mnNn («Itn. .i^iMon« (Jft 
|l(i> IHM mit .ekb*tfnH WitUuf M Mf fScrl^ von x'x«'» 

4) !Di«f<r Crf^Id CieS flifr ao<^ fie^ wo(( »oranifcleii* 
JDeim bft fein Ornnb wt^anUn \ft, oarnm bie 0(ei((and für 
t gcrabt bat Vrobnfl x'x^^ nnb nict^ an<( ba< Vrobuft zV^, 
9ber x"x"' 9«ben ft0, ba bo<^ bie brep ffioraedi x', x«, x^', 
«ttf dnerfep Sri iti ber g€9e(eittti 0Cci<tnttd eni^Uen fbib, 
f9 mittft fle tiol^iNiibig »om brttten Orabe fe^m 

f) SKati (Kttie ba^er aa<( blefe Olric^iiitg ^uf einem bireb 
len ffiegc ftnben finnem »a nimhd) x'x", xV", x"x"' 
Me bre9 8}ur|e(n ber aerocftten 0Ui(tnng fe9n niiffen/ fofdnn 
biefe feine anbert ai$ bie foigenbe feon: 

(t-.x'x'')(« — «'x^'OCt — x''x''0 z: d. 
9Xtt(dp(idr( man bte bre9 $aftoren im erften Steile »irfH4# 
fo erfNUi nan, 

t» -- (x'x" + xV + x'V)t» 
+ (x'-x'V + x'x^^x'" + x'x'^f^»)t 

ober bft xV + xV" + x'VzzB, x'ax'V"+xV«x''' + 

x'xWx'"« =: (x'+x«+x"Ox'x"xWz:AC, x'«x"ax'''« =; 
(x^x^'x«')* =3 C«, bie n<(mH4e 6(ei*uns wie oten. 

23efrp* S'r bie OUii^uttg x»+3c«-'9ax— 6o z: o» Ift 
A= — I, Bz:-^ia: Cr:'66; man tac a(fo 

t« + 3»t« ^ 6ot'^ 5600 z: o, 
dne dCei^nng, beren ffiarieln bie Vrobnfie ie ime9er flBon 
leln jener 6(ei(^ang finb, ^ seBnrseln biefer ecei(tnng 
flnb nimlUb +10/— 1%, — }o» nnb [bie SDuneln iemr 
CKeicbong, — sj— 5, «f tf. 
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ttifa* 3Ctt« ^er gegebenen (0i(etd)ttitd 5m rterteit (Srabea 
X* — Ax» + B«« — Cr + D r: o 
5en tVert^ 5et ^wwWcit x** 3tt b^fllmmem 

^tt^. i) Sa aOe (Sttr)e(n in ber gegeffeneti Oleic^iifld 
auf bUfe((e< 9rt tuUtaittn Rnb/ mtb über Me V^ut^ti^ bcrcti 
fiuabrot gefudt mirb, ni4>t^ 9l<{|eref (egioimt t»orbeiiy f» 
fantt boi £tttabra( einer bef ffinrieCn nk^ ^efonben. merbe«, 
o^ne au0Cci(^ bie Qua^att aller Adrigen mit |o finbem O 
iiiu§ t^a^er bie ®(ei((und^ tpoburift x'« gegidi mm, no^ 
nnnbig vom «tierten Orobe fe^n» . . - ; 

a) 6e$( mw baffer x'* r: t^ fo i»ag bie 0(et<tttn^ 
tbe(4^e ben SBertb oon Vdi^<><# not^^menbig oom bierten ^ra# 
be/ unb bie S®ur$eCn berffelben muffen x'«, x««, x'"», xiy» 
fepn. ICiefe ®Ui((ttng wirb ba^er ans ben »ier pariüuUren 
eieic^ungen 

t — *'« z: o, t — x''a iz o 
t — x"'« ZI o, t — XIV« 2r o 
anfammenaefeee fe^n, unb fle ifl foldli^ nic^U anberl aU ba« 
!Proba!( berfeiben. Sie mirrud^e ^u ((ipUf attoti giebt/ 

t* — ( x'a 4- x"a -f- x"'a -f. xiva ) t» + 
( x'*X"* -4-x'lx'"*-f x' *X^ va ^x//a^W/2 j.3f //«x^va ^x'"*x^^*) t* 
— (x'»x"*x"'.» + x'«x"«xiv« -j. x'2x'''»xiv» + x"»x'"ax»va )t 

€« fommf nuntmiK Mog baranf an/ bie Coefffdenten biefer 
9UUbünfi huT<b bie Soeffi.ienten ber ^t^thtmn ai}«)iibrii<rett* 

€e litt M aber biefe'®Uid^ung/ wenn man bie 6«m/ 
men)ei(t^en brauct^t, mie fofgt bariletten: 

i* — [»1«' + [»*}'• — [a*]t + [a*l =: o 
wtb bie iS)err|^ ber SummenauibrMe erH^f man mmiiftetbar 
otti ben ani^e^Df^ten . Safeim 3Kan (inbet mImCicb, ba bie 
Si^efficienten £« F» tc. z: o finb, : . 
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, [a*] = C«— aBD, Ca*] = DS 
<5tt^9ifttlrlmaii ^ieft VitvtU, fo tt^iit matt 

1* ;- C A« — aB)t^ + (B« — a AC 4- äD) t* — 
(C«^aBD)t + D« zz o, 

4} Oton ^cbte ^iefe ^ei<(ttng anc^ auf tie foCgende JSrt fttii 
teti fSirnen* SRon {e^ x>=:c» otir xz:)/t, MftKiiire Mefeit 

wa$ yt tx\tl)iU, auf dite CtiUDti 9Ut4^\)tUi^ti4^tni. jgiw/. 

t« ;f Bt + D =: (At + C) yt. 
ffitrb Mcfe ecei(^und quabrirt unb gel^iria georbiMt, fo erfKlU 
man bU ii4mti4^e ®(ei4^uii0 mie In ?• 

23eYt>. giir ble OUiibiiiid x* -f jox» 4- ai'x»— ax— la 
rz o, M man A z:.— la, B r= a^» C zi a,. D iz — 12. 
SH €^Ut4^utid, bereit SS^r^a bU ^Ouabraie .bf r SBitraettt jci 
ner «Keic^ung finb/ Ifl ba^er 

t*.^ 59t' 4- ^41 1« — *öo4t + 144. ZI o. 
©ieSSur^to w« jener ®lelc()a?ie finb —9+1/5» — .^-^Vff 
— 2 + 1/7* — a — ]/7; ble iffiuraeln »on bi«f«r 14 ■-- 6ysp 
H-*-6VJf " — 4M7f u +40/78 bie tcftttteii (Inb bie 
^Qnabrau ber erfiterem 

$ ?y» ^ . ' ^ 

^ttfg* ^00 ^er scgebetiei) (£»letct^un9 i)efr britren ^ra/ 
bea 

X» -: Ax« + Bx — C z: \ 

bell tDent> ber S^^^^V>^ axV + bx"' ju^fln^en.^ 

TtixfL i; .Sie iBiti^unq, burc^ i»eU(re bte ^onfiion 
•x^x'V+ bx'^' gegeben mirbi .ober 9011 meliter 9t:^^it$t, 
muS «ffrmig{l^e. Vk^tit i^rfe(>en ent^aftirt« ^ Sa nun in 
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Hf fer ^unfkl 0n aRe M9 Omthcii imtomiiini/ (b tettn^i ««1 
nur/ uni ^^^ oerMieMM fOcrifie bcrfcOtn (n jinMii/ Wefe 
ffittrseUi a»f oU« ^i^< l" oetfe^en^ unb iitHtr Oett baraoi cnfr 
fprin^enbeii SefoCfaun bitjeHfjien guriicf tu U^im, mUbt 
»Ott einattoer a^t»ei<tKm' ^tt Kefattate Mefer SerfMMtngot 
{Ittb aber^ 

W'x' + bx"', ax^'x' + bx'S ax/' V + br* 

ttnb ttttfer Mefeit qiAi h ttfcbi meffr ott brep t^rf^iebetti^ 

gx^/' + bx«', axV+bx", ax^'xW' + bx'. 

JDfe d«i"<^<^ OUU^imd tittti a(fo ttoi^nmtblg biefe bre9 Suntf 
«oitett ftii ®«ir|tCn *äbeti. 

fl) ^eaeicbnet man ba^ anteftimme eineiig hUitt^waXs 
üotieit biir<( t» fo ttl^ilt man bit btep parHrnUnnCMtic^ttaai: 

t — (ax^x^ + bx^^Orro 

t— (ax'xw + bx'Ozro 

t — (ax'V + bx*) =: o 

iinb bo« ^robufc berfetbett giebt bie OCeic^itnSf ait« weiter 
ber ®et(( eUter ieben ber brcp SunMottftt Uftimm mrbm 

mu8* «« *'^*'^ ^^^^ 

t» — A't« + B't -*- C =: o 

»orftcfleat» j 

9} Wibönit ifl 
A' =: (ax'x"+bx'") + (ax^x'^'+bx") + (ax'V+bx^ 

zraCin+bCiJ 
B' — (ax'x« + bx''0 (ax'x''' + bx'O 

+ (ax/*"+ bx^'O («"xw + bxO 
+ (ax'x*'' + bx'0(«''x'" + bx*) 
n a»Ci»ay+ abCial + b»CT«J 
O =: («x^x^'+bx«') (ax«x'"+ bx'OC«x''x'" + bixO 



«e9( ««M fir Me 0mtkmuMKh i|re SEBtr^ «m »m 
«nflc^gten Sofebi/ f» <t^ man, >a D, E, ic =: o Rn»* 
A'=:«B + bA -. 

»= »»AC -f tb (AB-^jC) + b»B 

C = «»C» + ««b (A«C-iBC) + «b«(B»-aAC)4.b»C, 
mft »«^ ip Ml 9((i<^iig^ «on »«^ Me gefüllte fimi. 

t._(,B+bA)t« +t«»AC+.bCAB- jC) + b«B]t 
- C«»C»+a-bCA«C-aBC>+ .b« CB« -aAQ+b'Q^o 

S J«. 

Sr«ft. «B» OK Begebenen «(ei(«ttn0 »e« »titren «nti 
»e» 

X« — Ax» + Bx — C=:o 
>ie <Blei(^0 ja $n»CH/ von veldfter »ie lanVtton x* — x« 

Jtofl. ©Je Sonfifon «' - x« f««, m« foi^enOen fe<»« 
«Berthe ec^Cteh, we(«e (»eiu «m ber ®e««»f<t.un9, ((ei« 
«M »er Seefirtiiiiis tut seBarjetn entrprfngen: 

«' — X'', X' — x"», x't^xM 
■" — X* , X"» — X' , X"' — X" 

»le «em«« ebi^ong »ir» o(f» »a( «roDurt mii »en fo(t)eii> 
>cn fe4< parttAitiren euic^ungen fe^n: 

t - <x' - X«) = o , t + (x/ - X«; = o 
t - (x* - x"') =r o , t + (X' - x«o = o 
t - (x"-'x"0 = o , t + cx" - x"') = o 
eber, wetin Ie»r «IW9 elnanBec gesenOto fte»en^ 9(ei(eniMen 
m eiiian»er mnbiixicirt mifm, »m «nftiifi »pn Den f»r; 
liiiMn »ff9 9Ui(^un9ett: 

t« — (X' — X")" =r 
t« — (X* _ x"o* = 
»• — (*?'— «"0» s • 



|^a((en wrbev © f«R haftet ; . 

V — A^t* + ß't« — C z: o 

j^ z: (x' — x'O* +. (x' — 3^'^)* + tac'f-^.Kf'O» 

+ (x' — xf'OMx'f — x'")» 

= C43+ aCa*]*^ a[U3 - 
C = (x' — x'O* (x' — x"0^ (x" — x''0* 

Zlimtnt mm nun bU iS<rt(e.ber eummtnauibtidt at» 
htn eafeCn/ fo finbec man tia(t ber ge^iridot SCebafrion 

A' z: aA« — 6B 

B' =; A* — 6A^B + jB» ! 

C =: A«Ba — 4B* — 4 A»C + 18 ABC — a/C* 
unb ba^cr ifif bie geflickte ßUi<(^iuig 

t« — (» A« — 6B) t* + ( A* — 6 A«B + 9B* ) t» 
— (A»B«— 4B*— 4A'q + i«ABC— ayC«) 1= o 
bmn SBurieUt. bie S)ifferenHn »on^ben »urastn bergedc^ 
nen ®Ui(&ttng gnb. ^ ,. . , - . . x 

»eyfif. Suc bte. 0(ci*u«9j x» — gx» + i^x -- la zr o 
if{ A= 8, Bz:i9, Cziia; alfo Ä'z:i4» »'=♦» .^'=5^1 
unb ba(>ec bie ©lel^ung fflr bie ©ifferenaen . :. . 
t« — 14 t* -k 49 t*]— a« := o :^. ^ .^. : 
©le ffiuraern iener 0tei*unB Wnb + r, + ?,> 4» Wefßuri 
leln »on bicftr + 1, — i> + a, -r- «# + ?» .— '* ^^ ^' 
fptbert wirb» . . , . -♦ 

$ 37. . \ ^'*., ,. 

«ttfe^ 2Ctt« ^et gegefeeneii (glej^uiig ^ ; 

X* -r Ax» -f,,ßx"— C z: ö. ^ ,. 

zrnu 
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%n% I) JOIe SttXMMi — rann hvat^ hU Senattf^nnd 
ufi^ Serfetuns titt SQuraebi 6le folgenden iti^i fficrt^e cr# 

xf aß*' x* x'" x" x'" 

i7#> 35"» j;^» ^7* ' 5Sr ^* 

JDie «(ei4Mm^ Onrct »e((te tiefe Snnftlonen gede^en mtHn, 
wixb ba^er auf ben Mfttn 9vQ!b füeigem 

a) iDIefie (Steic^nng werfte Ourift 
i«— A't» +B't*— C't» H- D't«— E't +F' z: o 
oorgcfleau fo ift A' bie ^umme ber in i angegebenen 3fanrrto# 
ntn, B' bte.6nmme if^rer 9roba!(e |tf aiMo onb ameo, C bie 
dumme t^rer tProbutre au brep. unb breo/ u* f* i». «Oieraul 
ergeben fl(t» na(6 ber gei)(rigen iXebaftion bie folgenben ®erf(f 

A rr x^x''«*'' ~* 

. x'x''a-|.x'*x"+x'x'"«+x'*x'''+x''x'"«+x"«x'^ 
^ ^ x'x''x'" 

xfx^^^4X^»x^^^*4Jc^^^x^^^H3c^^V^^^4xV ^^x^^^4X^»x^^xW 
x'*x"*x"'* 

x'x'/ä*-|.x'ax''+x'x'"«-f-x'«x'''-fx''x«'«+x^axW 
x'x"x'" 
, x^^x^^^ ^x^^x^^a ^.x^gxW4 ^x^^x^^^g 4.x^^gx^^^^4.x^^^ xWa 
x'»x"»x'"a * 

[I'] ^ ti»3» 
Kt^nef non fo mUtt, fp wir», man für D' ttn nimtUbta 
«MfrrMf «(• fdr B' «n» fär S' »tn ndwli«^. SteibriKr «(» 

C - . 
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gunfiionen z: i- . 

)) entfHtuirt man «an für Ht 6iiimn«nattfbr2<re f^m 
Vkttk^ <Mi« ^en Safeln/ fo fintec tnon 
_ AB — ? C 

B» — yABC+ A«C + tfC* 



C'z: 



6ABC — 7C« + A«B» — aB» — «A^ 



iinb ote^iint Mt Ceeffkienffn t«r «nymmmiciicii Ci(fi<|mfs 
f flr t. 

iiian A=: — o^Bzr — i> €=: a. i^ieMM ftnM maa 
A'r:E'z=-a, B' — D'rr — i?, C'z:— . ©le g«# 

fu(^(e ©td*un9 Ift affo 

I? 17 11 
t« + ftt' — — t* ^t» ^t« + at + ir:.o. 

^ « 4 

{Die 9ßarae(n Mcfer ®Ut4>un9 9t^, — i, — i» — «» —4» 

•i- a.» +4» »ie auct Nn mug^ btt + 1# r-i* — r« We 

®ur|€(n ter gegebenen ^ci^ung finb« 

^e Std((nnseii tSr t, m(<(e wtr fm tBorlergfteti^tt 
gefunden (aben, und f{<6 <Hif eine il(^nfl((e 9re für aKe aiM 
tere ^mhlotitn )inben (ä^en/ lernten, 4n J^itifi^ft at[f ^k gegir 
^nen , Die umgeformtm -oDer thtneforwirren 0(ei(tungen gcr 
nanni merDen. Ser &rnb Hxn^ hw'iom de^feiiten ^ngC t>»n 
den Sunfcionen ab/ »et4)> «an fiir t annimmt, ^v Me ^nt^ 
lien^n/ tv^Ute it^tr bti^elr Mra<|^l ^(ften, «>ar Vie ir«ni# 
Mnim «(dd^iing fmtti^ entibe^r to^ einelli ()l9treii| i^«r 
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»Ott eiitetit itett fo (oten Sno^ M bk «f^ctaie* Ci laflFm 
fl(b a^r Sunfttoneti angeln, ffif m((N (It ]|oit einem nieO# 
rtgerit eetOe iNrbsr mh In Mefem SoHe famt (b MitMi 
fen anr 9u0Mttnd ^ct ^ae^enen eui^un^ bitnm, mle'^er 
an ein «^aar SepfpieCen für Die Sleii^ungen M »ierfen 6ra# 
M geieidt toerOen fall« 

$ 9^ 

^ttfi|. TiM bit gegef^enen (SUtcffnitd bt^ vitttm (Btabn 

X* — Ax« -f. Bx« — Cx -f- D ZZ o 

^eii Xüntf) btv junftt^n x'x*' + x^V lu flnoeti» 

atelL O J&« ^ Der gmifiiefn x'x'' H- ^'ix^'' aUtVim 
,tttn aii^i<(^ 9orfom«en/ fo fann fie nur 5nr<b Die IBerfe^img 
UtftfJbtn Ü^ren SSer((» dnDern. Ci Mnnen a^r Die Dier ®Kr# 
leCti x', x'^ x^'S x'«^, «ttf 1 . a . 5 . 4 :^ a^ Krcen Mfir 
fe|( JverDett/ nib Die DaDiir4» enM^t^enDen ffUivAMt fbubt 
. x*x'^ + K*"j^r , x<x^" + x'^x"' , x'x''^ + x'y^ 
. xV + x'^ix*'' , x'x'" +^rx4i , x^x^A^. x'^^^ 
x"x'+x"V»^, x''^' + x"x'*^ , x'^'x' + x''x«^ 
x"x' + x^^'x'« , x'"x' + x'rx" , x'^'x' + x'"x" 
xMfx'r + x'x" , x"x"^ + x'x''' , x'fx'" -f xV»' 
x/rx"/ + xfx'' , x"V + x'xw , x'"x" + x'x^r 
xßthi'r ^ xf's^ , x'/x"' + x^x' , x' V + x'^x' 
x*»^x'^ 4- x'^k* , x'*^x'' + x'^'x' , x'W + x^'x* 
ttftn tefr^t aDer fo<)(et(t>/Dai. immer a(t»t »on Diefen gilfitttdf 
len/ t»e((be fi4^ in DerfeCben SertifaUotumne freflnDen/ eina» 
ter 0fei(^ finD, nnD Da§ aCfo Die gunttion ni(troie(^r alefob 
^nbe Dre^ oecfAieDene SBSeri^ etbatten fann: 

x'x" + x'^'x'«^ , x'x'" 4- x^x'*' ^ iL^x*rJ^%fhsfn 
JDie 4rilitfTermtHe 9iei((ttnt mtrD . a(fo oom Dritten AraDe/ 
«n5 Die 93ttrae(n DerfelDen merDen Die ften genannten Sßer# 
^ fet^tt 

Cd 
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eordeßeSt ^ <9 n»^d^>^ ber ^atiir bet erd^iifteti 

B' = (xV + x"'x>r) (x'x'" + x"x'»') 

-1- ( x'x" + x'"x'»') ( x'x"' + x"x''0 
+ (x'x'" + x^'x'*') (x'x'*^ + x''x<") 

a =:<x'x« + x"'x^^) (x^x''' + x''x'«^)Cx'x'i^ + x^'xW) 

izta^ + CiM] 
3) «llmmt man umi We »er*e Ut «oimneitaiiibr2<fe 
.nttf ben 0tt9fö(Jn«ten ItafeCn, uttt» (tt^^ttnirt »ieranf fir A% 
V, CS t^F€ ^fuitbenen ®eri^ in t«f angenümmencn ©ttb 
*«ini|V fr e«*dU man bl« ö«f«*^ <ra««formlrfe «W*uii§ 

34 mi0 min leiten/ nK(«ten 6e^caiiib man 9on bkfer 
©lcl4wtfl Sttr^uß^emelncn SUiflJtöttB ^ ©Cei^mtgen b<« oteci 
cen drabe« madigen fann. 

.' ' ' $40- 

®eree< man rtnnte eine «oricl ter iran^nnirten ®W' 
4*ttndtinbett. fp fep t' öiefe «uraei, alfc x'x^'^-h x'^'x'r 
— t': €§ fommt nunmtbr blt% tarauf a«, au« bUfer ©lel« 
*ttn<»r in a>etWnbiin§ mit b€n onbern, mel4>e Me 6ef«inten 
«^lattÖYien 8Wif*«n t>en ««ricln unb Den ffoefficietrten aoi/ 
^riirf*n, öte ®«*e oon x', x**, x'«, x^'^, »n Mimmcm 

gu Dem enbc verbtnbe man suerfl die ^eoöen ®(ci4mi|t« 

^iefe (i€bcn 

(X x" - x'^'x'O^ = (^'3^' + »'''«^* — 4«'ä^^^ V^ 

^ — t'»f — •4l> 
x/x*' — x'^'x'»' = Vit** — 4l>) 
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fttfo • - ...... 

x«'x"' (x'+x^O + x'it" (x'«+ x'r) 25 Q ^^ ^ 
(x'+x'') + (X''' + x'O =: A 

Ax'x" — B At' — aB . A 

x^x^-^x'^x'' al/<t'» — 4D) J s 
Ax'^'x''^ - B At'— aÄ"^' A. . 

x'^x'*'— x'x" _ aV(r«— 4D) s 
SXati rennet a(fo nunme^ HrfBeritf^ i»on sb^x^S ^'+^» 
x'^xr, x'"-f X' . 9(M6 ben (teioNit erflen Mefec 9Bert^e (af# 
fen'flc^ aber die fiEBiir)e(n x'», x'% unb aui.ten M^eit l«|j/ ^ 
fern tie Jffiuriedi x'^', x'^, Mo$ (urcb ^ie Slufljfiina quat|«i 
Ilf4}er 0(et(t»ungen ^ftimmeir. 

9e^ ditfer ^^ufltfittia i{l ei offo^ ftfmtt f^rei^b nmr ' 
eine einiige fBuraet ber traniformirlen Oletc^png sn tennitw 1 

Httfi* 3(tt0 ber 9e0ef>enen Citi^mn ^«0 vierteir Ombc» 
ac» — Ax« + Bx» — €x + D n o ^ 

bttt ICDewb ^ar ^itfcipit (x' + x" — x'" r- x'r)* 3»;i»c^ 
(limmciu . ^ 

3ttt(If: x) 9erfi(6rl man mit Mefer Sunfilon '«(en {o/ mUr^ 
In S 39, mit der Sunttio» x'x'' -f x'"x'^^ ^ witb mwi nUbt^^ 
{ne^^r aU folgend brep oerfc^iedene ®en^ Ünden: 

( X' + X" — X'" — X'')« , ( X' + X'" — X" — x'O* 
" (X' + Jff" — X" — X'*')' - . " 

Me aCf» e(enfan# ton einer 6Cit4Hind «e^ MHen Srobe* a^' v 
(Ingen. Siefe OCei<(ttng linnie-inan« min |»ar «uf htm $^ 
»i(^n(i<6en iSege fin^ni dni Jo(§en^ Serfa^en fül^rf iedo<( 
tier mit (firier inm Sn^dlt - . 
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, 2) «est man nimti^ (^ + x" — x'" — x^)* rr ti 

feff 
t z: X'* + X"« + X'"* + x'»^ + ax'x" — axV — axV«^ 

— ax''x'" — ax"x'»^ + 'ax'/'x'*^ 
^ (X' + x'''+ X"' + ^f)* 

-nf f x'x'' + s/x'" + x^x'^'H- x'^lx'^' + x"x'<'+ x'^x'r ) 
+ 4(xV + x*"x'r) '- 

- . ^ C 1 ]* — 4[ i^ + 4(x'x'' + x"^v) 
Z: A» — 4B + 4(3k'x" + x"^'0 
«Itb toi^ 

t— A»+ 4B 

x^' + 3F"^'»^z: — i— 

j) ©a nun x'x" + x"'x'*' gerade bte SotiMon ffl> f& 
»«*<? in $ 39 t><e ®l€i*und t^ - Bf + (AC - 4D)« — 
(C* — 4 BD + A«D ) r: o gefnnben worben, fo »arf txian in 

ittan bfe OCelcfittttd - 

t*— OAa— 8B)ta +(3A*— ^A?B+ I^a + I6AC— «4D)« 
» -.(V— 4AB + gC)« ~ o„ >: 

^reti «urietn a(fe tie in t doiwutfen gmiraoticii finb* 

-9bUbf^\mn$ (fif f((6^/ n>fe im tot. S-, itift Soflifafig 
»er eiei^un^fh be» oterten ®rabe< ^erUüeti/ wie man fo# 
dleid^ fef^etr Mtty nur mirb babe9 borttii^aefetf/ b^ monaSe 
bre9 tStiraUn biefe? Olefc^mid geftmben {lafre. 

$41.. 
«« fe^jen f, t", t"*, bie bre^ «urseC«^ ber tratKforwfri 
le» e(ei4MiÄd bei «or. S*<# fo M m«it 

/. (x' + x'^— .«'"—: x'O* := t* 
^ ' . ' (x' + x'" — aJ«* — x'»!)* r: t" 
(x' -|- x*»" — X" — X'")* ZI t"« 
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X' + X" — x'" — x'r — VI* 
X' + x"^ ^ X" — x'^ — |/t" , 

X'-+ X'»' — X^ -r X'« ~ l/'-" 

SerMnM man Mefe ^re9^ ®(ei<btifldetft mit %tt 

IL* + X" 4- x"' Hr x'*'.z: A, 
(p er(^( man tur(t ein« b(oSt QfWiion m^ eutooMoii foD 
genbe ShM^r&fe für bie CBuraebi: 

~ "" r4 " 
A ^ 1/t' — yt" -i- yt*^ 

X'f'ZZ ^ J- ^. 

4" 

SXait $af affo auf ber etefle Me »tar ®m^in twf ^t^tt 
(men ®Ulc(»un^ fo^alb man nur die fdr t aitfg«(ifl %at 

tl^r ^kr tefjii fltfr «iite anfc^einenbe eUfrivieridfeU. Sa 
tiimfi4^ in ben ®err(^n ton xs x'S x*^, x'«", treo ffiaraeb 
grJfen V«S V^'S F*'" t^ortbrnmin^ nnb hUit ^und^tii 
im fomol^C pofifto aU negatio angenommen werben Knnen^ 
fo tntftcf^t bie Srage, mie man e^ aniDfangen (ia6e# nm bie 
Hnfei^^ tage^irigen Soraeic^en a« ^efltmmen. 3» bem €nbe 
Utta4)U man bo^ (eQie 9Uetr ber irantfformirf^ e(ei(tmig. 
iDa biefe« Stieb »a< {Drobuti i^rer drep ®urae(n fe^n miif, 
fi {Kit man 

( A» — 4AB + %C)» r: t'tn''* 

A» — 4AB + gC — i/t'fi"' z: V t' • V^" - V^ 
3fl non A' — 4AB «f sC t>Q|Mu^ fo mii« a«4 ^a< 9robii!( 
l/r . ytf' . yiiit'*< pofHt fiQii^ Hsbi ü tfMn (otgü^ 
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o(«baim Me Vortel^ett ttitr «nf He fefgetilMti irter 9tnm mU 
tfnanber fom^inirt werben: 

. +Vt'f +V*'S +Vt'^f 

imb biefe CcrUtibmigen geten Me obi^n fScn^ fir x'» x««» 

3(1 (^in9e§eti A« — 4AB + iC tiegatio, fo <(l wd> ^i 
9robtt!i yv ,yt» . yv* negatiD, un^ e4 f(nneti bo^r In 
bicfem gaUe He Soradc^n nnr auf Me fdCflenben irier «nen 
mit einander t^erbntiden fepn 

+ yt', + yv; - ytM* 

+ Vt', -. i/t", + Vt'" 

— 1/t', + yt", + 1/»'^' 

— y t', — l/t", — yt'" 

ntib Hefe Serblnbungen ^eben He na4^fUMt>en fBBer^^ fii^ 

X', x% x"S x'*^: .' 

^ _ A + |/t^ + yv* «- yt^^ ^ 

"" 4 

^/;.^ A-yt^+ yt^^+ yt"* 

4 • 

A — y t' — y t" — y t'« 
XIV n ^ =- !- — 

4 
»evfp. Sör He eui^^ung ^5^ — gx« — ijx« + 19z + 
50 3: o, Ijl A rr 5, B m -- 15^, C :z — 19; D r: 50. 
Siefe SSeri^e in ber iran^formirfen Qfeii^attg fubflitein^ 
deben 

t» — i4rta + .3171t ^ (+ j-i»)» 
Aie fSnrieltt ftiefer 0(ei<(ttttg flnb i» di*, ui« Sa nun ^ier 
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er^n Sktiit fSr xs x's x'^s z'^, ^ommcn t»erbfti, nnb 
Weft geben x'r:^, x'* — — 3, x'"iT-.i|, x^ir;-.^^, 

§4«. 

^ufg« «tt0^ ter gesebenen @letc^tiit9 ^ee.iinbeflimit»^ 
.lett^nteti Ocote« 

xn — Axn-« + Bxn-a — UCxn-J + tC. ZI O 

eine andere Olet^nS M? ^le cftiutbrAte t(^rer IPui^eii 30. 
fitl^«n« 

Xtifl 1) 3>ie defit(|te «(ei<6itiid fo« hit Staciedi x^» 
3c//a^ x'""», x"^, tu f^htn, |ie mu§ a(fo aue (en n einfacbeit 
®(el<^tigen t — x'« n o , t — x"« z: o, t — x'"» z: o, tc. 
Sttf&mmeiide(edf feom JE>ieraue ergiebt fi4^ nuit/ »ie in S 94y 
bie craneformirle f^Ui^m^ 

tn— [a]tn-i + [»8]in-a— [a»]tn-8-|- [a*]tn-4+ .... 

+ Ca"-«]t + Ca»3z:© 

Sie 6<immenaueorfi<fe Ünnen entmeber unmHuthüv am 
Zm Sdfein genommen # ober auf hk in ben beoben norfferge^ 
f^btn €apiMn geteerte SBeife gefunben werten. 

a) & iSit ft^ aber Hefe etei4»ttiig auf^ burdb bie ime^fe 
OtetMe in S ^4 finbem 8Ran fe^ nJmHift x^nt,. a(fo 
x=:i/t, unb fnbfHtttire biefen fßerf^ bee x in ber gegebenen 
eteid^nng. J^ierbep »iiifen mm twei) %ifit unferfd^ieben mu 
ben; n4m(i<^: 1) menn n gerabe/ i) menn n nngerabe ift. 

3) €e fe9 auerfl nz:2m. {Ran orbene bie gegebene 
eu|4»ttng mie folgn 

x>m + BxJm-a + Dx»tt-4 + Fxi»-6 + jCt 
n AxMa-x + Cx«n-3 -|- Exim-s + Gx»m-7 + tC* 

Alan fiege nnn i/t fAr x; biei giebt 

t« -f BtÄ^x + Dtn«» + Ftm-8 + ic. 
:i; (At»-i + Ct»-» + Bt»-» + Gt»"* + %t.)yti 



odgr# «leint' mmi' HuHSM^ Vkfpt 9UUkim$m^MHr «ik 
He ®Ckd«r getiMs er^iie^ 

4 (aF — »AE + aBD — Ca)ta«-3 + ic ZZ o. 
4) €< fep nzz%m + i. 3ii tiefem foSe ^( «an, mtm 

(tm -f Btm-x -h Dt«-! + Ft«-3 + H,)1A > 
— Ata -f- Ctm- 1 + Stxn-i + tc. 

tttib towti niati' "Me ^9^en Sbeife i)et SltUptnt^^ iiuulii'ltl utA 
bie ®(teder gcl^drig orbnef/ fo ttbilt noAi Me ndhnticte Ofeii 
1^11119 mie In ^, (lifer M «»-f i mt$M »m'fMi»(t 
f) 9^011 (at affo fh hvfbt gdlte bie eceic^cmft 
tn + (aB — A^ )t»-« + (aD -^ 3ÄC -f- B*)tn-* 
+ (aF — aAE + aBD — Ca)tn-a + k» ZI o 

5Cnmet:äP. JBBcnn man bie «u^brörfe [aj, C»*]/ [«']»«. 
nfcbt fcbon auf anDere 9(rf 5» ftnben n^fU/ fo fSnnte man 
fle (»terburc^ immitttibaT fttiben/ menn man bie ®(eictmnden 
in I unb s S^^en em^nber iilt, unb bie Soeffidenlen g^h 
(bcT ^orenaen opn t einanber dUiif» fest 8San tt^iit nim 
li^ a(«bann 

— Ca] Z= aB-rA« 

[3*3 naD— aAC + B* 

— t2nzz aF — aAE + aBD-^C« 

[a*] zz aH — aAG + aBF — aCF + D« 

IC. 

wovaui ba$ ®efe0 Ceic^c su erFennen ift. 

Seaetc^ner man bie Scefficieneen ber geftebenen ®rei« 

(^ung/ um (te Stellen anaubeuten, meiere fle in berfetttn ein/ 

I a k 4 
nef^men, burcf^ A, A, A» A» k* (tnfatt bur<i^ A» B^ Cp 

B, tc.,\Q wirb b4M defee no4^ MtNier^ flRon^ |ae ndmU<^ 

afeb««ii: ^^ 
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[ »'I rr a A — » Ia + AA 

— Ca»] n aA — lAA + aAA— AA 

[a^} r: aA — s AA + %a1 -^^11 + 11 

Mb im SBgemdn^ 

' ia sti«*« k sA-s t ' SB»! s 
.+ [a»l~aA — aA A + aA A— aA A + . 



• • • •• -f« A A + AA 

tm 9Hh S^m ffir tin ^obe», M mifir« ffc ehi mtfef 



^ €iiCe» foaiNi^i'bflfr Sortiielir luv eMbedPitng bir rnimtoi' 
liifreti ®iirAe.(n in eimr etelcbun^ CS^BI^« Sn^» inr Ziffer» 
9U<bti. Cberf. Doti am^effen £(. TII. 0. i;; >, giebt aber 
fifnikf 9ewek O^tben, fonberti füge b(o§, baf de fU^ bitr<^ 
bie te^re* 90h ^ett OTombinatbiten itnben Uffem eine it i^on.- 
biM 0bi$eti iKerfdIcbeiten Kernel» biefer Sormebi dnbet man in 
JKädtt« maf|fem«(iMe« 9Sircerbtt4^, an» eombinatiasr 
6* 4^9 tt* f* 

$ 4?* 
9fifj|« 9te« ^er geSebenen 9Iet<^ttng > 

Xtt — Axn-i + Bkn-i — Cxn-S + tC. IT O . 

bte Qletc^ttng für bte mttn potenaen tbrer tOnrsebi $u 
fnbtn. 

- ^ttft Sie ttunetn ber gefuc^un OCeiAund Ünb xi», 
x'4R, x'^'n, IC. j^ierau» er(^JU man^ auf eine d(^U(^ 8fn^ 
»ie im t>or. §, ble ®M4>un^ 

t»— [m] tn-» + [m«] tn-a— [m*] tn-3 + [m*] tn-4— . • • 

...... + [iiin-i]t + [nift] r: o 

JDie 6ammettan«brA<fe/ meC<|e (ier «orfornmen; (Inb f jmmt# 
H4^ von ber 9orm [«^} unb Caffhi fii^ «((• f^^ Ui«( dnben. 
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xn — Axn-t 4. fixa-a .. Cxn-3 ^ 2C» ^ O 

hie Oleic^ttiig für ^te IDiferen^eii tbtnXünvsOn |tt 1h^m» 
^ufl I) ^le ftiiaadt Der »erfcbie^enen IBerl^, i»e(((e 
bie Sunflion x'— x'' bar(t ^ie Stnauf<t«ttg imb Ccrfe0nti§ 
feer SßorieUi erl^aUeii fann, ifl üer %maftL der Bariolionai 
(tn D^m 6iniiei wie S^v^vbut^ diefetf ®on titinmO ven n 
t»erf<6iebenen ^inftenaur swevren SCaffe gleict^, otförm-n— i« 
Sie 0efH<bte 0(et(ftnng wird alfo «od Dem 0raOe n . n — i 
(e^n* €4 ^r^KRei ferne« oui S 9^/ ^«6 Diefe 6felck«n0 iwr 
gerade ^otenaen 0011 t tw^oUtn werde # und dafi fle dot^, 
wenn wan# der Mw »e§e»# n . n -^ i n am fe|(^ die ftC^ 
gende S^rm i^btn wird: 

mid dieffi}urae(n dieferOCeic^nng werden (x'— x'9«, (x'— x'")'» 
(X' — x'nS w, (X" — X'")», (X" — x'»')«, tc tc- fevn, 

IDie Ceefftcienten AS B', €% k« fielen (14^ nun |war 
osf dte(e(de SBei^e, wie in S ?6, deflinfmen, iedocf^ wurde dif 
gorffeeung ^ der 9(e4)nung naä> diefer fRet^ode .mit »ielen 
6c()Wieridfeiten »erfnöpft fe9n# nnd überdiee dae 0efe0 der 
0(ieder nicbt i€i<bt erfcnnen laffen* Sae folgende Serfolren^ 
weCcbee in der So(ge (4uftg feine flnwendnng ftiden «»ird/ ift 
einfa4»er und aOgemeiner« 

s) fKan fe^e in dem Cnde 
SiZZ (x' -x«)' + (X' -x''0»+(x'- x'»')«+ . . . + (x"-x"y +. . . . 

ßl~CX'-X'0*+(X'.X''0*+(X'rX'O*+. . . +(X';.X'^)*+.,* 

a3i~(x'.x'0*+(x'-x''0*+(x'-x'O*+.-* + (x«-x"0*4-»*'». 

IC. 

fo ilnd die Xuddrütfe Si, S2, S^, ic nt4»tf andere a(e dk 
Gmnme/ Me 6amme der X^uabraie/ die- Summe der Cat 
den> tt. f« 9t von den SS^rietn der ®lei((ttng fAr t. 
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3) »tt ^fe STiiiMrfe 8i, Sa, Sj, k. fflr Ne franifon 
mitte ®(ef<(und ba« 9timCi(&eilnd, aC< die 9u<drä(fe [i]» 
ta]> [l]» «• für bie gegebene ©(d*H«(j, fo geftett Me iti 
$9 $efunOetien Sormefn aa4» ftir die Soeificienicn A^, b^ C, 
2C/ metin man nur übttaU Si, Sa, Sj, :c. für [O/C^]» 
CO^ K./ »nb aud(€^<6 — /A^s +BS — C', IC. ffir a, b, 
€, )C* fest SKan (^at ndmCtc^ 

A' z: Si 

'^ ' A'Si — S» ■ 

■ ■ ' 5 , 

■■* -4 ^ ' 

Riffle man a((io bie Suebräcfe Si, S2, S|, }c. UHd>ntt, fo 
tfnnie man i»ermlt(e((l bicfer ®(el4»angen bie Coeffictenten 
A', BS €', D', IC. dnbeiu 

4) SBJerben bte 3(ii6brii(fe Si , Sa, Sj, ic. entwicfeft/ fo 
Ir^l man * 

Si ZI (n - t) (X'Ä-f si>'a^x'"a +. «.) -r 1 (x'x"+x'x'"+x"x"'+ :c.) 

= (n-i) [2] - a£i»] 
Sa:^(|i - i)<x'* +x"* «f 3C"*+ IC.) — 4(x'x<'» +x'»x<' 4. x'x'"» 

+ x'>x'" 4- x"x'"» -f- x"»x'" + jc. ) + 6(x'«x''« + x«x'«» 

+x"«x'"«) 

Ö}r:<n * I )Cx'« +r"« +x'''» 4. jcO^ Ä(x'x"» + x'»x" > x'x'"i! 

+ X'*X'^'+-X"X"'»-f-X/'«X'"-f K.) + If(X'^3^''*+X'*x"9 
f+X'^X'"* -f-'X'*X'«« +, X"*X'"* -I- » X''*3C'"* + ICi 
— ÄOCX'^X"» -f X'*X'"» -f- X'^X"'* + K. ) 
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®ie|e ffinide tMm-S;, S%^-S^^ tc; Mkfeir «Cfb i«V;iii tai 

e(et(ftait9eti in ? fuiiicaivt mrti»« .mn ^ Qoef IciUKe« ▲'» 

s) & Cnffen fkft a6er attcft Hefe fNnffCf wtm num »it, 
^mimtfl to H9^<n eteic^ofigeii 

auf ((ofe 9ounaenfnmmen tebudreii/ utt^ ati^imii ft(to moit 

8a-(n.i)[43-4(CO[?]--[4])+< (^*^'~'^*^) 
S; = (n.i)[i53-ß(Ci3[f 3 -^6]) 4- ij(i«3£4]-C<3> 

IC. 

Si ZI n[»3 — a . 

Sai^iiC43-4C3]Ci] + ^^^-^ 

Sa z: n[63 - 6CJ3CI3 + uC43Ca] - Äoii^ 
ttii^ im 18tSftemeincii 



S/» =:n[»^]— 4Ka/*-'^]CO+-^^^■2^[V*-a]C»3- 



ft/«. t^-<i . a^-s....../k'l^i{Af3« 



I • a . 5 . ... . . ^ » 

SKtfe .Sdrmein werben inü in ber SoCge 6e9 ber'Sil^re t»ott 
den imagimlren^SDurseln btr 0lel4»ungin pon ^rtflrar 9lttoeii 
ie^)n» .-...". - ' 

anmetf* 9tt« bin £e(r^ii4^m ber 9(d^bra ifl (etonnr/ 
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I 

• • • • " n 

ffif* x fuefHinfre/ ^a< an^e^ee @(ieb dtrfeC^en megfaffe* Sa 

nun a6er bur<t blefe Cu^f^iiuMpn aOe flSuraeCn biefer ®(ei# 
((und um bie ®r6fie — im aC^ebraifc^en Sinne vermindere 
norden , fo (Cei^en i^re ®if erenaen ungednberc^ nnb e« mag 
^(er «a^ bie i&tfferenaengCeid^unf) unge^nbert Meiben. 9Aan 
trlanftt a^er burd^ bat) Segfttaffen be« amepfen ®liebe# bett 
4k>rt^U, bafi bie ®erf^e ber ^uibrScfe ti3> {2]» [9], te» 
81^^»» S^» 4c, mn ein be(r(i<^(U4^e^ einfa((er tperben, Sbm 
(at n4m(i(( aC«bami 
>'■ COno 

£4] =: aB« — 4D ' 
tn i:--;BC + jE 
t«] H — aB» + gC« + ^BD 

Sertser an« ^/ weiC CO iz o» 

• ISizrnta] 

Sj r: ^m + IS MUl ^ xoL'ar 

;Siefe 3orme(n !5nn^n in b^m 3aile<mi(^0en gebrau^^ 
iNMitv iMtin in "ben ItBeriben DonSi, 83 , S9, tc.^ m»eCc(»e 
in 4 ^efonbeu morben/ fo(<6e Summenaui^brutfe trorfommen/ 
mU^ ^it ®r(tnae^ b* anae^ibt^ftn tafetn fiberf^^eicem 3fl 
^H niete ber JaQ/ fb t»irbe man befet 'i^un jene 3orme(n 

9bi%* ^tt« ^er gegebeneii efetdf^tttig 
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rcr xbiirjeln att^ftn^inu ♦ 

^ufl. I) Sie deftt4^(e euid^ung ntitfi bie fplgeoben ffinrr 

x' + x", x'+x'«, x'+x'r, ....x-'+x"', x^ + x'»' 

unb bie 91naa|»( biefer SBuraeCn ig ber 9(ti|a^( ber &mf>inaüos 
nen »pft n Sinken aur i»eoien ©äffe gUi*, «Ifo zz "7— j-» 
»ofiir i(ft ber ftfirae weden m (eeeit ii>HL 2Die flefa^^ie QM» 
^uttg M^b ba^er von mten 9rabe fepti; fle q^erbe bur^ 

im — Atm-i 4- B'tÄ-« — C'tm-3 + JC. ZI O 

«ordefkeSt* Sie eoefFicienfen As BS Cs tc titmn tum om 
(dibiefken na(( ber im oor* S andemonbfen Ste((obe ^eflimml 
mrbeiu 

- a) ^u bem Cnbe fr^e tnait 

SiHCxM-x") +(x'+x"0 +{x'+x'r)+...4-(x«+x**0 +... 

Sft ZZ (x'+x'0^+(3^'-f 3C"0a+(x'+X' V r- +(x"-|-x"0*+ • • • 

8)z:(x'+x")*+(x'+x"0'+(x'+x'o •+... +(x"+x"y + . . . 

fo baS bie 8(a<brä(fe Si, 83» S^, :c. bit Snmmtti ber tri 
.fleti, imtt^m, brieten /.n. f. m. Voiettien ber fSuneCn Naci<^ 
nen. S^at man bie ®cr((K bitfer %u$htid€ auf irgenb eine 
0rl beilimml, f9 geben bie eietifeungen in 3 be< nor« S*« bie 
Coeffuienun A, B', €', tc- , 

3} CntwicfeU man a^ biefe Snibrikfe/ fo ^bee mw 
8i zz cn— I) [i3 

surr (n-i)E2] +aEi«r • 

S| z:(n-i) t?] + ?["! 

8jr z: (n— 1) Cj3 + /C14-I + io.[a33 
' «c. • - - 
mratti (Uft ba« eefe» {eftr ieicftt erlftnien Uiu ^ ^ 

4)«iB 



Bt 

4) fBik mdh Me SSimN tir «sidrMe 8i, 8a» s^, t^ 

mmUHtbatin ^ofenaenfammen HtfUlkn, fo danrf mtn nsr 
»te fn s M «or* S'« «erfo^etu Wim tt^iu aManit 
6i = (n--i)Ci3 

8ji=:(n-Otn + jr(CiIC4)-.c;j) + ,o(C83£j3^(;j3^ 
«Nr na(b »er g^^irlden StebufeloA 

84 zr (n-a*) [4] + 4C3]Ci) + 6~ • 

^S = (a— a*)Cf3 + sWii} + ioC|3C«l 
IC» 

Qtib im Vffdemelneti 

6^ = (n-.a/*-»)C/c3+^C/*.i3Ci]+?!:£:ic/..ÄJC« 



/( . ^ . I . ^.ft 
I • s • j 



ftttb ba« (eeu eue» Oiercr Ket^e Ift tnttMit 

/» . ii«— 1 . ^— a - + I A 

1 * • ^ ^ 



1 . 



/*-^i a "* "■ a 



iiA<^etii /* efiie seraN ober eine «ttgerabe Sa^fC IjJ. 



8*^ 

xn — Axn-* + B*a-a — Cxn-S + IC. Zt Ö 

Me 0Ui*tt»« filr Me SuttWdii (ax'-f.b««)* jitHlnbe«^ 
»enn p eine gaitje pöfitwe 3aW «ff» 

TtufL i^ ©a man In ber gunetion («' + bx*')? fir Me 
©aneln x', x'^^ jeöe anbete »uwl ^er gegd^enen euid^ons 
feeen tarnt, {o 1(1 &ie «niatiC ber SEBeri^/ me((6e He ganMön 
ermatten !ann i= n . n — i, »ofir i* « fewn min. »le 
gefui^te ectidbung i(t ba(ter «on bem mten Qrabe, imb tonn 
foigtii^ biir(( Me Sleii^una 

»oriefkelK iDcrben» ^ 

A) ^ai ih ben b(i)beti Dor^rge^ben Sen m «efKmi 

ttiung bet eoefricfenieii A', B', O, jc. angewahbee 8>erfab# 

ren (({§( M au<ft im anbringen* iBe|ef4»net ^an ni{m«(j^ 

int^ Si^ Bß, S^i ». Me 6umme ber erft^/ ber iwe9tenr 

ber brtiienrtt. f* w* 9oten&en oon ben ISurieCn ber (ranefor» 

mirfen dtef^bung/ fo (at man 

5i = (tx' + b*''/ +(«3c''+bxO' +(Mt'+bac''0^ +•-* 

S»=:(tit' + bx'0*'^+.(ax"+bx')*' + («' + bxW)'' + -.- 

Sj = (ax'-«'bx"^ + («e' + l»c')» + (tx' + bx''*)»+.. . . 

j&at man bfefe SCuebracfe beiMmmf, h giben bie 6(e«^ngcn 
In ?• $ 44 ble SBert^e ber CoeffWenten A', B', O, tc Ci 
Ifl M^on (fnUngacft, Mo6 ben «iitfbrndP Si l« beflimmeni 
benn tf Mefer gefunbett/ fd etWU man Me ibrigen Sa» 6f ^ 
IC./ wenn man (ucceffibe apt 9Pf »c f& p fttbfHnilrt 
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auf b«ii folgenden ®e0r* 

l) Slan mac^ bat neuen VueftrodP •;. i ♦(*)♦.♦ ^ 

»0 i fiSr ie«! m»« itgenb eine one^eflimmte Oröge aeseidbner^ 
tnmiitlt Äan tttefen !2Ca«bru(f oermlttetfl tef Itihomtrc^eit 
{flrfasei na«ft ^otenien »on z, fo erl^ita man 
, S =: *'• (x*^ + x'^ + x''^ ^ x#rp ^ ic.) + 

+ *^ 

ii^er • • • . 4 (4^) « 4 • . 4 

X2iAPCpi+t>A»-*btpMr.t+5^k^^*b«Cp.43.t* + t^ 

I • a 

^iefe mei^m^ ntn{ intmet H^^iid mibdH, tt^iti tiiiin nnc» 
für t fegen mag. 

4) «ee« man itnn faccefflt^e x'^ x*', x''^ x'^ ifc ffir s> 
ikib ^^etcftnef bae, mae babiir<i^ ani £ mirb/ bnnfr £S x"^ 
£''^ 2^^» ic*, fo W man aüerfi äiti ber ^ItÜ^uni (^3 
^2' =:Ca + l>)*^x'»*+(tx''+bxO^+(«'" + bxO^+i^ 
^ JE»' =:(;i*'+W'/+(Ä4^b)Px"J^+(ix«'+bx'0^ + ih 
iE'''5Z( AxH bx''0^ + («^' + bx^'O^ + (A f b)»x»«» + Jfc 
ie, 
4rtfr<ia« ^^UU t4 bäi 

2' + i'> -f iw ^|(. ii (i+b)» tfi + ii 
fmieir crftla man auii ber OCei^ung (4^) 

i • d 

t • s 

XÄ'/stPcjfl+paP'^'bCp - 11 . x«'+ £lSif t»**b«cp -aj •x"'«+fCf 

1 • a 
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f) 6e6( man We 6e^)^e« fär x'+2''+ X^^ ic «tftuKe^ 
neu SBei^e ctnatiber B^eiil/ fo er^aft man 
<« + !>)«* [p1 + Si = 

iu^Cp]+P*'''fetp-i3ti3+|-f^*'"*np-aHaJ+w. 

1 . Ä I . a . ^ 

. +LlIlLLil».:il!b^Ca3Xpl 

,. ^ , • ■ i.a. !••••? 

€) Sereinlöi man in bicfem lÄirtbracfe »pn Si bu-<rfle 
tttib U0te ®«ed/ t>a« jm^Dte uaö »orrcete, vmh &^er(attp< j«be 
ypei^ ©lieber/ ©on bcnen ^ae eine eOen fo »elf oon bem er# 
peni aU ta» atibere oon bem leßCen entferne ifl/ «nb erinnert 
man fl* babeij, bafi Co] =: i'« + x*** + x"'« +4^* =», {» 
frtfdft man 

81 = (ti(al* ^ b^3 _ (a + b)P) Cp] + 
pCa^'-'b + abP-^XCp.ilCi] 4- 

LllllcaP-'b* H-*»bT»'*)IP-a3Ca3 + 
1 . 'a '^ ' - 

p .p-i . p-a ^^;.3^^^ ^ a»b>'^3Xp>?3t?1-^ 
..-■-■ 1 ..». J- 

Sa« te^e etfo» Mefct »iitnKf» 9/ »m ^ etee-«^aH 



«5 



/ 9 -• 
p. p-i. . •• — + I , r 

2 — — 



1. . a • . . • . . 



— ,^b> [ii 



3f(4i(er p eint uttsera^e Sa$(/ J» ift ha$ (f^te SHi^^ 

P+? 
^•P-' "- E±i Sli tli i^t? p^, p., 



p— f 

' 7) ttenit «wn nun in hWtm SNMbriufe Den St ^ceffH^ 
^P> JP> 4P» m für p fubflttuirl, fo irddd man Ne IBkrl^ 
tor 9r«0toä(f< S2f Sj, S^, tc./ und Me 6a^9itttil04i Mefir 
IBeriN in 6en 3orme(n in ?. S 44 fliegt bk tSerift der ati^ 
imomnitttcit (S^fficienten AS B<, C% te« 

S 47. ' ' 
^ttfg. ^«0 ^eu gegebenen €»Iet4)ttn9 

xn -- Axn- 1 ^ Bxn - a ^ Cx"-3 + «* ZT O. 

fie 01eid[^ung fflr ^ie^ ^unftioir (ax' + W'J"P 3tt flnbett/ 
wenn p eine §m$t poftme ia^l t(t* 

Ttnff.. Sue ber im oor. $. gefunbetien ®iei(i^un9 für t, 
i»e{4»e feie SEBurjeJ« (ax' + bx'O^, (tx/'+bxOP, (*x'+bx''0^ 
K« dat/ Ufic fict^eine untere (lerCeitenf wetc^ feie reciprefen 
iffiuraeCn (ax' + bx'')"*", ^ax'' + bx.')"', («' + bx'«)'% 
IC* iMt (9 10), un^ tiefe mirfe Mr ®lei((tttia f^9<>A »<(<(c 
^ier gefu((( wirfev 

f 4t. 
Ka« ^en «orlerge^nben Sfufgabei^ lagt fk^ |or OenS^e 
frfe|)tti/ mie man |ii »erfaffrtn (fabe, um feie ®ki(iittn]fl |4t 
fhi^n, Mn tve(((er eine gede^ne SunTiipn t)on feen SBur^eTn 
efner fKeiiNHd ^M^dt* €^ fontme n4m(i<| fea^e^ einii^ »n^ 
oaein auf feie naitfte^^ imep 9nti((e an: 



8^ 

. I) 8Be mh%tUb€ IBir^t i» IbfjMHi Htm Me ^egcHiif gottb 

tion fd»i9 Ift. 
9) %ai Diefett ffiert(ett ble gefr<((t OUkbiind sn (ilbciu 
3<^ mtht micft anerfl mit be« erflen 9antie M^ff^d^n* 

Itm aOt m5g(He 0m^ eitier ffatiMon i« finbai, miif 
matt bie SurstCit/ meiere iti berf((ben »orfmnmen, aiif fo trtcr 
tcr(f9 Sneti, aU ef f|4f t(fit.tt tffio mit ben aitbem SSnrgelii 
ber degcbetien (SUi(iHind unb mtter 04» fc(b(l t^ertaufc^, «nb 
t^it oOcit bar(b biefe Operation. er^Uenett RoiaCtateti ober CBcc» 
(lien nur bieiettigen be|a(tea/ toed^e tiiirnt<b »on einaitber 
»erf^iebett Unb. 

9efinbeii fkft in einer ftttiffioii bio fämmtlUbtn nnnef« 
liiier gcgfbenen 9Cei(ftttng# fo barf man biefe fiDiiraeIn.mir 
auf oOe mtglic^e Xrteo penmittren. 3fl glfe^ ber Srab b^ 
gegebenen 91ei(^iMig ==9» fo f^nn eine W^ 9«nftion im 
SQfl^emeinen i.a.^.-vn flSerttte ^t^itin, weit il<|t nlDinge 
fo oiet mal t^erfefen tafl^m 3fl aber bie Jorm ber Sanftion 
l»on ber 9^f(baffen|feit, baf me^r^^ Serfeftiingen gCeic^ 9^ 
fnttate eraengeni fo ifl t\t ^^t ber flBertde oft meit geringer/ 
iinb merbe^ a0,e SGBert^ einqnber gUiij^i fo if bie ^unMoti 
f^mmetrifi^* / 

iBefinbet H^ in ber Junftion nur einf Kn^a^l ^ lionbein 
|i Sßnraetn ber gegebenen ffUit^nng, fo fSnnen biefe n Sß^r» 
leCn auf fo t»ie(e i^erfc^iebene 9rten U^ bie gnnftipn geira^^t 
merbett/ ato fidb ' n !Dinge inr /«ttn CCaffe forn^intre^t faff^V 
«nb bie fHinaf^ biefer Combinationen ifl 

■^ I . ^ , 3 , . . . • . • • A» 

^bf M4ß €ombinaAe«i gemattet a^er i • a • i • • • • t ^ fBec^ 
^düngen unter ben bom ge(»(rig^ fSar&e(n} fo(g(i(( i# Me 
«naaM ^r iBert(^i mCt^ ^ioe foUfte Soolrtoii Im «{lgeMiei# 
9cn frftä^ten Hw^ 
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b. ff. de i^ ^er HS^Ol^I ber SariaHonen iion n SiRftmaur- 
Aeieii etaffe gteiclK Sefinben f{(^ a^r gleiche SGBerel^e barnti« 
fer/ fp wirb bi<fe 9ii)d(( ajucft tjer ofe um i»ieUi derin^MT} 
|cOo4^ fann fle In bem tioraii«def«0<eti gaOe tiU Keiner aU n 
«lürbene n^eU 5le Sniaiit; ber Sortotlontn ni^ 0!^d<r aU Mi 
0nia&( Hv a(L,]»aiilrendc% CCemenee fepn fanm IDie iromi. 
frmirce Oleicftnng fann ba^ in blefem 3alle andb Hie. 9pn 
^e« niebri^cn 9rab< fepn^ ol^ bje gegebene fe(b^. : 

Qc9 bin addemeinen Qnterfuc^ttngjBn ilier bie Sttnftlpnien 
ifl ei- Immer »orao^anf^^en erlaubt, ba6 bie fcfmmiCKfeen SQnr^ 
$gb^ bet gegebenen (SUI(i)ang, barin enl^oflen feigen/, meU man/ 
im entgegcngefe^ie^ S<i^# »«r i^lte .ber fet^ben ®urie(n mit 
irincm f oeffldenten =: q oerfef^n ber Siinflion mfei^en. bdil» 
S 49. 

ierlttningt D gnnfilone^n fpQen g(fl(^ar(ig ^ISen, menn 
fe blefetben SÜuraefn enthalten/ utib bep atten SHrreonngett 
»lei^r $6qr)e(n M |ngKI4^ 4nbern ob^ aiig(el<^ un^^beH 
»Wben* 

C« ibtb atfot i* IB* ble jfuitfttonen^ 

baiglel((eii bic Snnlrloneii 
* + + x^x^Mz«'^4. x^i^x'/i«»^» + x'^x'Vx^ 

glei4(ftrtlg* Semi bie er{itn Hoben Men ni<^f me(r gU 
fptgenbe fedi« oerfc^lebeue nnb forrefponblrenbe CBert^t 

ai^ + x'i'-.-ÄW-tx^"», x'x^r^x<Vi# 
vxW+ x'i^ ^x^— X" , xffäfjr^. xV^ 
vÄ^+Vr— x'— a^'». x'yr-^xV^ 



xv' X' ar* 

^' + — + ^. x/»x'«^x'''+aK'"Px^'«x'' + x''^x^x"«' 

») IDer ISucbMef» beii fSnraeCn einer eui^mtd oder ait(^' 
Ott(( atiberett 9rigen eorgereet, fefl (ier In der Sotge Immer 
eine tarlomtle Sunfilon DIefer SurseCn ober Of(fen beaei<^ 
iien. e« NDeutet a(fo §. 9. fi (x') eine rari^naU Sonftfoit^ 
»on x', fi{x'){x") eine rationale ^unftien von x' nnb x'V 
ant im «ITaemelnen f : (x')(x")(x''0Cx'O. ... (*W) eine 
rarionate gunfdon oon x', x'', xf'', x'r, . • • .x^y, niid f» 
ottcb mif andern 9r(fien. Um die ffunftionen an rniterf^eideii^ 
norden aucft MmeiUn die Vnc^ftaden F, ^, ^^« onflaCi f g«#^ 
(ran<t< iMrdem 

(Bep dief^ Se)el((nund der Junftionen fommf u t>ors% 
Ci4^ darauf an/ mir ieder Seile ( ), t»tld)t auf den ®u(tfla# 
^n f foljc, eine demiffe SorfleSung t)on der ^tt, mie die da/ 
rin 0eftndll(be Orige mit den andern t>erdunden ift, an oer/ 
fnipfen, fo dafi man M, menn irgend eine SerfeBunfi diefer 
Origen unter dem ^etct^en t oorgenommen loird/ eine derfel/ 
ten entfpre4ende Serfeeung in dem dadurit deaeicfrnelen Vüit 
drndPe'oorfleflen mng. 

SBMrea. «B.I : (x')(x'0(x'")=: («V'l.x''0Cx'<-f-xOf 
fo Hut man 

f : (xO(x'« ) (x^O =: (X V ^ x'O Cx'<' — x*) 
f : (x'^Xx^Xx^O = (f'W — x*'0<x'— x'O 
f : (x^Xx^'K**) n^C^*^^' — x'Xx'V-i.xfO 
f : (x*^^)tx^}(x'f) z: (;t^'x< — x^OCx* -.X'A') 
f : (x«0<»'^>(»^ x:(i^'«^«— xO<x"— x'<?) 
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f) ttm MrlBerfN 4M Hf Ml^t «ine ti«t6ciie 8«nfeioir 
iwt4^ Mf Scrff^Mig ber »arln InfbMMm er6gen <r(^(IC^ 
i»oii Nti Sei^iv »0^ttr(f^ diefe Serfr •nnd angedeutet mkb, t» 
iin^rf(ft^i^en# |miai(( Oie festeren Sopfjt p0er.9)orbi(6<» 
nmiieii. €• 0icf»l alft $. 8. Me Sutifiion f s (xO(x'0(x'''> 

f : (x^'OCx'OCx^); nn^ dber(^attpf 0itM et immer |o i>k(f 
Svpoi etofr.Snitfifon aU SerfffimgCB 5tr Sriieii iiiiier Octit 
Srnittioiumi^en* 

S)ie Svpett fitib atfo d^eic^fam Me Keprctfentanren bir 
fiBmtie, i9eC((e eine ^unftion ttt^aUtn fann, unD tfnnen be^- 
efl()emeinen ttnterfii<(nnden iS6et ^ie S^nflionen mie toni^ 
U4f9m 9ltt$en geC^ranci^t werben. 9!$vUtt mcm a* 9. anleiten, 
baf irgenb eine partüutdre ^unf fton eine fotci^e 3orm ftabe/ 
5a§ die ane Diefen ober jenen Serfe^ungen entfpringenben ®er/ 
f(fe einanber ^itUb merben, fo barf man nur, anftatt biefe 
Serfeoungen mfrtCic^ ansuieigen/ met4»e( oft ni<iit wenig 
fieitfiuftdfeit perurfac^en mdrbe, Mo§ bie Sppen nennen« 
ipe(((K ^^ dUicben^ ®ert(fen forrefponbiren« 

$ ja 

. fEBenn eine ffnnftion eine foC((e Jorm tat« baf irgenb 
iwe9 i^rer ®ert^ einanber ^U\^ merben, fb muf bie Snnfi 
tion nof^enbig immer me^r. aCe ameo ^lt\4)€ SSert^e Men* 
tMrt 1* 9* bie 9<in^i^ ^0" <in^ folgen !5efct»affen^eit/ baf 

f : (x'Xx'OCx^") = f : (xO(x"0(a^'') 
uf ao<fr fevn 

f : (x'*Kx')(x«0 =r f : (jL^yiX^)(^i 
l:i>i''0(«')<x^) = f :<x''')(x''Kx') 
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Senn He erfte efffi(»tm« t^c i« iiiflemtftt, M bir «Nr« 
M ew<n f : (xO(3c")(x^') imge&bert MWiH/ »«m «mi 
»le CBuneUi ber (»ept^ett (eetcti SeOtii »crivciMeCt; ci »<!<« 
ntfo Die Stpen f t (x'OCx'Xx^'O» f : (ac"O(«')(x'0 ^ 
5er tidmttiben ®e(b(efun9 5er ^eflen «iteeAiberf bMtn, weif 
Me 9(ei4^tt in beut Ginne, »ie biefei Oorf-^ier «enommea 
»irb, na4» n»e(((eiii et fo «ieC aU ^beniiedt Meuiet, nkl^i 
Mn 6er quantitafioen tBef«a(fen(^eil 5er »Mrsebi, fonbcm 
5Iof 0511 5er SCn iffrer CerftiR5iin9/ 5. ^ tm 5er t^m 5fr 
Snnfiton (lerrdM* 

\ ff«- ',7 

^M^ Wtnn mm etite ^ei(^e Mit iBemeiueit t, b> 

€, d,^ P« mit ebüit iö vielen, (tt einer MitHfltii 

4)r5nttti8 öefe^tett 5<*leii i» fl> 9> 4» 5 • * • • * *" »«* *>* 
einef Jetger^ t^erbinbe^ ttsoa wi^ Mgti 

abcdefglii*...p 

&iet«ttf bte, leiettiente C» penimtire,# lote bit^ btibtt f^tfe^t 

un etellensai^lett ^nsfigeit/ mb aue 5er erMre^en Cow 

piejnon eine an5ere/ au« tiefer wie5tr änt anbtvt, unb 

ibtvbaupt m^ einer |e5en sttle^t defuntenen Compl^io» 

immer wieder ünt neue ableitet; inbeni man M 5em t)e¥f 

fe^en jebeewat 5ie Siegel beoinufttet, ipe{(^ bie SteUenaa^ 

len ansetgen: fo behaupte icb/ ba0 man bevm fortfefeetot 

peirnmtirett notbn'enbiff winbeir tinmA 5lir crfHn €ffm^ 

pltjdon 5ttrt\^ommen mn^ 

f>J*i479« 
6o aS* er(iÄf man ont berCompIei^toA AjiraVcdlelgiii 

fflr 5en bcilber gefeftteti Selber nicbt me|r aM ne«n Com« 

plei^icmen A^t <^«% «A«« 4,t A^« A^,, A^t A^^ A,^. 



^-r^ ■ f ff > 14T $4 ' 

' Ti At S- « b c d e f g h i 

A« 2= 9 K«'b «d g i^ 

A^ ZZ ä i ü h e.b g f d 

.A4 Z? ,• f ci IL b gd.h 

A, zr « Ä c f • i g b h 

Af IZ e b o 4 a I g b i 

Ay =: a b b e d g i f 

A^ :^ e i p h a b g f d 

AfZZafciabgdb 
. A|Oi iradofaigbift 
ViiottMi man Me Uete Comi^C^ti el«ii fO| »tf Me i»«r(«^/ 
jc^Qden, foi er^lt maii micM ^ie irflf* 

A| f Ajiy A3 9 A^i^'y t • • • • A^f • ^ ^ • • Ayjr • f k 4 9 

dk Comi^rionen ^aeH^titii# i»e(cile fiiae(fi9f aii« ^r &m 
pkfion Ai ;3: a b c d ^ f . • • . P nac^ ^er 8t«3fl iraen^ eiiie^ 
Seigfr« afkoetellet werben ftotteti* 

9a bU 8«(tf ^<i^ Seffe^ttti^, meCifte eine Somflij^n 
fterlKuipt erleiben fann^ imwer U^ria^t i^t^ fo mofi man 
n^^endig einmal an einer Cemplerion A» fommeni we((H 
einer feer nor^gei^nben^ A^, g(^i(^ ig. 39 af»er A» = A^, 
fb mnf ait(b Af.x ;;:: A^.i fepni benn mdren bie Sonu 
•tfleifaiiett A9-1, B^-i, jnUbt einander giei(^/ fotinnien aucft 
-ile €mtti^erionen Ai,» A^^ nic^c einanber ^Uiä) feQU/ b^ A» 
mia Aff-i burc^ bie(e(be C(eIIenaM<(fe(mig ber CUmence wu 
Met/ bnr<( meU^e A^ ane A^.i entfielet Qtof bie n4m< 
ii(|e ttrf (4ii flib femer ane A|.i -- A^*i Mttefen/ baf m^ 
A«.a3 A^.s» nnb |iera«e micber# bafi Ay-3 = A/c-t, n.f.ni» 
C« mitf b^ler anci Ar-</|i-o :x A^.c^-o =11 A, f^n* 
e« gie^ a(fo eine ^mpteiio« A]!«i^.>>t «re^e ber frfl» 
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(ie|an0#« Reget abgcUlieter ConiiHerioiieii, *f9ll Nr Jtfcie M 
Saibrncf« megen fine 9eri«0f^gäNinfit rnnM»/ weif utoi 
immer Mefett»en CompCerioneii »ieO«r fr|4u< man «og Mi^ 
Cerfeftttitg fp weit for(fcfttii# «fi maii »ill» 

fHü* bem Dorigen f ergaben M ^^ fafgcnbisi t^t 

I. 9Ke SompCejrimeii filier VerMt (Utd «on etoanbcr 
t>erf(biebeii. 

S)enn ^ibt t$ in ber Verlobe A,, A«; A«» A^ • • • • A^: 

. < • • * Af' Amt |iik9 gUI^^'Comybjcioiiett A^» A^., .fr 

mjifte au<( A,.i zzA^^i, A9.3 = A^m.», u. f. «u. {ws «Qq . 
au^ Av.(^.o == A^.(^.o zi: A, ; ali^m timi%^j^. A« 
ni^t tu (e$(e SompUjrion ber fkrtobe feyn. 

II. ^Cd beaet4»ne B, irg^b eine 9en A, «erfc^i^lciit Conf 

pUyton/ ile mog nun ao ber $erii>be At , A., A« A« 

gefeiten/ ober ntcbi; ed fe^en ferner B^, B«, B^» ir*> bft 
oui B( nact) ber n4m(tiben iBerfeftungereget «bgeidtetetreom' 
p[erionen/ nad> n>e((ber A^, A,» A«, 2c ang Aj «bgeCetüt 
werben: i4^ bebanpie^ ba§ aUbann bie be^ben au« A, mtbB^ 
enriianbenen ^rioben cui« gUi((^ oieten €omp(ejri0tten bbfK^ 
Werbern 

^nn ba ^z Reget ber Serfeftung, VHlö^i barc^ Mi 9$b 
ger angegeben mirb, e« ni4^ mit ben (SUmnun an (kfr^ fon# 
bern btoi mit i(^ren denen au i^tin^aC/ fo ifl e« in 4)inMf 
auf bie 3abt ber CompUriwieit^ woraus eine 9eriobe bei)e1^f# 
i»£aig gtei<bgd(tig, we((^e €temnii« M in ben oerr(biebeneu 
6teflen ber erflen Compiejrion be^ben* 

III. 3(t B, irgenb einer oon ben CompCerionen Ai, A«^ 
A, • . . . A«, ber erflen ÜTeri^^e: gteid # fa befie^n^ie^ be9btii 
9eripben aue benfelben €ompto}j»neitr '<^ • .- 
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WV '3(J *i' Mn9t iftiÄ! bm CompCejionen A,., a,, a, 
» « • . A» %er erfren Ikrfofte «lek^, fe fbi^ Me eompIMoneii 
ier Mi^Viit yerfo^ flmmtlld 0»h einanber i>erf4^lebeti, 

5D€nii gd^e H fn der 9iriobf fit» B^, B,....«B» 
• « • . . B«p Irgtitb ftne CompUylpn#| wetci^e tiner SompUriün j )^^ 

A/c aui 0er Verlobe A| , A«» A« A^ . . . . A« gteiif^ 

»ire, (0 tnflfti and^Bx^irr A^^i fe^n; weil b; 4., «onB« 
nAd) ebe« ber 9tege( abdeCeUet mirb^ o(« A^f t t»(m A^, nnb 
»enn man auf blefe Xri oeicer fi^Utfie, B*f 9 =: A^^-a» 
B»+ 3 =r V+3* ^^ f^ ""^v ehblkt Ba,^ i iz A^+ ä*^»+vi . Sa 
afer B«,^ ir:B(t A^-fur-je^i := A^l*«+,, fo miiffe B, z: 
Af^xii fevti/ i»e(<N# ber Soraiüfe^iig, ba§ B, wh aOm 
in ber etflen tPeriobe ent(^aüenen Somptoionen »erfc^eben 
|e9/ miberfpric^c» 

. ^itfg. OStne ^nfeton fre von folc^er ;&ef:^ffen^ett> 
ttt$ irg^n^ iwtt ^t^tbtnt Zyi^tn einander ^Itid) n^erben: 
fliati foU aUt Ott» tiefer rorau^feeung fU) ergebenden ^Ity 
Am XOtttS^ ^er ^nnl^ion ^nben. CS so) 

TfufL 2>er SbeuUictfeir megen wtO i(( ml<( an einem 
tfnselnen ^aUt l^alten, weil man baraue f^inlän^ti^ erfennen 
•irb/ »fe man M in lebem artbertt Safte ju oer^atien ta^* 
t) CS (eieic^e 

trgliib fitie Sanfiion; ftlr »e(ct»e bie ^e^beh Zt)ptn 

A, £: (if )(x")(x"0(x"^)(x'^) 

A, . . .H w f 1 (tt''')(*^)(«O(ac')CSc'0 

ffmii^cr ^felil imtmh; fRatf iifr«fti4^e biefe Sippen, ntfb N» 
mttHf »ft Me 'ABnneUt 4n irer etfen, iwe^fin, brlti^n, »fer^ 
fin Mib UNfMi 8fflf M!fi|l l»Min mdffefv menn A^ auf A, 
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MAmtlfe, inib Uite ^Mf b«4^ ^er ntafik^ StrfelMigi^ 
0i(, avnb i9d4e A, an« A. enwit mi#oi, «m A. €inm 
ntucit Ztjptn übf mh Hcfm wMcir cinco imo/ 'Wi^ f4ct 
aiti Diffcr fMCffftfPcii WMumg fo UiisefPM, Ni mÄi »Mcr 
Ittm frftoi aoruifrefflmc, ft erlllf nia» Mt m^ftetoM «ü 

A, ;^* . * .^. It (x')(x'0(«*'*)(it''')(i'> 
A, f ! (?«^0(at^)(»n(«')(ai'0 

A f * (afO(x''')C>^0(«0(x') 

A, •....* f: (at'nC»')(x')(«'0(x*'0 ^ 

i) S)fefe tvm mfiffett tiordil^etiOig dQe einoiMr ftttk^ 
fe^n; t»tU (le fdmmUic^ Md) einer oii0 derfel^en SerfefeniHii^ 
reget oon einander a^eUim morden* jDa nmi d^e Junftioii 
f : (x')(x'0(x'")(x'O(x'') gerade fo »leteippen |ki^ M 
föf fdnf erifen unter einander i^erfeeen (äffen/ olfo lao It^t 
pth, fd fontnit e< nur ndc^ darauf an, ane beti iMgeri iif 
diejenigen (leraueaniief^n, metcfte duh^ die Söraitefeenng 
A, =t A« einander g(ei($ UHtdeü. 

}) Siefet tonn dder fe^r UU^t gef^e^eik ^n inätt d^if 
tm 4ui den ddrigen ttipta irgend einen nait» 9e(icden ^ 
AM^den/ ond »i^n demfetden mtift eden der j^erfeeungireget 
ein! tideüe Verlobe adUilen^ (leranf an« den jm4> äMtm 
itb Sppen wieder einen |^er4a«^denf nnd nacb der nte^iiNiK 
fBerfedungeregef eine dritte 9eriode di(den# mnd dtmit fo fange 
fortfahren, di^ teiner metr Adrig ifu 

4> Xttf diefe Seife ei^ ntan H tÜeriobeti^ htHn jed# 
M fAnf g(e14Kn Sppen deflelei. i^tit man adtr dief^ gefm^ 
den, fo loffen M ao4^ die 4fnen forrefi^ondircndeii gleli^ 
iSentf der gttttMon felMI änden, fotold diifi MiMiit ## - 



9$ 
,;* »K^p* 9^t man (^tfrtemivft, ^f bie Sunftfon 

(Iint('nfr<r( Mel^c, n^cnn man in ben ettUtn, wo fi(^ bk 5&Qar^ 
Iffn x% x^S x'^S x'»", xr beftnben, refpefdoe Me ®ara«bt 
%f'*,K'r, xr, xf, ,x»' feftf, ober filraer, bai ti (x')(x'0(x''') 
ix/«')(xr) zz t:(x'^')(x"')(xO(xOCx'0 fei), ©a biefei 
£frabe bie euii^ung ifl/ me(<te aar ^rUaceruhg bei Serfa^ 
rem Ibev ber 8uf{&Fung debraucbt mürbe ^ fo ifl mäii gemif, 
M bie $ttnfiipn 24 mal f iSnf <|Uidbe SBertbe ba^e* 0o a* ^^ 
gifbt/bie tperiobe in i bU foigenben fünf äöeribe: 
f : (x')(x'0(x"O(x"')(xn = 

^3t"«X'''«+x"'x'*^X»"+X»^'ax''«+X"xf''«x'»^+X'»'!X»«x'« 

f : (x''0(ac'O (xi^XxO (x'O :r 
* x*''ic'»^<»'' +xrx'*^"»+x''x^''»x'ri-f-x'*'x*'«x'«+x'x''«x'"* 
I : (x»')(xO(X'0(x"0(x'>') = 
xrjc'*x'^^+x"x'"*x'*^*r(-x»V2x'*+3t'3t''»x''''»+x«»;*'#«je^ 

£;(x'0(x''0(*'OCX'')(xO = 
Xi'V««x'»'»+x'»'x>«x'»+x'X''*x>''»+x'«x'**3£»^»+*^^^ 
f : (x'O(3tr)(x0(x'0Cx'") IT 
; xf^f^x"* +x'x"*x*''» +x'''x'»^x»'* -f-^»^'«x"* +x''x'"«x'»** 

mtl^e Mtbar aSt €ifianber glei4» finb, 

; ^fis» «tne ^^nftfon fei^ ^on fMt^eir 2^ef(f^ett^it> 
^$$ m^t ofo )wei> if^rer C9pen einander glet«^ mrdeiit 
«Mt f»a ^te 9letc^A I9ets^e liefet junf rion finbem 

^ufl. Cd foQtn A, B, Cp D, k* bii S^pen beaii^neit/ 
mciite ber Sorantfeeung nacb tinditber gCeic^ merb^rt. Um 
tmn ^itrani bl# gUic^en 99ert^ a« finbtn> iHrfal^r^ man wii 
Mai. 

,1) Ston petnueire antrfl ben ^ppen A ober aa(^ irgenb 
litiiii onKfcn^ noift bf r tBirfiimiiir^a A :z: B^ iPie im mt. 
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♦ ö«t€*rt nwrben. »fe »erfrtiV »««t ni«i Wiwi teWÖ^ 
U^t^t au0 ^ Sppeit; fo t^at man f<ton /« ^et4>e Zvi^tti. 

») hierauf permutlre man ^<^en Mefer > Kppen fni^efo» 
Dere nad^ öcr SJerfeftun^ireöel Az: C. 3* mia anntf^ntn, #e 
ßete ^^ lti)pen, fo iai man ubtrjanpt /»*y Ä^pen/ W« f4mm6 
(14» iinanb€r ^Uiib im merDem 

^) sffian permutire hierauf mieber t>on neuem iebem bcr 
erhaltenen a«/>»' £9Pen nac^ Der Serfeettnamgel A^D, bit 
^'' Itppen Beben ma^; fo W man in alUm f^f^'f*^^ gCei^ 
ei)pett. 

4) anf bie nimtic^e 9r( fat^re man weiter fort« inbem man 
na^ unb naö) oon ben Serfe^ungoredein A=: £, A = F, tc 
jl.— C, B — D, K. C=:D, CziE, 2c 0ebran4» «a(ftl^ 
ober mit einem SSorie, inbem man bie gegebenen Svpen A» 
B, C, u. auf atte mbgfi4ß arten »it ame^ unb i»e9 einan; 
ber glei* feßt. 

5) €0 fe9 bie 8fnaa^( ber nacft ben Sorfi^riften In i» s» 
j, 4, erbaltenen Sppen = n SRon nef^me nun an« ben 
ffoimtUci^ett Sopen, ipebte auf atten migtitften aSerfefangen 
oon xs x'S x^^s K* entße^n^ irgenb einen anbern, b«r 
m(bt unter ben fct^on gefunbenen begriffen i^^ nnb Derart 
mit oemfetUen nact» ben n({m(i((»en a^>rf(briften. fo erb4(t moM 
»ieper ^ gleiche l£9Peii« S%( tnan ;attf biefe ifrt fo langt 
fort, bio aUe itopen erf(bipft fbtb, fo er^U man enO(i<b eliii 
Sinaabt 9tbtbeitttngen, febe «on » gieitfien ^9Pen. 9a| aü« 
Mt S9pen, metcbe in einer ieben fo((ben 9bt(rei(attg oorfojiM 
mWf oon ben Sppen in aßen onberen atbt(Kiüangen i^erf^io« 
ben fevn. werben/ t(t eine unmittelbare Solge taion S f» IV. 

Sttf. Slno tiefer ^uflBfung ergiebt H^, bai bie ?«(< ^ 
•er^iebenen Kertbe/ weKt^e eine Sunftfon erbateen fann# 
immer ein eub^Hilflpliim 9dn ber 8«bl ber f4mmt(i<^tt tSvtt 



4|e f|tr iMf4< oM Mm mhffi^9»tftmm mi ^i :x^, 
;Dfyfl).L eint fwtttfon fey von fo(i^ 9lMaff(ti|fii;r 

.jii5 man «erlangt bie gteicten ®«ri^ UtittUn an finbcn. 

So0 ^er ©Cel*ung A =: B, oDer i : Cx') Cx") tx'")(x'0 
5: f : (x")(x'")(x0(x'O erWR man suerfl ^H ^Jerfpbf 

£1 (x')(3K")(^"')C"') n f : (it"Xx'")(x')(x'0 
:Z rj(x"')(x')(x")(x'0 

Vul |(5em Meter Dre^ Seppen er(i(f(f man bnrd^ Me Snnmf 
bung ^r (9Cet*ung A:r C, ober £t Cx')(x")(x'")Cx''')r2 
f : (x") (x"0( ^fe'^'^Cx') eine ^Jeriobe öon Dier gleichen Jt^pen^ 
offo in oflem smfif giei^^e tvptn, nimli^ ; 

f -. (x')(x")(x'")(x'*^) r: f :(x'')(x'")(x'«')(xo SS 

f ! (x"0(x'O(x0 (X") :r f: (x'r) (x') (x") (x'") ;n 

f s (x«o(x') (x'0(x") rr f : (xo (x'»*) (X") {x'") ::: 

f s (x'0(*">(x'")(x'> == £:(X.")(x"0(xO(x'»') 2£ 
V X : (xf")(*0 (x'OCx"') :r £ i (X') (x"> (x"') CX'") Ä 
£ : (V)(x'»^)(x"<)(X') =: f t (x'O (X'") i^/) (x'O 

tnbUcft ert^(fU man äü$ biefen |n>i(f Jtopen^ bnrcf» bie Slnmem 
Jhing ber 9Cet*ung Br:C, ober £: (x")(x"0(at')(x'O^ 
f;(x")(x'")(x"^)(x'), h.^. bur* bie »er»e*fe(ung bee 
HSÄthtln in ben be^ben (eisten SeUen^ |m6(f anbere dropen^ 
Me ndt lenen lufammen bie fdmmtCii^eft »4 Sopen. ber Sunfi 
Üoti f : (xO(x")(x''')(*"^) geten* J&leraucergtebe fl4 bai 
eine Sfunftion von ber ooraHigefeftcen Sef4»aifenbei( nol^toen/ 
di0 fommetrtfct^ fe^n mnf. * 

75rffpilh €itif Snntlibn fe« «ofl foCdfter feef((aifetilftei£/ 

m 

9 



^b man 19HI mm Mt d(ei((eii filerf^e bnfeC^ fiAbetu 

»ft WelAiina A =: B, ober f ; (x')(x")(x"p(x'r) ::* 
f:<x'0i;x')(3c''')(x"') ö<«^t hl*t >ne(>t aU biefc Ibepben 
gUic^eti £9pett* ffißetibet man auf biefclben bie OCet(i»un§ 
A=:C, ober f: (xOC^'OCx^'OCx-^O^f : (x^Kx'0(3t'>)(k''^ 
an/ fo erttttr mati ble folgenben »ter 'ftuic^en itppen: 

l : (x')(x")(x"')(x'0 =: f: (xO (x") (X'r)(x"0 ± 

f ! (^")Cx')Cx"')(x'0 — f • (x'OC^tO (aC"') (x'^O = 

$ltt) blefen tx^iU man wl^ber Dermitcetß ber SUic^mtg AciD, 

ober £: Cx')'(3t'')Cx"') (^"') =: '^^ (x^")(x^)(x')(x") bie 

folgenben a*f dCet*en iCtjpent 

f : (xOCx'OCx'^') (XT) tl f : (x'") (X'r) {X')(3^") ■=: 

f : (x')(x")(x'^)(x'fO ir f : (x'r) (x'") (xO(x") = 

I : (x")Cx')(x'")(^'^) == f : Cx"0(x^»^)(X")(xO ^ 

: ; C : (x^') (xr) (X'»') {x"0 tr f : ( V>)tx"0 (X") ( ^*) = 

jWe©Ui*ttnBen BrrC, ÄnD, C:z:D ^e^n immer «Hebet 
bie(el<^n lEppeii. €* W alfo ber SEt^pu« f t (x')<x"K«"OC«'^) 
nic^t meftr aU jiibm ^lelAe Rei>en f 4k > ^ 

^an nr^me n^n trgenb einen anberen ^ppen uniet ben 
nöä> aW^tti f^4ie>en^ j. «8- f : (x'") (if) («'#') Cx>0 tinb 
^fdt^re miit bcmfelben e&en fo, toU tjor^in mit f : (x')Cx':^> 
(x''^')Cx'''}t fo tt^Sit iaan mieber ac^t gCeic^e it^pen^ tt4m# 

if : (x'")(XOCx'^;CSc^') =: t : <x'n(x*')(S6"')(x'):=: , 
'^' f ; (x'")(x'Kx")(x"^) ZZ £ : (x'0(x'i^nx"')(x') = 
f : (x')(x''0(x'*'>(x"; Zil t : (x'ncx'») (XO(X'") ZT 

. {c (xo(x'")(x")(x'r) 2= t* (x>o(x'n(xO(x'"ji zz 
mib mnn man oul ben törfaen ^4^1 S^l^eii Ir^inb einen 



«mir It «.'K«")(a^)C«'Of«'), uA mtt NeNi mif 
bU tiXniUc^'e Srt 9erfd(ici# fo er^ «an (ie aOf, 

" J^ferfitti ergkH P((> a(fo, M Die ^unftion Den der »m 
ä«#dffe»ten «efc^ffenlieit nUbt me^r ott drep »«rMiebetit 
9Ber((fe (»«ben ffcine, tiilinll(bt f : (»') (x") (x'") (s'^), 

b«(er eine folcbe 3un!Hoti auf feine (»((Kre «Uicbang ali »om 
britten 9rabe fddren werbe* Son biefer !Ratur (Inb biejant« 
tionen (x^+ x"— x'"— x'*')», x'x" + x'"x'i% nnb nod^uni«!^ 
Ii4» viele anberf , mC^e m finben in ber SoCge gelebrt «erbeii 
foIL SStD mdh ilber tini fo((be junfeion attr $(uflifund ^^^ ^UU 
4^uiiden bet vierten Qrdbel gebrattcben, fo ifl ef nit^t ^tna^ 
^üt tu tranifbrmirie Ö(et(b«ng Von einem niebrigern 0rabf 
ab bie it^tbm fttf, fbnbern man mufi aUcb im 6länbe fepi^ 
110« Hn befannten ^tu^n eirter fo(4>en $unf ribn bie ^un 
leln xs x"> X'", x'r ourc^ Oteicbnngen vvn timm niebrb 
gern 0rabe aU ben vierten au beflimmert, weil foitfi lit 
Ä:ran^formirund ber ®(ei(f^uttd ^ti hi(!bte get^otfen (^dtte* jdr 
bie Sunttibnen x'x" + x'"x'*^^ (x' -f- ic" «^ x*»» — x'n* > ijl 
biet ivir(if4^ ber SaU> wie l»ir S 40 niib S 41 gefeben 9a# 
ben« 3n ber Sotge warben bie tSebingungen angegeben tver« 
ben, anter weict^ert et 2berl^ubt m&^Uib ifti aM beut birfann« 
len CBertbe einer Junftion f : C^')(x'O(x'<0 i * * . (x<^>) oii 
Oertbe ber äSurieln x^ x's x''s . ^ •x(^'> ^tir(b 9Ui$iitti 
gen wn ^em niebrigem aU bem ^ten Orabe au finbert» 

Wttt^ ibeii ^rab bei^ (01ei(^titiA )tt Nttnlliieft> wn . 
Mc^er €int gegebene ^unfti^n obbAngi. ^ 

^11. t) »ifßvioen flcb in ein>.r.t«öitipnit(x'>^^^^^ 
. • 4 • .(x^'^^jaUe 9Bttraietn ber gegebenen ®Ui4bungi nnb ifl 
biefe,8«ietivn fo befd^afFen, m |ie, N 9 ieber fBerfegtmg ber 

©» 



wo 



eine a«soH «vpwi A^ B, C, J), ic. «tiHm^er ^fefcf» MrHi, 
»IIb i(t tte 9nta^( ber gtei^ben it^pett, mi^€ matt tia<6 b«i 
®orf*rtft<w In 1/ 4, ?^ 4/ be^ »or. S^J üHt^upt bdrait« 
a^CciUfi fait«, z: f , fo 4jl bie 5at>l ber t>erf((iebeneit «Bm^/ 
Deren eine firt*« «unfffo« WW« V/ «ber bt» Orib Ht Iranii 
fotmirtcn «ttt^img 



9) ^itfft bie Sanf (ton nnde^nber t, wenn tu fSoriefn fftre 
eteHen auf aOe midCtcfre 9(r(en unfer einander ioe<(fie(n# fo 
i$ ber ®rab ber tran«fonnirt«n ®Ui<(?und 

— 1 . a . . . . m 

4) fSkibt bie gunftion aiK( bann nod^ nndcAtberl, mnii 
m' anbere fffiurietn/ «nb iPicbcr m" anbete äJorjete/ «. f. m. 
i^e eteÄfti w<*feCii/ fo tft ber ©rab ber trantformirien 
9Ui(&nna 



"~ 1 . a . . . ni X I . a . . . m' X i . • . m^' XU. 
f) 3(* bie ganfHon »on foI*er ®ef*affenW«/ bftg jebe»/ 
mal i*f ®«^^<> nn§einl>erc bteiat, »enn m SDuraetn, nnb lofei 
UV m' «nbere iffluraetn, a. f. ». t(>re Cletten auf aüt mb^t 
lic^e 9(rten medl^feln, unb finbtiocb uberbie« eine ^naa^C So' 
pen A, B» C> D> tc einanb^r aUkt# ^ if( ber Or^b ber 
iranf formirten ®Cei(^nd 



I 



"~ 1.» ...m X i.a ...m' X i-».. .m" X «C. X » 
mnn ^ bie ^cbentang in » be^lc» 



«ans In hn gttiifiion £ : (x')(x'0( x"0 . . . (x(^>), Mb 
Ifl ^ie 9Uklftmt ^^^ ^<n Ql^obe^ fo muffen atte bUto i, s, 
%g 4i Si tifl^tqthmn germetn no(^ mit ^em Saftor 

n.n— i.n««>3 D-^/e-f»! 

- MPW l. 1 i tJ ■■■■< i j I >| IBI I 

I • » • J . . /• 

ißwUipikltt merben. 

2)er eirund »on allem blefeti 1(1 Ml ben UnUf^tmUn 

x^ — Ax*^^» + Bx"-* — Cx*'-8 4- jc. z: • 
M( Clekf^ung $». ftnbtffi/ von «pelcf^ei: bit ^unftion 
f : (xO(x")(x''0 • • • (x^^^) ab^ängr. 

ZufL I) QRan fu((e ^eril oKc bie »erlc^iebenen SBer((^/ 
m(<6e bkfe Snndion fomo^i bur4^ bie SertauWun^ ber bän 
In beftnb(t<6en SßarsM» mU bin onberen ttnrieCn bei q/^hwtn 
OUi^nngi <ü0 au<^ bur« bk Serfe^ung berfel^en er^ateen 
famu Sic(e »erfct^iebeneit ®erl(^ foKen buri^ y^n y, y'^^ 
y'^ . . . . • y^«"^ bt^tiibntt wabttu 

9) tkan ma<|t hierauf bit 9ki4^wi^ 

m0 muttipüdre bie Saftoren im erften S^etfe tbitUii^. €i 
fe» • 

^ — A^-' + B^-* — €^»-» + IC :;:: o 
bte^etek^nng, nK(4^e ^«oni entfk^ef/ a(fo 

A< nr y' + y" + y'" + y"' + ic. 
B' =1 y'y" + y'y*" + y 'y'' + y"y'" + tc. 
. C rr y'ywy "' + y'y'/y'r + yy'y'r + «, 
IC. 



loa 

I) )Die SttHfHoneii AS BS CS k* fti» f^ttmciHfic^ ki 

IBisiefmng «wf yS y"» y'" • • • • y^""\ «nb e* faiiti ba^ 
leine Sertve^fttong blefnr 9rt8<n eine VerJnbernng in ben 
Sßer((Kn iener gunftionen fferttorftringen« Ci Unb «Nr bfe 
OrfSen yS y*** T'" , . . . y^*^ fflW »ieber SunPHonen oeii 
len ffiuraeCn x<» x<s x"s )<• wib imar (eU(e, weC4»e bCof 
in einanber üHtqtitn, wenn man bie ®ttr|eCn auf jebe htt 
fiebifie Srt »ertautAt ober oerfvor. Cf ge^et alf» bnr<( bit 
fier((|nf(t)ttnfl nnb Serfe^nng ber SBnneCn in ben eMgett Uttu 
br<<fKtt für As BS Cs ic nueitfr feint SerAibernng int, aU 
bat ys y'S y''S v« i^re 6ieaen wt4^\tln, Sa nwi biefee 
te ben SGEfen^üen t>pn As Bs CS tc feine SerAtbernng ^tt 
potl^n^t, fo bCeiM biefrSBeril^ i|nit|bar<b bie Verl oafii^ttn^ 
«nb !Berfe(Min0 »on xS x<s ^"'^ K. nnde&tberi. Ce Unb 
atff bie Cocfftcienten As BS Cs ic« not^wenbid iwmttin^ 
fonftioncn bon ben ffinraetn xs x's x"S ^ 

4T 3n ben Mben erfien SbMnitten wnrbe aber ^eteid^ 
baf fl<i^ iebe f^mmeirifcbe 3nnf cion Mn ben ffinriein einet 
6iei4ttng fleu rational bnrc^ bie CoefPieienten biefer CKei<(iilig 
anibräifen (äffe* Ci (äffen #4^ a(fo «»(( bie Coeffictenieti A«, 
BS CS tc. W« rational bnrci^ A^ B, C, ic auebricfen« 

f) O Mi M a(fo ieberieil eine Olei^nng (inben, non 
«MkUr eine gegebene jjlanflion )»on ben aSnraeUi einer ^riUt 
«fn eieiii^ung abfiingti nnb ^ie Coe^icienteii ber erfl^ett mw 
ben aUbann immer rationale Janttionen pon bett ^oeficteiy 






bi}nse.n terfi^Iben auf bte 9t(t)V&tpo ber 

Sl9ft^ ib flit5 n (Efletd^ttttgen Oce erfhn (ffrabee fiegeben^ 
tt^efd^e eben f» i^tetr uitbehinnte C^fleH entt^ten:' fnaii 
{oS 6tf ^ttgdfting Derfeiben mif bit tlüfiiifani^ von U^ 
n — I (ßletcftungen bt§ erflen 0r«^ee rebuctren/ wAi)t 
«nr n--*i «i^k imbeftinme|( CM^cn tmtftcdtmu 

TtofL 1) e# (iioeti^ 

tx + by + c« + .. .:• + kT + tw 2= A 

•i3t +: b,y .+ o,* +..*.* + k,v + ^,w =; A^ 

•«3C + b^y + CjS +...... + k,T + l,w z: Aa 



v ^ ^ ^ 



He n ^t^ßUnw 9Ui4fnviitni x,, y^ »....«,. ^, w Ue n 
WuM^nm Qrifen.; •, b, c . • . k, 1; a^, b,.», C| • • • kt» 
X^i a,> b^> Cft * • • ^^n» K* *<»5 tet|gW*eil A,, A^i^ A,^ 
i£* gegebene er5§<ti. 

4) flfon neunte 9 -^ i ffc ie|C nc^cft mfittamtt Ortfen , 
n^, n^» i^a • • • • i^it.-i Olli luib mnbtpUdre Me imcpte 9Ui^ 
c^nng mit n.^ tie MU< mit n,« ^^ «ierte mit. n,, u« f« m« 
cnbCic^ bie fee<< mit Hn-i; aMire hierauf alle tiefe 9rQto(u 
mr efftai eilnc|n»gt ttarb«ri| eniMei Me ecehlmw 



-^ + A,n, +4,n, + +4a-xnn., 5c 

Ca + a,n, + a,n, + + «a-i na-i)x 

+ (b + b,n, + b,n, + +:bn-. nii.|)7 

+ (c + o,n, + c.n, + + c»-, nn-i)« 

+ (1 + l,n. + l,H, + + 1^., n^.ow 

3) Sitan fnc^e nun bk gaetoren n, , n^, n,, * . . ir».! 
fo a« (efiimmen, dag Oi^ Coefftcitttten aller nnWfamiicii eri# 
fi«n ^, y, », . . . T, w, Menigen anigenommnii die 
man finden wiü, t»erfii^»tn5en» Boflfe «an |. S. sc Podenf 
fp fese man 

; h + b,n^ + b,n, + ,,,.,+ bn.,n,|.i — ^ 

1 + l.n, + l«n, -f ,.. .. + la^.pji., — • 

4}-&ierdur4» reductrt f« Me «(ei^onft In 9 anf dit feC# 
0ende4 . • 

ö»^ Ö'^efe 9ied( 

A + A,n, + A^n, + ,,,, -l-An-in,^.t 

«n* die defümmung der andenommenen Orifien n,, n,, n^^ 
• • • • ni-, ^({n^t 9on der SCuftifung der ^Cet<biin0en In j aK 

jT) Um dader den Sßerf^ Mn x ju finden« mng inan die 
a— I ®teidbttnaen in 3 QufUfen, daraue die « -• i iBrifiett 
Hl, P,, n^ • , . . n»,! defkintmeti/ und hierauf l{ire teBer((e 
In dem fftr at gefttndenen «uidrn<f rndftitulren. 

€) iifmi^ mw ifmm in i elf in 4« ^ 9ii|> fi^Piü 



dct »M r$ mUb tUn fo flnM «ftit Sf mtm rnrnfn 3 rnil 

Ztmttf* fOit (ler geU(^r(e Ütebaftton htt eM^tm^w 
farni MiOMtfen mit Stufen 9e(ran4»( werbcti/ fl^ir man me<M 
(In nocfr In Nefem Sl^Ue an dnim Se^fpieCe feffcti wirb* 
JtHit man a^ (Cof Me 1X^4»^ Me gfge^nen OUtcbnttnai 
anfitttöfen, fo mfirbe man ^ierbnr4» feinen $n9€d nor fe(r 
Candfam errel((^s tn tiefem faUe Ifi bir tUttioH M$ foU 
gfnoen S'i »ormieden* 

9uf0« Ci ^no ^t( foI9en^ett » (BHicf^ngeit v««i ev# 
(leit ^^e gegel^tn : 

a,x -f b^y -f c^B + ..••• + k^r + l^w ZT «t 
»aX + Ky + C^« + ••••• + J^aT + IgW Zr Wa 
•3« + ^«7 + «I« + • * • • • + JtjV + l*w =: iDa 

»nX + bny + Ca« + + kuT + InW ZZ «Iä 

W0tin n unbefannte ®vi$tn x, y, » v, w 999« 

f^ntmen: man foa 5ie n:)ettbe Mefev etilen ttnmt»elb4i> 
ttno ebne irgend eine 6ttb(ittttttpti ober 4nbere ^4^miiil 
finbem 

•ttü 1) I^ut man 6(o| bit be^ben OUidangeii mit 
imeo nnbefannten 9rif en 

•,x + b,y zr »I , 

a^x + b,y — m. 
fb mürbe man auf bem ttmtl^iUkm SBefte Unben 

_^ nijbg — • Uabf^ ^_^ a|iii|i — a^nig 

. "" »fba — *a^i ' ^ ~" a,ba — a^b, 
d> jEMtee man Me brep CMeH(mifl|en mit brev rniManm 



ic6 

•,x .+ b,y + 14»=», 
«^ + k.y + «a» = »• 

fi mM$ mw Ihbdi 

**^ afbaC,— a,b,c,— aabjC,-h ajb,c,+ a,b,c,— a, b^c, 

^"^ äjb^c, — *i^*c^ — »abjC, +»abjC, +a,b,c, — a,b,c,' 
^ a,bam, a^b^iD^— aab,roa4-aib^in,-f aabting^a^b^nig 
* '"ajbaC, — a,b,Ca — *,b,o^ -^«abjC^ -^aabjCa — *,baC, 

j) Salt ben fornOn iii 1 an» » cruc Nu M mm bnr<6 
^nbitdien bie KedcCn für bie %ufHiun^ ber oeigni aOaancir 
t^n 9Ui4»ttn^ii. Um fie lirier )it fagdii »erbe i4 bk SafM 
len, weUfre ben g3tt(ti0a^ m^^ «^ b« ^ ange^^fC |iib# bif 
Seiaeaflit^Un n^naen« 

a) 9){an macf^e bad 9r9baf( «xb«c^ • • • • kn-iln: permof 
(ire hierauf bk SeigeaatfUn ai^f oQe m^tici^e 9rtft|# 
inbe« man bie ^u^flaben U^9 nnoerdnberc liit: bai 
SKddreaat oQer biefer i . 2 • 1 • < • • a ^robnfie j^ebf 
aUbann ben ^emeinf4»a.fia4»en ^teqner in ben 8Bert(Kit 
von X, y^ z . . . . T, w. , ' 

^ Um bie Soraeic^en einee jeben ber Qüeber a». ffnben/ 
»oraittf ber 9lenner befielt, untei:fu<te man, wie oft 
in tinuti, fotc^en Oüebe eine niebere Belgeia^C auf eine 
Hf^tt, miaefbar eber unmiüe(6ar, ^oi^u ^9 bie 3a^( 
biefer So^en gerabe ober 9lüa, fo befomm«^ bai 9(tieb 
hai 3ei<t^etf +, ifi fle underobfr ^«^ Stielten *— • 
^) 4)al man beti temeior^afctic^en 9lenner gefonben^ f» 
erf^dtt man autf bemfe(6en ben $iiUv in bem ^tnif 
mn s;» meno man ((ö§ ji^ für a fe6t$ ben ^tf^ter in 
^m ffiBm^ m y» memt mm m ffa h figti »en 



ioj 

SKCir In biMTIBIeei^ Mt *,mim maii » f fc c f^t* 
.0115 fo ao4^ mit den fi^igen UnMamteen erifien» 
,-1 60 ifk 5er QUnner tu hw tentdcn 9011 x, y,. z, (to| 
5ai ?Jro5u!t «j.baC, wh ben 1 . a . 5 9erinnfai<onett der Btti 
0e|a(^feit/ unb in iBetriff 5er Serseic^eti, ^a( a* 9* 5al «(Ity 
««bjc, 50« Bti^b^n +, »eil e« 5ttdit %mt^ SoCseit einer nlei 
brigern ^eigeaa^t auf eine (iffen qitbt, nimliib »i/ ^1$ in 
5em e(ie5e »jb^c, aUr sie^t ei 5rep folc^e Solgen, ndmCi^ 
|fti ;i, si, nn5 M Hat 5a^r 5ieTe« 9Cie5 5af ^ei^^en — , 
«(n<^ fln5 5ie Sd^Cer onf 5ie in c) a^gegeMe Üvi «e6iC5et. 
Steffi)* Sttf 5en 9ier OCei^ungen 

*^* + ^i7 + Cf« + xl,u r: vßf 

««^^ + ^aY + c«2 + d^u um. 

. *«x + b,y + c,z + d,u ZZ w, 
«4* + b^y + c^z + d^u ZZm^ 

tt^iit man fAr 5en aemetnf<taf((t(^eti 9lenn<r in 5en JSjlerl^en 
t^^n X« y, V, u, 5eh folgenl^en 9(ae5rucf 

+ •i*>^««^« — ^ib4C,da — a^bjC^d^ + «a^x^^^i 
+ «abjC.d^ -r- •al>3Mi "^ *ab^c,d^ + H^b^Cjd, 
+ •jbi«ad4 — a^bjC^da — »»bjC^d^ + «»baC^d, 
+ »»Vi^* -^ »a^<^a^i -^SbiCad, + t4biC3dj 

ynmerf. einen firengen IBemeif 5er in 3 gegebnen Re» 
»in, mie aucfc np^ mondN« aii5m eme/ ßnbetmanin einer 
85^an5(ttng 9on $llo((»e a6er «ermuutionen In 5er J&fn5en' 
JnrgWen itpepten eammCnng Um^in^t^}(ii4ifQfi^l^m^^ 91^ 
ffan((utigeiw 9ei(e 2$,^ u*U 

Sa 5ie fOert^ 5er unMamtfeti erlfien Uf 5er «afttfnng 
M MT» S'i immer in m 8«rm p^n Srd4f< crf4»itoen/K ff 



filmte H M M»Mm ntipmi - M kr gtnifiitMafW^ 
9leiitter bt rfeCMn := o mM, »it i. IB. wmm für inif9 CKef# 
4^Qiia<it A,ba^at^< = Os an» für http Ottlc^stn a^b.c. 
— «gb»c, — »abjC, + Aftb^c, »f »^bjC. — 4«b^t =o wM. 
6M in biefim gfaOe Mdf bU 9Vatt zio, fp fommt m«i auf 

VMbrAefe »oti ber S^Ai -• €^ne fo(<^e 9orm gktf attbanit 

. < o ' 

(lofi stt erlettnen , baf bie biir4^ bie 0Uli|^iiiitiii attge^ebeneii 
^biNgungen nic(»( »on ber SIrt dnb, bag man bnrc(» biefeCben 
aOein bk SGSertf^e ber onbefonnten 9rSfien beflimmen I6nn(e. 
^ditce man i* QS* bie be9b<|t Ski^ftttttgen 9X + ^y =: i^» 
, 6x+ ipy=)2» fo mArr a, = ?f b,=:f, a,:::^, b^izio, 
»i z: i^> in« =: ?A9 nnb botier auf ben iotmtln In i bei 
16.10— ai.f o j.ja— 6.16 o 

J.IQ— 6.f O ' J.IO— d. 5: Q 

bie $8Ben(re tH)n 3^ onb y bleiben aCfo^ nnbeflimmt SKan fle^el 
citt au(^ io^Uiiff, marum (ie unbeflimmt bleiben mugfen« 
JDenn bibibirt man bie sme^te ®Ceic6uftg buri|^ a, fo er^lU 
man bie erfle; biefe iil alfo in jener f<(on ent^aCten/ unb man , 
f)at ha^n im Orunbe niifet me(r a(e eine etnaige 9(ei<^ttn0^ 
moroae i»eber x no<| y beftimnif merben famu 

8inb aber bie gegebenen 9(ei<^ungen »on feiger 9e# 
f<ftaffen(feitr bag imar ber 92ennir in htm VUu^ einer unbe^ 
gönnten fikfge, ni4»c aber ber QS^Ut t>erf(|»inbet/ b. ^ bag 

»nit onf einen 8htebrmf wn ber Sorm -* r: o^ Commt$: fo 

o 

gtebt ein foCc^ei Steruftat i^timat au ernennen ^ bag bie burj» 
b(e CMelc^ungeA auegebräcfren 9leCationen einanber miberrpre/ 
(i^enc mib nl<^l au gCei^er $tH flau ^dben fSnnen^ fo (ange 
bie nnbelasmten Origen^ mie^r immer DorauegefebC mirb/^ 
PNT enbficbe $Berc^ ^oleii foOen« S^m man |. 9. bk be9# 
tat eieitlaKfl^n l« -f ^y ~ itf » 6x + lay =: oa, fo er^iiCflr 
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wir d^rafttgt fInO, Hi ei feint anbere 9Bgr<(e ad Mefe ge» 
feittitinei iti ten afs^^etieti eUid^ttnseo.mlberfpreif^eiidf Ste« 
fationen «or^anben feQtt. jDiei Ifl aucb mirflic^ bec $ii0| 
benii muCiipCicirt man bie erfle euic^ung mit st, fo erlitt 
man <x + lo; = 33» ba bpd^ na<ft ber imepten 6(eiitnng 
£ t + loy n Bo fe9n foH 

feie aufgaben S f7 nnb ^8 entladen alle«/ mal tU ff(l# 
minadon 6e9 ben Ofeic^ungen bei erflen @rabef 6etrlfr. 3<( 
menbe mi4^ nun a« ber Cltmination btt) beit dCj^Ictungen ooti 
Ifi^ren Graben ) unb an>ar merbe i(6 oorerfl annt^men/ baf 
ni(()t me(^r aU an^ep SUtc^ungen mit amep ober auct» mit me(/ 
rcren nnftetannten Origen gege^ fepen. J^ier^e^ mSffen nun 
ame9 S^Qe in Crmigunfi gesogen merben, ndmlicf^: 1} wenn 
die eine e(et<^&ng in ^infiS^t auf bte ai^ eCtminirenbe eri§e 
i»om erflen Stabe ^ unb bie imepte i»on einem ^i^eren 9rabe 
Ifl; s) menn ^9^e OCei^ungen i»on ^^eren (graben fihb. 

JOer erfle JaH (»at gat (eine Sc^mierigfeiten; benn man 
Darf nur ben Wmp ber au eliminirenben @r5ge aue ber er# 
flen Q(ei4^ung aie^^eu/ unb biefen SBerf^ in ber a weiten faht 
flituiren^ f» erhalt man eine* SCeldbung/ mortn biefe ®rige 
nt^l me6r oorfommt 

Om ame^een S^Qe fuc^e man bnr<^ bie 9)tu(tipCi!ation 
mit f(fti<f U<^n Halloren/ unb* burc^ Me ge^rige Serf^inbung 
Ht bftraui entjlanbettett 9efuC(a(ei ben 9rab ber 9(ei<^ttnge& 
in fBeaie^nng auf bie a« eliminirenbe .Or6fe immer tmfft an^ 
etni^rigeni Mi m0» aitf eine CKei4ung tommt, mfU^ bieft 
Qrfife i|0r in btt evileii Votesa ttiiJ^lu $ieiH man mm mii 
tiefte •Uic^nng ben SBeril» ber i» etiminlrenbeii 9rifie«. mib: 
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faM^irairt htnUV^wMtini^ eitl((mi«, «min fe in ^r 

Sie fotgetitm Oargattit mr^ oOM .WH ^Idnsaijft tr# 
ijttUrtu 

S «n 
ilttfg* Ä» feteti p, q, r, p', qs r', |ttitMonelt^ft 
^ I e0 ft^en ferner Me (>e9^en (E^leic^ttitSett 
I. p + qx + »^x? =: o 
n. p' + q'x + r'x» =:^ 
snrifct^eit ^ ün^ y.0egei>en: man folt Me (Blett^ung^ben^ 
weid^e 4tt» Oer leumtnirung ^e0 x.enrfle^t» 

^f{. I) 3)2an muütpadre Die erfle ®Ut<|>una mit p% 
Diean>c9<< mtrp» fubtra^ire l^ierauf bie erboltenen ^efültafc 
pon einanben unD MMti tutä^ x; ^ierftiu^ emfte^c Me 
eceid^uttg 

pq' — P'q + (pr* — pljx -2 «. 

onb tiei^ gMt 

pr* — pl; 

a) ftean mntHpiicire ferner bk er^e dUl4»ttnA tiii( t^ ttNl 
Die llbe^te wü i^# unb (itbira^ir^, fo (omml 

^t' — p't + (qr* r- l'Ox =10 
9ÖitD l^ilrin für x (ein S^eri^ an« i fuMlitoir^ f« erlitt »Mt 
Die ®iei4^ttng 

c4) .**(pr'*-p'ir)* + (p'q — pq0(qr'*-q'O=J^o 
eine euii^und, weU^e Meg,7 eni^U/ unD iveCibe i9i%U4f hU 
gefugte enDgieid^ung ift. 

|X i&iiite man ^en fiDcr(( t>en x om i nnmif telNr itt 
einer »«n Den gegebenen Weiel^nngen |* 3)« in l^ fn^uiirf^ 



itii^ mnn man mit (pr^'^p^)* mudipCldrt nnb |fer«ttf 
d«r<( p MoiMrli Mc uimUiit OUid^nag wie In n* 

t. p + qx 4- rx« zr o 
. IL p' + ^'x 4- rtt« + $*x* rr o 

tA0 x'jtt dtmtntrett, romuegefeQt/ Oaf p> q» i^» p'> qS 

^ufi. O SKati muUtpUcire bie erfie @Cei<|^un9 mit p't 
Me a"»«9te mit p, un& fubtraj^tre ble erdott^nen SKefnltaU/ f# 
<nlfle(^ci bie @(ei(tuiig 

pq' -*- P'4 + (P*' — P'^)* + P»'** ~ ö 

d) Ser^Met man bie @Ceidbans i» mit biefer, fö ttUt 
ber Jaa bei »or. $*e etn, nur bag Wer pq'r-p'q# pt'— p't» 
psS bal (hib^ »ai bcrf p'» qS f waren. tRan ^af ba^er 
nur nict^ifi üene 9dertl»e ftir biefe Urber dUi4^ung (4") bei 
»or. S*e an ftt(fli(uiren» Zffat,mn biefei wirKicfty fo er^4Cl 
man bie e(ei4»ang 

( p*f' + q^T' — prqO* + Cpq*' -* ptt' + r*p') >^ 
(pqq' — q'p' ■— p*»' + p^po ^ o 

)) OSenn m^n biefe ecetc^nng en(n>i(fe(t, hM, Wai itcf» 
^itf^it, tt^gCitBr, ttnb j^terauf bur^^ p bibibirt, fb cxf)ilt mm 

p»g/« -f p^rr'a + pr»q'« + r«p'« — qr*p'q' + 
(q«*-*. »pr;(fip/r* +'pqV) -f ( jpqt — q»)pV r 
pqrq'r' — p'qr's' IT o 

fftif 9M^utit, Me fein ^ me^r tnfllb^ 
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7bxf9* P> ^f ^9 *' P'f ^'» '^^ ''' f*^^^ «meber j^nf/ 
ti^neit feDt^# M( Htti x ent^okeit: man f#a »00 }Kfttfim 
oier autmtiwtiait be» x m» ^m Mbeti 01ti<btmgfit 

I. p + qx -f rx« + ix* r: o 

II. p' + a'x+ *ic« + a»»« z: o 

S(tt(L 1) fOlati mnltipticire Me erflt BCeMniis mll p% 
bte swe^u mit pY itiib fütootire Me Seftamtf f Met 'gie^t niicft 
ter !Di9ifion mU x ' 

' fq! — qp' 4- (P»' — n»')* + <P»' — f P')x« iz o 

• s) ^an muKIpUdre femer bie erfle eui^un^ mU m', 
Me an^^9<€ »>^< '» "1^^ fiibcra^ire wieber $ Me« gieM 

sp/ — p8' + ( sq' — qs')x + («' — r8')x« z: 6 , 

3) fSeiter tvauiii »an Me 9tebu!cton ni(^( forl|ii{eeeii$ 
benn ba Me in i unb a ^efunbenen 9i€i4ffmtn ben^eici^om 
^en I onb II in S <w ffir wtt4)c b(ifelbft bai Stefattai ber 
CCiinin«t(ion ^^mbtn »orben, d(^n(i<( dnb, fo hatf man tmt 
in ber @letc^und (4") bafctbft bie foCgenben 6ttbfk(futipnen 
OHut^en: 

M' -^ qp' fär p ♦ »p' — p»' fflp P' 

pr' — rp' ffir q # sq' — qs' för q' 
pi' — sp' für r , sr' — rs' fär t' 

4) !Dur(b biefe Gttbilitudon er^dlt man nac^ ber qt^itU 
0m CntwicffCung 

(pq' — qp')* («I' -* «')■ — a(pq' — qpO(pe' — «pO 

(tp' — ps') (sr' — W) + (pi' — ipO* («p' — P«')* 

• +CP'^-rp')*(sp'- ps')(M:' — rs')-- (pq: — qp') 

(pr' — tpO (sq' — q«') (W — r«') — (pr' — rp') 
(pf — sp') (sp' — ps') (sq' — qs') + (pq' — flp') 
(p,* — ip') (iq' — ^')« n ©. 

* rt»er 
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O JDir crfte. SM bfefer CKeicbiint »efle^ «k ie^ 
0(ie^r# 9on b€neii fänf Our<i^ sp' — p' (Ml^ar find* Sie 
6e9ben u^rtgeti/ ii4m(ic^ Ott erfte^uttd f&iftf/ geben iiifammeii 
gcttPiniiieii 

CCPSl' — qpOCÄ'-rs') - (pr' — rp')(fq'-qsO] 
:3(pq'^c(pO(tr'— rfOCpqrV^-rsp'q'— >prqV^qspV} 
={pV "" V'^ («* — rs') («P' — piO (lY — ^^) 

müb t$ Hit fU^ aCfo Me 6miime tfiefer ky^eti OCieoer e(etu 

fast bnrcb sp' — ps' t^eUeit. 

6) Sird Oa^ bie 6(e{<^img in 4 ^w^ •?' — ps' W$k 
birt, fp er^U man enbU<^ bie ffKel<^ung 
(pq' — qp' ) (mt' — «o (rq' — qr') + » (pq' — qpO 

( gp* — pg' ) (sr* — rsO + (»p' — p«')' + (pr' — rpO' 
(gr^-„/) + (pr'-rpO (V' -^ PO (»q'-q»') — 
(Pi' — SlPO (sq' — qsO* = o ^ 

9ttfi|. litt« btn betten ^let^ungen 

I. p + qx + rx« + «» + tat* z: o 

II. p' + q^x + r'x« + Vx» + t^x* z: o 
btt 9tif$ X fii eUmtntrtit« 

^ittfL i) 9Ran niHttipiicire Me irfb €Kei<(wig «ii p', 
Mt i»e9ie nii p» nnb itebira^e^ Me« giebi n«<fr ber Si9if{pn 

Mit 3C> 

pq« «. qpi 4. (pi/ ^rpOx + (ps' — • sp^X« 
^(pt^ — tpOx* ZI O 

ft) Ol«! omCrtpIicIct ferner bie erfU 6ieij(ong mü t^^ 
bie |»e9ie mit t» nnb («bfraftire mieber; biei giebi 
|»fc' «. tp' 4. (qt' ^ tqO 3E + (rt' -« tr') x> 
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Grabe flitb/ fö tann man/ um fld^ Me ®jl$e iH (tf^are»/ Vfe 
9(e((tiünd f^rtiirfeftett/ nUr ^erabelmi^e« Me in IS hti »or. S'i 
gefanOene OCeh^ung htau^tn, wtm man barto bif fiffdeiidm 
BubftHutioMti madbt: 

Pi'^ 4P^ für p , pt* — ip' für 1^ 

pr' — rp' für q , qt' — iq' für q' 
ps' — sp' für r 7 'rt' — tr' fär f 
1^ — tp' fflr fe , 8t* — ts^ ffir •' 

mib bai tdefutfac blefer CiAftimm ift tHi liefiK^ CibgT^ 
SIttfS. %t^ ben bvfbtn aSsemeltleit ()$IHc^tiit^ 

I. p + qx + rx« -f 8X» + . . . . + vx"* ZZ 
iL J>' +V«+ t'x« + s'x» + ....+ ü'x* iz o 
t(M X 3tt eltmtniteH. 

^ufL I) 34» miO annel^m^it/ e« fep m < n. flSan maU 
tipttctre aUbann bie eine (ßki^un^ mit btxn erflen @(iebe ber 
aivevten, l^ier mii pS unb bie anber« mit Hm erflen OCiebe 
ber erflen > ffin mit p> fnbtra^fre bterauf, unb bioibire ben 
8tefl bur<( X, fo er^jct man eine OUitt^una t»iii ber S^nn 

MI. A + A,x + AaX«+A,x» + .... + An-»x»-* := o 

a) 3f^ nuA no* m < n — t, fo «erfahre malt mit bell 
OUid^un^en I unb in eben fa, mie ooir^tn mit ben SCe{((»ttffi 
gen I «nb II. . 

3) auf biefe %rt fabre man fort/ ben Orab ber refuttf« 
renben Siei^und ^n i^eriltinbem, bi» man |tt'«tnir BCeit^ung 
9on bem mfen Grabe temmt €• fip 

IV. B+B,x + BaX*+B,x» + .,..+Ba>c" r:* 
biefe e(ei(^ung« 
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4> «Bon «erMnbi nun Me eiif«(ititt IV mit »er euh 
'C|iin9 I anf eine »oppeCie 8it, niiiiUd^: i) inbem man bie 
trfle mit p» bie smepte mit B mnCcipCictrf/ bie SXefuüate fn^ 
tra^it.vhb.ben SXefi bttr<^ x bioibiro a) inbem man bieerfk 
mit r, bie ame^fe mii Bm mnUiplicirt, nnb Ne StefnCfate 
«bermati »on einanber fnbtr^^iri. Surd^ biefee 8erfa(reti 
er^dU man a^eo ®Cei4»nngen tton m^-iten Orabet 

V. C + C,x+ C,x« + C,,x» + . . • . +Cm-ix*-' ^o 
' VI. D + D,x+DaX«-f D,x* + . . • . +Dm-«x«^*»sro 

5) SRii beo bepben er(Kiftenen CKei(^ngen perfa^re mail 
anf bie ntlmUdlK ®eife/ mie «or^in mit I nnb IV ^ fo mir^ 
man mieber atbep QUic^ungen 9on bcm m-^iten Orabe ft^it 
ten. SCuf biefe Vrt erniebrtge man ttn 6rab ber 6tei<(angett 
immer me^r unb me(r# bif man %u amep eUi4^mi$m H$ W 
ften Orabee fommt & fe^en 

K + ifX =: o > 1. + L^x — 
biefe b<9ben eui(^anaen$ fe l^at man 

nnb ba^r 

KL, — LK, r: ö 
nnb biefe iff' bie gefa<^ enb^Uit^nngf ba fein x metr barfit 
mrfomml* 

6} C# i(l aber ni4t barc^aue ntt^igi bie Oiminatlon bi# 
m ben Obi^ungen bee erflen Orabee fortanfe^en; f^at man 
nim(i(^ f<t»on bie illefultate ber CUmination für eieic^ttogeti 
einee d^miifen Orabet gefanben, fo ifleii »ie im Ser^e^ 
(enben geieigt worben, fcfton WUnHi<bf bie fKebnftfon nnr 
bie |u biefem Orabe an treiben. 

Sie in ben tpr^rge^enben Sen angemonbte CCiminaKenii 



IIÖ 

«ftef|o^# teren H €iiUr im nemK^ltii ^ßpmUin^ 
ün %iKbe« fiittet 3nfro5uceioti Mient, ifl tm«r §an| aB^ 
ittdti^ l^at ai^er ^en (eOealetiteii Sk^Cer, Da§ (k die txib^ 
^'itg tii4^( immer in ttMrer eitif«(^fken 9€ftaU ^Mt. 60 a« 9» 
tiefi fi^ Me eMibun^ in a S <a ^nv^ p bf»i»lr<ti, «n^ gal 
^aitti erfl bie eycei<{^itnd in ?i eben f» erl^ieft man erfl nad 
ter JOiüiffott bir «(eiäHmg in 4 S «? »««* »P^-rl»* Me 
Wett^unft in 6. Qe^ ten ii^xtn «(eicbim^en (inbet, Metf 
cbenfaU« fiM^ onb Me £(M(er b&fien aM^tm (^er in ^n« 
»en fe9n. 83ir werben «6er in ber gotge ft^tn, ba§ tiefe 
K^eiUt nHrtCitl) iSberflWa ffnb, nnb ^or ni((( tnr enbgUii 
((ung d^l^iren. , GoOte man alf^ einen fo(4»en It^Aer efma 
ni(^( finben finnen/ (0 märbe man ni<^( nnr eine f^^tt euit 
<(«ng für 7 anftut&fen ^ahtn, aU witHid} crforbert wirb/ 
fonbem e« würbe au4^ unter ben ®urse(n berfeiben foU^ gei 
(en# welche ben Steic^ngen i unb ii be« «or. S*« ni(t( tu« 
.^e^Sreif, b. (* weKfte ni(&( fo befi^aifen w4ren, bafi man im 
®fanbe w&te, forrefponbirenbe tBeribe t)on x )u ftnbei^ meU^ 
ben bepben senannren eieM^anaen an gleicher ?et( tin 6e# 
nuge (((ften. 

< ^a bie SCiminaHon be« x w$ amepen ecefd^nn^en ami# 
f<^ X nn^ j biv% ben gmetf ^at^ einen ober mtl^rere fo((N 
gBert^ für y anan^eben^ ba§ e« m(0(ic(» werbe ^ ^inen ober 
mehrere forreft^onbirenbe SSertbe fSr x ^ ^ben, wel^e bep/ 
ben 9Ui<bungen gcmeinf(bafUt(& finb, fo fann itU gRet^dbe^ 
weCcbe aur €rrei((^ani) biefei gioecfes himt, amtb anf bie &U 
minatien angewanbe werben. 

9eaei(bnet man ba^r bur<t a einen ber Sterine bef x^ 
weC(&en bepbe OCeii^ungen gemein (»aben, fo mnf x ^ a ein 
gem'einfd^afKicber Seiler berfelben feon} mgn btüu^bt aCfo 
nnr Ht 9ebingungen aufaufuften^ t)on we«(en hU äRigCi4^# 
M eineo foi^en ftÜ^tiiM abJ^JAgt 0« tent Ctibe^arf unm 
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Mar imit hin ^t^etien OMc^utigfti fttrabe fb t»erfa(ren, aU 
benn tn^tt den gemelttr(baf(Ci(f»eii Itjdciter derfeC^nt fuc^te; b$t 
feQff 8efl# |tt tcw i|ian Hf^ htn fucceffipeit Sbidonen rommr, 
ifttd bcr fein x me^r tnthiltf muf / wenn e« einen foCc^en 
(teilet defteii folK/ not^mendis 9erf<bn»in&en« 6€fti man da/ 
^r tiefen dlefk =: o, fo er^dtt man die gefachte Sedlngungii 
eder endglei^und* Sie folgende Stufgade mird (inreicben, 
dalt Sefagfe lu ttiSaHm. Sie SXet^de, den fiemeinf4)aft(i/ 
4eti SfecUet in Üaden/ wird Ädrigeni aU detotnl Mv«ii«gei 

$ er- 
stell» Zm ^ett f^^el& eieic^ttttfren 

L X» + gx«y .+ jxy« — 9I =: o. 

II. X« + 4xy — ay« — 10 2: O < 

dM X iwu|^ 5er tBci^de de# gemeinfil^aftltcfKii C6<ifcr« s« 
dtnamren. 

9tt^ Sie Rt^mmg fornrnt »ie foCgt in fe^ 
I) «»idend x» + )x«y -f jxy« — 9s 
Sidifor X« + ^xy — j»y» — » 
Xjnotienf x — y 

CrfJer Sleft ( 9y • + x«)« -^ • y * — «^7 ^ >t 
•) Si^idend x» -f 4xy — ty« — 10 

•derMf« (^y" + »)»* + a^^cy« + 4exy •^ 

jty^-r iioy* — 100 
Sittifor (fj* + io)x — ay» — wy — jt 

. 9y* + i« 

8«eiur «ttd fcftfer Re^ 
m#^# ,.^i — . Cay»+ioy+9»(lly»+y^+9») 
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l) flSIrb tiefer ftei) z: q gefef^ tin^ iier^iif nrif 9y'+ lo 
»nUit^UcIrt, fe ert^itt man 
— 8ßy^— «9Qy* + ;9soy* — ifooy' + fMoy-M^of ZT o 

•5er, wenn van b^t^ « ^ii^iMrl/ i|n5 5ar(Mnd<8 ^^^ 3c<{. 
<^ oet4n^erf 

4?y* + Wf y* -^ i9Ä)y» + yjpy» — a94<*y — 4jo» := p 
tmb tjefe ifl 5ie gefu4)fe tBebto^nndi # ober et^gtei^^nnfi» 

Sfnmeti. i^at man aoe der tBedingongedUldiond elnMi 
tSttt^ bee y gefutiben, fo fänn man ben i(^m fofrefppnbiren/ 
flBercd be# 3^ finden , wenn t^ßn jenen ®er((^ in ben 6e9beti 
OCeiitungen I nnb II fubflituirt, nnb fobaim ben gemeinfd^afey 
lIAen SbeUer futbt. 6o |. S. wirb man flnben, baf y = a 
ber Cnbg(ei<(ttng ein 9eniSf|e tbut» fubftüulrt man ba^er bier 
fen Sßertb in I unb ll, fp er^Ac man t>it beoben eMc^nn/ 
gun ??•+ 9x« +a7XT-9j — 0| ^« + 1135 — a$z:o, beren 
f|emeinr<(aftli(^er Sbeiter x «»^ a ift Ce ift bemnact ^ =^ 9 , 
ber |tt y =: 9 0e(irig|en ®ertb t»on x* 

SRan ((free aber aucb biefen (Berf^ «an x onmideCbar 
fEnben f innen) benn man meif fcbon/ tiai immer aUbann, wenn 
vnter ben, bep ben ^iniflotien sum Sluffinben bee gemeinf^afl/ 
(i<t^en Zf^iUH erbaCtenen fRtfttn, berienige fjttft, weicher ;;;: o 
wirb; aU ber (e^te ange(eben wirb, ber nor{ebte Kefi ber gei 
fucbu KbeiUr ifl. ffienbei man biefee anf ben gegenwdriigen 
flau an, fb i? (9y» + lojx-^ ay* -1- loy -^9» biefer l^&ei* 
Ur, «nb febt man y z: 3, fp wirb berfelbe 91X — iga» ober 
9(— a; weichet mit bem Vorigen Abereinffimmt \ 

^ieraut foCgi aber^ bat man bie CnbgUiAnng aucb er^al^ 

ten f^aUn wdrbe, wenn man ben SBBer A 1^ = ^ — 'Qy-i-9S 

> ^y* + 1© 
INtt man aoe ber OUicbnng (9y* + io)x — ay* <-- ipy 

«^ 9« = o er(KUf# Kfimitieibdr im ber e(ei<(iing n» aft ber 
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man aber e^eit biefe Subfltttftion in ber ©Utc^un^ i tii<;(te^v 
f9 iii|iirbe Wia ^a einer ®(et4^und tiom oeuiuen ®rabe gelang 
gen/ bie fotgticf^ ^inen Saffor op« bi;^aeo (Sirabe mM^ er i 
f^dU. tSan mirb aber in ber ^ol^t fe(»en , bau biefer Saftor 
mirKicft iiberfli}§tj ip, unb baS ba|ier hit @(ei(i^ttn^ In $ bie 
»oO^Atbige enbgUiif^una fep. 

Sa Me <Enbg(et((Min^ i»aii botir fei^eftSrobe i$, ^ gie^ 
€$i auf er beip 9Beri(e 7 = 31/ «941 finf anbei:^ 93eri^ i»or 
jt ,fAr beren {eben et einen forrefponbirenben SBercb be« x 
l|ie((. €i fano atfo bet) ^teict^un^eii I uub II quf fec^f Sr# 
len tkn Genüge gefc^eften. S>je t\iinli(i^ ®(ei4ung 9pm fe^^ 
ften 0rabe mdrbe man übrigen« aüä> aui ber ®(ei(|'ung in ji 
S ^ er^aCcen fiaben/ menn many mie etf'ber MrCiegenbrSaa 
fTforberi/ p rz — 3 y « — . 10, q n 4y > »^ :::; 1 # p'- ;= — 9«» 
^' = ay * i^ r' :;= lY unb •/ =; i ,. tfit^t Hm* * 

ttui ber Stei^obf be# gemeinfi^aftCi^en ftitiUri tStt M 
iNeber eine rnibere oibUOen/ bid f uter io bem Qben^ dtt^effi^# 
((n CKerfe U^i» 

«5« fepe« ^ 

bit (efben gegebenen ekUbnngim, avt$ «KbM ^ efimiitiit 
Mrbfn..foII. Oe|et man booon anfr baf biefe.be^ben 9(d' 
dNngeii irgenb^.einttt ge«einf<^afifi(lb<i^ l^lteiler t«-«* * l^aM/ 
fi lona man {etio 

ni. X» + px*-' + ^3i""''+ «^ 3 (Ä-^»),n ; 

IV. 3^ +y'x^-' + ^/x*-* + tc. r: (x-Ä) n< y 
«* ü (M oMoMi n» HS Ml Ao^lienien» mU^ a«« ber 



iDiolfien ber afttn ftMti Ut WtÜbm§tn I, n, binr« x—* 
eiitfprin(|.em Siefc fitiortcmen (raüdl^t man l^lcr nHbi Mrffkft 
|u rennen; ei ift fcfton ^inl4ngCi<t Hof m (cmcrfni/ M fe 
npf|^»en5l9 Me folgenbe 8»rm iKiben miiffen; 

nnb baf 5er erfte m ^ i nntefHmnrit 9ih%m A, B, C» tc, 
nnl ber twepte n -- i MiHfHmmif erfiai AS BS CS if , 
ent^tt* 

eUminirf man nnn x«-a «o« ben (e^ben ecei<(«isot 
III« IV, fp er^U man bie <bentif4^ OU^rnig 

^ X (3C* + pa^"' + qx""* + ne»"» + IC) n* zs 

SerH<(tel man ^U attde^eigee Stattipüfaflon mirf(i<(, na<^ 
bem man für n, ns \f)vt angenommenen SEBer(|e fnbfHtnirf 
|a(i unb febt {hierauf bie eoefficienien ^Ui^t 9pieii|en 9on 
X in ben bevben l^ejlen ber refuCcirenben eut^nnf einoi^ 
gteld^i. fo erbiet man m + n^ i OCeiibuttgen tmifcfren ben 
*r6§en p, q, r, ic. pS qS 'S ic A, B, C, tc. AS BS 
CS tc bie iimmtlid> in Q^eslebang auf ^H unbefannCen'Orii 
fen A» B» C, IC. AS BS CS tc. nur t>on btm erften Srabe 
fevn merben. Sa man a(fo m + n— i SCeicbiinden/ nnb 
nnr m -|- n--a onbofHmmte 6r6fen A» B» C» m. AS B', 
C» IC ^1/ fo Caffen fi^ biefe jeberseit eCiminireti^ nnb mon 
nrtrb bnrdr biefe eciminodon eine 9€ekt»ung er|»a((en, «M«^ 
teine anbeife Or^Slen, aU bie befannten S"n(rionen pt q» r» 
u« pS qS v'f tc tn^iü, nnb meiere foCgU^ bie aefnc^f« 
(BeMttgnng« # ober Sribflei^mia U^n Mt^ 



I. X« + pjc + q r= o 

II. X» + p'x« + q*x + Tf zzo ' 

ti :r X + A , n^ = X« + A^ + B^ 

(x« + px + q) (X» + A'x + BO = 
(X» + p'x« + ^i^x + r') (X + A) 

J^imtti erfeftt man hwi^ die i»M(fa^ fltii(d|rfifolioii nn» 

A' + P = A + p' 

B' + pA' + q = p'A 4- V 

pB' + qA' z= q'A + r* 

qB'=yA 
JDa ^ »ler (ICddbttiHieti utib nur bre^ un^efHiiimfe erff 
jtnt A» AS BS imUn^n (inb, fo Um man dkfi Srfien^ 
fmU^ aniP im trflen 9rabe oorf!9mmeii# tUmiaittn, unb mm 
i»M «Mann iia(^ bcr ge^irigeti Kebiifdon bit nimUcfre Qtetf 
iNftfi i»ie in S 6a n^tn, metin man nitr/ mie ee bie Sorot 
ber tier (me^tnen Ofei^ungen/ oergO^en mit ben bortigen» 
erftiibert, refpeWw it p, q, i, pS qS r', för r, q, ^, 
•S «'f «S PS HiU^ 

S ;«x 

XttfiB. 9(tt« "ttn acstbenen Oleii^nfKtt 

I. X' + px* + q« + ' rr Q 

II. X* + p^*+ q'x« + t'x + «^ s: o 



, Ibiit J^etifl »r:^».s=r4; liiiiilit alf» 

fßerbett biefe Vkttkt in Uc eKcK^img (f ) te S 6t fU(K# 

tnkt, fe crf^dKt man 
(X» + jwtf +.qx + r) (»;• + AV + B'x + CO — 
(x* + p'x» + q'x» + r'x + sO (x> -)- Ax Hh B) 

0etin man biefe 9(ci(bonft entwicreCf, wib bie CocffMcali» 
i^rer be9ben et^tCe »ergieic^ff fo ci^U mati 

A' +F = A + ?' 

B' + yA' + ^ — B + p'A -»- ^' 

C + pB' + qA' + r* =: p'B 4- q'A 4. v« 

pC + qB' + rA' r: V^ + r'A + •« 

^C 4- rB' =: r'B + t<A 

rC =: s'B 

Sa in blefm fe(|# 9(ei4attden nnr ftnf ntiMUnmiie 
Ortfen A, B, AS B', C^ »orfornmen, fp. (äffen M biefii 
cCiminiren, nnb man wirb {im ein« OUicfenng^ er(^a(ien/ bie 
feine onbere aU bie befannfen ersten p»^<|» r, p«, 9'» x^^i 
«S encMltjL nnb fo(g(l(( bie «efiK^e enbeteicftnns. i(L . 

Sie (iler erRtoe gwe^^e fuUrfd^e.SSei^obe i9 men{g((eni 
fben fo mtUtiafl^, wo nt<t( no<^ meiadufider/ ali bie erfU; 
au(b iR de cibeti fo tpeni^ di bi^ erfte t>on ttein 8e(Cet ber 
fi^erfluftden S^f^oren freo/ wie man M bnr^ bie micfiicbe 
Kuerec^nnng einiger (etc^ler ^'0e liberteugen fanm QSieaotte 
(rand^Ce in feiner Tiieorie g^n^ral des equations »Igebri- 

^ues. Pixif 1779, eine4^1icU8lte4K^e» nrnnbic fle auf me^ 
aU an>e9 6(ei<(ungen nnb anf bie eciminacioa mehrerer um 
befannier Or^fen ani leigce an4^, wie man ee in vielen ^U 
len «ninfangen toNi u«. li^ «oHfUnb^f <&9baifi#mia m 
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flnbeii/ 9|iif timH üAttfau^ (ItieiflinMiitfm jDa« ffierf 
Ifi amar fCiiia# iPcitWmlfi^^ enf^lt aber ^od^ «aiK^rU« 
9Mi, ttiib ig mii oielem Sitific ^afMtef. €itu, nmar^{# 
lotfg ^effei^tt mit ^nmetidung hn fombinatorifc^eti Snatpfl«/ 
Wre ein oer^iettdCic^el ttitlente(»mem 

9lu# oer Opratt»(eGund H$ ^emeinf^af^Cidbeit S^eiCerf 
Uft M aber au4^ np(i^ efeie andere fttefbobe (erCttieii# btf 
fliegt n^f tptit einfaiter/ fptibera att4» bireicer utnJb bet Statur 
ber 6(et4>ntt9<n aiigemeffener ift, aiijfit Dor^erdet^enbeti/ iat 
tem 0e ftcf^ anf bie £ebre i^on beti f^mmefrtfiteii Sutiff tonen 
griinbec 3u(b bat |le barin oor bcn anbern einen »efenc(i# 
ibtn ^m^f baf (je immer^ wenijflene für a>9eo Qfeicftum 
g^n unb iigeo un^fant^ie ®ri6en/ bie «öaf)({nbige*SnbgUi({^ung 
gieb(| obne irgenb eimae SrembqrMa^ bineinaubrtnsen« 

9lebQien wir an bem €nbe hit SUidbungen l, il| $ 6% 
t^ieber 9pr* QKqn ftelfe fl(& nor, bie euic^ung l mdrf f((pn 
In {)tn(l((( auf x anfgeCipt; fo' werben i^re S^uraebi x^» x'^, 
3c''S IC. Sanf Honen ibrer ^pefFtcienfen, unb a^fo aii<^ 8an& 
Ii9nen«90ii y fe«m f ben fo benfe man 114» tU an^epee aufge# 
I$fi; fo werben i^re SBuraeto/ bie ic^ burcb ^» ^» ^'% 
K, Uitid^ntn wiQ/ ebenfafl$ JunMoiien i^pn y fepn. Coden 
nun bte beoben (BCeicbungen einen gemeinf<b<^fai(j^en Ittfetlcr 
{^aben, fo nmf Q^mgiienf eine 99n ben SDnraeto bfr erfien 
6(ei4»nng einer opn ben 9Surae(n ber aiv^^^n g(ei(& feQn* 
IRon feBe 3?* =: **, fp ijl x' -•. jp^ n o bie ®Ui*ung fär y , 
rntl^c ftaii fiaben mnf , wenn bie an^9 beftimmien ttnraetn 
«'/ ^9 einonber g(ei<b f^n follen* S)a aber eben fo gu( ieb9 
awep anbere flßuraeCn be^ber Q(ei4»nngen einanber gCeicb g«' 
feet werben ttnnen/ fo er(f4(l man fo niele pareitulJrf CKoii 
ifrungen x' — j^ x o, x* — jp^'-zr o« x/ -.. x''< zi o • . t ^ 
x"^ JB^ZZO, x"— ar<' z: O, x**'^3^*^ZZO . • . x''^— ar'rrot 



nimunm. Wt Htft fm^Mnn mtl4m^m miflm lAtt 
In Mr 0ejfii4ien 9Mi^^n§$ s öfter CkiftgUU^nf |«0|ci(» cmr 
fKiUe» (^911/ »dC (kb lelK «ronft nn^cMi flfc> «Hiritm fte 
geraftc ftit eine nnft iti4K m<^ ftk anftere eiuMM foOt; Ib 
»nf f0fdü4 fHi 9roftNlt fterfeCNii frvii. Sie Coftglei^wtt * 
Hl a(fo Mite wsSm^, ad ' 

cv;.-.< (3j#i#_jyj (x'«^*«) (x'^^-.jf*/)... X r --^ 

Ser erpe Cf^eU ftiefer QUMntig erldfter Mne Serlnftemi^ 
mie man au(( ftie SBur^etn x^ x'S x'^S 2c. nndr einanfter 
«ertautcben mag} er ifl a(fo r^mmetrifcb in ^egfe^anfl anjf 
xS x'S x'", w* »a berfet^e aUt au^ feine Seritnfteran} 
ecteiDet, wenn man j^, J:'^ x''^, tc. unter einonfter vertaufj^f^t 
fo tfk er auc^ f^mmetrifct in Seiie^ung anf j^'/x", j^^, jc* 
ee (dfc ft(b at^o ber erfle S(^eU fter 6Ui((an9 Q^^) iefteemaf 
rationat fturcft bie Cocfficienten ber gegebenen 9(ei<tnngen 
anibrltfen. 

34^ merbe Ka<((ier leigen, wie maxi ber 6Cei4»ttng C^) 
eine anr 9ere£nnng r<ti<f(i<^ere 8orm gekn ttmte, oorler 
aber ba« Vorgetragene bur^ einige afofgalen erCAifem. 

/ S 7»- 

IHifi;. abif Mi NfKKtt Sleti^itgeii 

I. X« — Ax -f- B r: o 

II. X' -^ A<x + B« :=: o 

«iMiii A, B, AS BS gegebfite '^nftiMiett vm j flf^ 
^^a» x' tiatb ^ei; mei^e ^H ^^, y$ ^ etpuintirett. 

«itfl i> ZXe eUi^ong (4") bei »or* r$ wirft ^r, ft« 
^f «Cei4NtQgen iwm twe^M Arafte ^^ 



•ho da Jf* + «'<r AS jp^Ä^'n B' 

(X'« — x'A' + BO (X'« — x^'A' -f. B*) z: ' 
A) 9Stt(Hp(kirt man wirfCic^/ fo erl^^t man 
x'«x''« — Cx'x''« + x"x«) A' + (ap^« + x''»)B« 
+ x'x^A'Ä — (x' + x'') A'B' + B'* =: o 
obic ^ X' + x" zz ci3 n A, x'x'' r: ci») z: B, 

x'x''« +x'»x" r: C la] :r ab, x*« -f-x''« z:xa3 ZZ A« — iB», 
B««.- ABA' + (A« ^ sB)B' 4. BA'* — AA'B' + B'« z: o 
iihb t<(f^ 9(el(i^iin9 i^ bU st\u^u itib^UUl^mia, mi^ man 
au<6 er](K»(Mn (aben mdrh, menn man anf Me ien^t^nttc^f 
atrc cCtmtnirrt^iff. 

s ^^ .V 

2lttfiG|. ^9tt0 oen gegebenen ®teid!ntndtfi 
I. x* — Ax« + Bx — € n o 
IL X« — A'x + B* rr o 
^oi X mui^ ^fr mctl^be S 7« $» dimiitltlii. 
ZüfL 1) SWe ecet^iind (4^) S 71 »irfr W» 
(x' — X») c X' — jp'O (*" — **) (»"—»'O 

pfcer/ da Jt' *f jp" tr a/, ä^ä^' ts B' 

(x<* i- x'A' + B' ) ^«''», — xWA' + so 

(X'''« — x'"A' .+ B*) i: o 
a) ^le mirftt^e SKuftipCifaciwi der dfti; 9al<»ren 4m er 
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Ca]»'* — Ci»3 A'» + fi»]A'*B' — CijA'^'« + B'» 
H ö 
oder, mm für H( 6ttmineiiaii#5rtlfe i|rt jSeri^ auf ^cll 
ondc^dten SkifeCn gefeSt Of rten, 

C«— BCA'+(B«— aAC)B'+ACA'»— (AB— 3C)A^f 
+ ( A» — »B) B'a — CA'* + BA«B' — AA'B'« + B'» 
3i; o 

S74- 

I. x""— Ax"*"* + Bx*'* — Cx«^"^+ tci r: 6 
n. x^ — A'x^-' + B'i^-» — C'x^-5 + K» r: o 
^0» X n<u(^ &er met^obe S n 3U eümtnivdt« 

TlttfU I) ©a jc', jc"f Jc"S IC hk JBoracUi ber ®tfli 
c^ntig 11 ßn^ fP iflt 

(x-ar*) (at-.JT'O (i-x''0 =t 

ac» — A'x"*"' + B'x*^"* — C'x'*"^ + tC 
6eB( man ^i«riir för x fuccefftof »S «'S «''S ic. > i»i(» 
(X» — ^ {»' — r'O (X' — ay'Oicziay» — A'x'^,-' + IC 
(x/#-.*')Cx" — a^O(x'' — a^'Oicrr Jc'"' -?• A'x"^-»-|.ic* 

O ®emii tiefe S3ert^ in ber ®lei<(an9 (4") S 7i f^< 
WmirC/ fo »erwanVeft (l* MefelN in, 

r (X'" — A'x'^-' + B'x'*^"* ^qx*"^'^ + «.r 

X (x""*— A'x''**-* +B'x''*^-* — Cx*'**"* 4- JC*) 

1 X (x"'"*— A'x'''''"" + B'x'/''***— C'x"^"S-f.icO ^ 

^X IC «• J . 

jOer erffe aWt Wefer ecei*««« ifl ni*« onbejPi, oU'i«* 
9ro5nfi aot aßen ien XumM^n/ «HtUt^« en^efwi/ »fwi 



>=fo 
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matt ffi Hr€te4im9 n riicc«(|ioe üBefBniieln yfß,,yc^*,x»^, 
u* ter 0(el(bmi^ i fiSt x fatflüafn. 

^) g){an iletfct a^er fodlelcf^, bai b(tf gebac^re frobotl 
tord^ feine Seriauf^ung >er SESuraefn x*, x^^, x**'j xc. fr/ 
geno eine S^erdnberund Ceibel/ inbem htx^ einer fotc^en 93er# 
lau i;4»und (»Co$ ein 3a!(ot in den andern fibcrdej^et jDer erfte 
k,\)txi ber ®Utc|>and ifl beiitna(( norl^menbig eine fpmmeirif^^e 
j^anfdon ber genannten ®ur)eln, bie ilc^ atfo immer nac^ beit 
l»e!ann(en 9le0eifn baraae n>e9f4)ä{fen (atfen. Stan er^Af anf 
biefc $8eife eine ®Cei(ftun9; morin x nidbt me^r »orfommf/ unb 
tl>e(<f»e alfb bie gefuct^ie ^nbarditung iß. ^ue bem Serfo^i, 
reit fetb^ er^iebt fl(& ubrigenl, ba{ fle »oüftdnbig i{)/ anb 
nietete Srembartigef txal^iiu 

3rnmert SDie Sfufgabe/ aui amep g^aebenen Gleichungen 
mit snteo nnbetannien Sriien etne btiefer (Sr$§ert au eümitii/ 
ren/ ifl alfo nunmehr in i^rer ganien StOgemein^ett auff^ei^ft 
iDfe wirfiictfe DCecbhung bärfie jeboc^ nt^ maw^t Sd^mierig/ 
feU machen/ mo(»in üoraugUc^ bie ^tumiefetung bee Vrobuffef' 
in bem erflen l^(Ki(e ber @Cei(^ung in a unb fefne dtebuftion 
onf Snmmenauebrucfe ge^trt. tJDie biefen ffc^wierigfeiren 
mir J^itfe fombinaiorif^er IRittef abattifeifen ifl, mirb ber foO 
genbe S (e^ren. 

S 7;- 
iBttfg, IDo» 3Ufttlrat ^er leUmlmirton bee x otie ben 
bep^ett ^tetd^uttoen I unb II b(« vot:. S'e unmitteibar x^jl^ 
lig etthDicTelr bat)tt(!ellen. 

aiifl. I) !Oep©lei*«ng ir. M$ t>or. $*« fann man bnr4^ 
bie ®it>itf0n mit («rem U^m fbm^ immer bte folgenbt 
C^rm geben; 
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l»bHitMe0effkieitffit(O»(»}f (3> «•^*- (a) MHtaü 
guntiioneti Don y ^|ei*wi »«f« 9wi**mH »»^ «•! 
M^at^ Semdiftt, um Me adimen^ime fomMnatorif4^r Operon 
tionen s« erUi*<eni| on^ ba« «ef« bcr ©lieber anf*aiili<frer 
|u magern \Un ferner «nanbenten, baf aioep ober me^r foCc^ 
goejficieneen mit einanber muUipttdrc »erben foBe«/ merbe left 
bie (teOoeriretenben ^atj^Un Mof in AUmmern neben einanber 
((^reiben, unb Uv d^eicfKn bie 98ieber(o(undeef ponenfen bratu 
<(en. & bebeuret olfo j. ». (129), (Hf^)» (i'a*)f bae erfle 
ba« Vrobuft ber Coefficienlen (i), (a), (J)i ba* a«Wiebai 
J^robufl ber Coefficlencen (ä), (4)» (f)f <^)» ««^ ^«* 
britte ba« ^robuft ber briteen 9oeena be« Coefficlenun (i) fit 
bie aiveote 9oien| be« Coeffieienten (d). 

1) Wan febe^nnn, wie Im bpr. f, ^eUirt worbeii^ na^ 
einanber x', x'S x''', tc. fär x, fo erM» ber erfle im 
ber ®Cei(&ung in a baf. bie fpl^enbe ^om: 

[i+(i)x' +(a)x^ +«>'• +(4)x'* +(rtx'» +JC-] 

xCi + (Ox<' + (a)x''« +(3)x''*+ (4)3c''* + (f)x'« + «a 

X i; I + (i)x'" + (a)x'''» + 0)xw» + {4)x"'*+0)x"'» + tcl 

le. 

{Die «nac^ ber ^atMtn, ipeK^e ^ier vprfommett, f$ Hm 

(Srabe ber ©(eirund l flCei*, atfr zi m. 

)) fRan mac^e anerfi ba« VrbbHft ber bepben erflen %atf 
(oren/ Jd er(^JC( man 
i + (i)(3c'+*") + (a)(«'*+ae'«)+(3)(x^'+x«») , 
+ (l«)(x'x'0 +(i»)(x'x««+x'«x'9 

+ ( ft« ) {x'»x"« ) + ( a J ) ( x^'x*« + x^'x^'») 

4) aMrt micftiti bie ©kk^nd ^ «ni^ »on bem ivevieti 

©rabe^f 
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etatfr, fa lifif iU^ Me« 9roMf bar# ennmienaiii^rilif^ mit 
folgt havfttüent , ' , 

x + COCi3 + (a)UJ +(|)C?1 +(4)C43 +(OCf3 + w; 
+ Ci")Ci*3 +(WK"3 +Ci|)Cf?] + Ci4)Ci43 

f ) Alan mulripCicire nnn 5a« 9ro^ttrt in i mit 5em brfli 
ftn Saftor in %, fo er(^At man, wenn He Oüeöer se^irig gn 
»rOiief wer^, ^ae 9robnPt 

+ ( J)(X'» + X"»+X'"*) 

lx'»x'" -f. r"x'"» + x"«x'"J 

+ Cl») (X'X'06'"> 

+ ( 4 ) (3C'* + X"* + X'"*) 

+ (^a*) (x'«x"« -f- x'^x'"« -f. x"«x'''a) 
+ (i^a) (x'x"x'"« + x'X"«x'" + x'«x"x"' J 

+ (f) (»'•+x"»+x'"«) 

rx-x«» + x'*x" ^ x^/*^* ^n 

Lx'*X'" -fr X"X*"^ -f. X««X'" J 

+ (ai) r*'**"* + x'»x"Ä 4- x«x'"* +^^ 
L^K'^x"'« -j- x"«x'"» -f. x"»x'"« J 
+ 0*J) (x'X*x"'» + x'x"»x'« + x'V^"0 
+ (ia*> (x'x"«x'"« + x'»x'^"'« + x'«x"«x''0 

IC» 



t/ 
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f« (igt 04^ txii VroDufc in ol mie fo(9( barfteOen: 
i-f(0£i3+ (»)i:3] -h(?)Cn + (4>C43 +(j)W+ic. 

-f(i»)Ci*3 + (a*)Ca"3 +(a9)C«;l 

+(ia»)Ci2=3 

, 7) & i9 ni6t nit^f^, bie ^uttiplitatton weiKt for()ui 
fe&eti/ da fi(b f(^on an« Oen dcfufibeiten .^ro&iifien tae ®efee 
fet^t; teicf^t erfenneit {jgr. 9Kan fle^ec nimtici^ fodCdif^/ ^af 
6ie 3iffern in ten 9ar€nt](»efen unb in ben J^afen immer hit 
felben, unb ouf biefeCbc 9(rt . sufammengefeei flnb. ®a» aber 
bie etngefcbloffenen giffernfotnptoionen an M betriff, fo flnb 
Oiefe ni(bte anber«, aU aQe mi^Cici^e 3a^enaerf<Iaun<)en f2r 

bie Gummen i,* a, ^, 4 ««• 3* f«§« — «ß« 

m&d(<4»^ 3a^Cen)erf<faunden — $ benn bafi, wie s* 9* in beti 
^robuften in 4 unb 6, einige festen / bie< tif^t b(og baoon 
l^eri baS bie ^mmenausbrujtfe für ioid^t Serfdaun^en bep 
.^em an9enommenen @rabe ber ©Ceictmn^ l niit^e fta» (aben 
rinnen, weit su i^l^r t5t(bjind.m€^r 9Biir|e(n erforbert mer# 
Un, aU biete .®Ut<$und ^Un lannl Ueber^oiiff werben, f9 
ba(b man mit befonoeren ®Ui<banQzn au t§un >a(, aOe biejentr 
gen 3erfanun9cn feWen, fiir«|»elcte enlweber. bie «ummenaa«/ 
brucfe, ober bie (^oefficienlenprobufie nid>t ftatt ^abtn finnem 
8) $lBie alle migUcb^ SerflKun^en ber 3a(»(en (ei(t»r ge» 
funben merben- f&nnet», p(^ne fM^ ber @efa^ au<aufe$en, eine 
SU fiberge^^en, le|>rc bie.lombtnatorifcb« ^natoft** Um atfo hai 
KefttUat ber Sj^f^inoiton bc« x tui ben l^^ben «fefdMHtden 

|u ftnben, M man foigenbe Slegetn su beobachten: 
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t) mn serflQe die $aiUn i, », j, 4 «m auf 

» 
b) 2fu5 ie^cr (ofc^en Serfdaune «)«y> . . . M(be man efti 

•) ©ejelcjttet man a(tf5anit bie Gumme aOer Mefer (Btits 
der burcf^ S^ fo ifl ' 

. X + S ZI o 
^U gefac^U enbd(elc(>ttna. 

9) Sie emmtnaumidc UiitUn ftc^ r'mmrric^ auf die 
. ®(<l*a«d 1/ und rtnnen i^dU auf ttn an^t^n^tm Äafeln 
getiominen, ((eiu na4^ öew/ In den httfbtn erpen ^bfcbniaen 
gelehrten SRciJoben , beregne! werben. . €6 Bleibt nun ni^H 
»etter fibrlg, aU blefef »erfahren bur(( einige SepfpleCe ait 
erliurtrn. 

$ r<5. 

^evfp. I. ^f giefottae ber «tminaHon bei 3c auf ben 

kibin ®(ei((ungen 

I. X« — Ax + Ä IT O 

. n. s(x» +q5x^ + cx« +a)x« +cx+ g = o 
Itt ftnbem 

SRan (lebe aut>«rber(l b«r ®(el(|»ttnd ir bk^orm i -f- (i)x 
+ (Ox« + (3)x> +(4)x4 + (j)ac»; b. ^ man fe^e 

»tti Wer ble @Cel(bunj| I nur »on l>m amepten ©rabe Ijl, fo , 
Nu(ten ble SerMnungen nk^t aber ble »tnlonen f)ina\t$ qp 
Weben au werben; met( ble eummenautfbriicfe für ^en &aft 
ft« ni^t 9<itt ^abin finnen (5. 7S* 7h ©le «nbaUld^ung 
^Mtt bat^er bir fotaenbe gorra: 

3a 
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ö=:i + (tKil + («)Ca3 + CD C^3+ (4)141 +($)i$l 

+ (if)Cij3 + (ay)ti« + (?0 C?J3 + (4f)C453 + {rOC5^»3 

•+ (24)043 -h (94) «43+ (4*) C4»3 

+ (9*;CJ'3 
0^, wenn man ble Cuijmwtwumfitfe «uf ben fcifetn itlmmf/ 
für M Seicfceii (O, (»), (9), (4)> (D l^e Oen^e (eftV 
m^ hierauf tte ganie 9(fl(^ttn9 mit S"" muUip(k<r(/ 

o n S* -I- €»A + «Dg (A*-.aB) + €8.( A» - ;AB) 
+ €«B"^- .+ »€AB 

+ «8 ( A*-4A«B + aB*) + gt5(A'- 5 A>B +*f AB») 
+ e€ (A«B — aB«) ' + ®€ ( A»B — ^AB«) 

+ jD«B» +€J)AB« 

+ a€(A*B^4A»B«+ÄB«) +«©(A»B« — jAB») 

+ «©XA*B* — flB«) +®€AB» 

+ C«B» ^ 

+ SIS (A«B* — ft B* ) + «»AB* 4- a*B* 

+ »*B* 

t X» — Ax« + Bx — C =r ö 
II.. »x» + ®x* + Cx + © 1= o 
tl^tUn. 

»rillet man tie ©Wttnnö ll unter We Jörm^ t + (O« 

©a b<er bie ®Cel(tun$ I oon üem dritten ®rabe {(!# fo (rauche 
man die Berfimun^en nidt über die drifte CCaffe forr&ufceem 
©ie Cndgtefcbund t»a( aCfp die 9orm 
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t 

<xz: I + (i)iO + (a) f a>4-{ j) t;i + (n) t^V+^n) l^V 

0bec/ wem» man fAr Me ®ummeii(Hiibrü(fe unb filr Me ^ti/ 
4)ett (I), (d)> (?)> i^re SBcrl^e fe^f, iin6 f^ieraaf mU S>* 
Moltipiicirt - . ^ 

i)Z:Ä)* + «^«A+!B©aCA«--aB3 + 8f|0»(A*-^|AB+5e) 
+ 5'»» 4-«SJC)(AB-.50 

+ S*C 

4- Ä€»(A»B— 4B*--AG) + a®©(AB»— aA»C--BC) 
+ «»©(ia^ — aAC) +MMA«C--aBC> / 

HhSS^AC +t8«€BC 

+ «*© r B» — jABC + jC«) + 8C*€(B»C — aAC«) 
+ a^€ ( ABCw gC* ) + «»*AC* 

4- q5^C» 

ttm ben @ef»raiic( biefer Sormet an dnem (lefbnbeni 8o8< 
a» siiftett/ n^ i(^ omieffmen« e< mAren bie ^e^ben 0Cef4otu 
fleit 

X* — a«x* + ftyx — y* zr «^ 
«*• + y** — *y* ~ o 

redeten. fBtti^tiä^t m^n bkfetbeti mit htn eui^m^n I»II» 
f^ftnbecttmn Az=aa, Bz:4ty, Czry», azro, 05:;;:*, 
C ZI y« , !D z: '- ay», jD« >Ur « =: o, fa ubadri fH^ bie 
•orige OUk^tttig auf 
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+ €•«8 + e*c 

+ «e^AC 

iitib Mefe euic^nnd giU fi^er^oapt fSr jebeti ^aff, »p He dne 
bcr gegebenett Otei((»attgeti t»om Mtun, anb bie anbere »om 
|t»e9(ett Orabe ifl* 9Rflifr( man ^terui bit erforbcrlti^ 6«6# 
{Htntionen^ fo ^itU man bie gefoc^ie CnbgUic^ifng 

yt •). a«y* + 6a»y« — laa^y» — laa'y* z: • 

ober 

yf + t«y» + Äa»y* — iaa*y — laa» n o 

$ 77* 
!Die aXef^obe/ mit J^iltfe ber fpmmefrifi^en SanfHonen 
bie €nbg(ei(tung gu finben/ rfi^rt urfprnnglict) oon€a(er f^, 
ber fle in ben SKemoiren ber Serdner ^fabemte fAr bae ^oH^ 
1748 suerfi (e^rle/ unb fit auf einige (eichte Se^piete an* 
manbte. Xutit 3eU na4^^er gab i^r Cramer/ in htm imt^f 
im 9in{^ange |u feiner ^750 erf4^ienenen imroduction a Tan«, 
lyfe des lignes courbes, p. 660 u. f. bur4> eine paffenbt 
fSeieicbnungsart/ pie i4> aum £(^ei( angenommen iahe, eine 
griiere Stnebe^nnng unb me^r £et<i)ttg!eit in ber iSetK^nblung* 
IBepbe groie tndnner (matten babtp f^auptiiW^ bie ^bfid)t, 
tu ermeifen/ bai awep £inten/ bie dne von ber mcen, bie am 
bere oon ber nien Orbnung/ M in nictt me^r aUmn ^^unffe 
fd^neiben f6nnem Ser Seibeie feCbfl gel^Sre nic^t (^ier^er, 
{onbern in bie ^i^ere ®eome(rie. €e ift fc^on genug, menn 
man mei§/ baf berfe(be einzig unb aOein auf ben folgenbeo 
£e6rfa( berut^e^ unb eine (etct^le unb unmiccetbare Sotgernng 
Httf bemfelben ift 
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f 7«. s 

Mtfai^ VOtnn in ^ett bz^^^ ^leicf^tmgett 

IL.x'* +1^""' +A'x"-V-|-A'x"-34:. . . + A z=' Q 

V •' t 3 3 m 
aivtfc^en3wev(6>rj$enx,y, 6ieCoefnctencenA, A, A...A, 

I s 3 n 

A% A'» A' • • . AS lautet ganserattotmlejunfrtonen voft y f!n))/ 

IX 9 2 

nn^ ycoacA nn> A' vom er(len (9vit^e/ A un^ A' vom $wt^f 

ten (Bvabt^ 1 unb A' roni ^^ccen ®vabc, u« f. «>.: fo fann 
Me len^glctdtttng tn j/ xotlöjc aue 6ee (eitmtnation ^e• x tn%f 
(te^eC/ nie ^en 9vab »n Abevilet^ett. 

»e». I) & fepen x', x's x"^ tc. tfe 9Sor}e(n bn 
«Cektunal, MP— [i]z:i> [aJrzA« -aA, -^ [j]z: 

1 z s 8 

A* — |AA+ gAf H. f. »•; »orau« man fie^ei/ baf [i] feine 
^ibert 9ofena »ctn y aU yS* [a] feine |>ii>ere <ili y«, [3] 
feine t»6^ere M y^ tnt^iit^ nnb et iiit 04» auc^ nih gertm 
ger SXtl^e üu« ter 9taror öer Formeln S s (treng tttbtlHni 
bai hcn btt Mraiügefe^cen ^efi^ffen^eif Der Soefttcieneeii 

A» A» tc. u^er^npt bit eummtnavttbtud £^} feine |S^ 
yolen) oon y entfiaCten wirb/ ali y^* 

fl) €^ fann ferner f eiti 9(uebru<F pott ber Sorm i»ßyi..^} 
irgenb eine W^ere 9)otena »on y, aU y*+/3+y+^... ent^aD 
len. Sie SXi(((igfeU biefer Seffauptung er^eOel auf x i»er. 
tnnben mit S h* ^nmerf* 

)} 9la<( S 74 iß ^^ trfle SficiC ber €nbgtef((nng (ber 
«nbere it zz 0} bai Vrobuft ber »Satcoren 
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X'^ +1-*"»-» + +'a4"» + . • • . -f A' 

«"*+ A'ac«*""+ +^v»+ . . . . + A' 

iM^^aii «an botaiii Me fSarieto x', x"» ac^', k» nmUmf 
^er eocffidenten Nr OUk^ong I efimiiiiit f^U 

4) 9a« aUgemeine ecieb bicfe« 9roba!tc« Ifl* 

A< A' A' IC. x'A^'f'x'"» . . . 

Sa iittii ba« 9robuff eine fpoimetrircbe gufifrtpti Mii x', x", 
x^s tr. fe^n mat^ fo ^tlfitt i'ene« 0ne6 npc(»enbig |k 

A' A' A' tC [a»»«-.. 

|) & ift aUt noA % ber (titfle (^ottenf t»en y fa 
[/Mf«^...] bcr 6amme ber Siiraetejrponemett /i*+f + «■+..• 
0(ek($ ferner ift, ber Soroa^fe^nng gemiB/ n— /» bcr<^64»fle 

Crppnem otn y In As n— t ber ^o<(fle in AS n— «■ ber 

|^49e in As ic, atfo mn — (^-f f 4.«-+ ic.) ber^{<^(le 

to bem tprobnftc A« A' A' tc. %vA bepbem fi^lgt aber, bof 

nn ber f^tif^fle Crponenl Den y in Um 0Ciebe A' A' A' ic» 
£/i« ff «•...] fe9« ' nnb bat «(fo in biefem OUe^ feine ^(eif 
9olen| Dpn y aU y^n tMrfommen famu 

^) 2>a nun bai/ »a« ^ier t^on einem anbeflimmfen etiebt 
er»iefen »prben# für ittzi 9i\tb i^beronbere glU/ fo fo(gV 
baf in ber enb^Ceif^an^ feine (iliere 9btena s>on y> a(f y"» 
iDQrfommen fanm 

flBenn me(r M (wep OUic^nngen mit metr a(tf |»(9 
wAffannten 6rifen flegeben fbib/ fo gtebt c# im SUIgemeinen 
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fein onUM fDMl(e(# üU auf Me gf»S(nn<(< tßeif« biefe OCei« 
4^angen su an^Q »nb twep mil einatiber tu verMnbcn/ un5 
fo (üie iinbefannte Qr66e na4» btr anbern I9e9suf4^a|fem fRtf 
iMt bemerft aber 9e|pttt in bent oben angefubrten fflerfe/ 
baf blefef Qerfa(^ren fe^r mangei^afi fep» inbem 9^ bep ben 
fucceffioeti t^ttminationen eine ÜRcnge unnS^er ^attottn tint 
(<ilUi(fren# »oborcfr ni<b( allein bit Arbeit oergrifiert, fonbem 
and> ber Orab ber Cnbgteict^ungl um oieie« f^i^er mirb, attf 
er fe^n foOte/ unb/ »a« bot 6ct)(imm(le ift, baf flc^ biefe 3a& 
toten oft nid^t eber aU md^ ooQbracf^ter Stecf^unng atldcn* 
Sa aber biefe €k{»mierigfeüen fe(b(l na({» ber Se|ouef((»en 
IRe((obe nidl^l anberi^ aü burct^ bie Betrachtung einer groien 
SKenge einsebier SdOe gehoben werben finnen^ ein foC(t^e« ^>p 
iaii aber »eber ber gmetf no((^ bie Ordn^en biefef SBerfe« gei 
^ Ratten/ fo werbe 14^ mitf^ gegenwärtig auf biefe ttnterfuct^um 
gen ni4^t einUffen/ belade mir Ubodf 9or# ei |n einer am 
bem Seit |u tbum 

Sftfiimbaufen (at in ben Actit Eruditorum für baf 
3a^r i68; eine net(^obe 5ur Xuflifung ber ®(ei(t)ungen gege# 
Un, bie M gant auf €(iminationen gränbet. €f fommt bep 
biefer 8Xet|K>be barauf an^ bie gegebene Steigung oermittelfl 
einer ongenommenen JS>ii(f«gU{((ang in eine anbere an DtD 
wanbeUi/ bit eine beliebige 9naa^( nnbeflimmter Qrifen tni$ 
f^Ui burcb beren gebirige 93eflim»nng H m(gli<lb wirb/ fo 
oiete Olieber wegaufcbaffen ato man will/ unb it^r baOurc^ bie 
Sorm einer swe^gtiebrigeu/ einer (Htäbratiftteu/ einer fubifcben/ 
ober einer {eben anbern Oteic^^ng |u geben # beren ^uftifung 
ftbon befannt ifl, ober aU befannt ongefe^en wirb, ^^r ^n 
finber ^e(t Je für aOgemein/ nnb fie ift etf wirfUc^; nur m 
forberi if^re Stnwenbung oft bie Suflbfung ^(^erer 6(ei(tun/ 
geni Uli Me gegebene felbft. )Die folgenben iünfgaben werben 
bat ettfggu erUntein« 



ist 

I. :^ + «—» + l«—*+cx— * + !€. = • 
ILy+A-hBx-HCx»-h Dx» + ic ZZ o 

fcfrbray von» »ir Cocpdonfs »• b, c, ic A, B, C» ic 

ftttäfaM% tf j f^cftönMi/ «d4e Mi4 ^ CteoMiio« 
^c» X crtMdfoi wti^. 

ast^ e# fflpoi xs x"^ x^. IC Me Sniciii Icr Sfeif 
4«i§ 1/ «Mona tfl Mift S 74 to «fk 2^ ^cr Cii^sUif 
4«i§ (^er andere Ig =: o3 bot Sfvtaft mh des filydwi 

7 + A + Bx« + Cx" + Dx** + IC» 

y -h A -h Äx" + Cx"» + Dx"» + IC 

y + A -h Bx"'4- Cx'"» + Dx«*» + ic 

tc 

JDi mm in Mcfim f aflorcn y nirgcnb nw onM«, 4ili !■ c»r 

tun eitebf »orfptnmt, fo fonn tn ^e« 9robo{ie fcne M<(t 

9oteti| von y a(# y» tK>rfaiiuiien. S)ie CkcMnng in y ifl 

«((0 not^mcnMg »om mien Sra^^ vnO a(fo immer 9on bcnu 

felf^at 0rate aU frie eicic^nng I, »on mckbc» Ornde oni^ 

iMain# »ie 0Ui4^ntt9 II fe9n mag* 

3ttf 3f^ «Wo eine CKei^^nng 
X* + tx«-' + bx™-» 4- ex»-' + tc rr o 
gegeben/ fo !ann mwi biefel^e attf unenMiib t>ie(e Srten in 
eine anbete Don bem ndmCic^en @rabe oermanbe(n. ^an darf 
in Um Cnbe nur eine iE^uCfigUicbung t>on ber $Qrm 
y + A + Bx + Cx« + Dx« + tc 

na(^ fSiStfi^r anne^en^ un^ ano ben bepben fKei^nngen 
^M X eUminircn. S)a nun fonH>^( ber Srab^^afo bte Coefic' 
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lettteti Hr S^Ufi^€i4>wii mtt^inmt «etaffen i»orftett/ fo 
tatm man Uv^u itMmcS fo 6efHmiti<tt/ wie u die Sorm eir 
fordert/ mtUbt man ber irmitformirtett ®Uidbttngan dedeit 
defonnen tfl« SSodee man s..^* Me @(ei<6un0 Dom atoe^fen 
©rabe x« + ax -|- b zi o auf bie gorm y« + K r= o rebüc^ 
ren/ fo ne|me man bie ^m$q!Ltid»un^ y + A + x =: o. 
$Dur4^ ble €(tminirund M x au« btefer unb ber ge^Senen 
0(ei(^und er^Ü man y* + (»A— «)y -f A» — . aA 4. b ir o. 
Sa nun ba< amepte ®Ueb t>erf((^minben foR^ fo (a( man 
aA — a=:o/ttnb AzT^a; unb burct^ biefen 98erti^ M A 
»ermanbeCt ^<6 ble J^u(f«gCei4^und in y + ia + x z= o, unb 
hie (ran«formtrie in y» — ia« + b ::r o. JDte regiere giebi 
y b: + V (Ja» — b), unb »irb btefer ®cri?> in ber erjlen 
fttbitUuirt/ fo er^At mm xzz-^i^ + V (i*^ — b), mit 
f rforbert mirb. 

Ssu 

9fit%. IDte aflsemeine (E^eic^uns ^e» drictm (Efrabeo 
X« + ax« -f- bx + c ::: o 

nttf dne (BUtci>ttn9 von t>eu 5^rm y» + K z: am roM» 
dr«n. 

3fufl* I) SDd bie (ran«formir(e Otef4»uhd ble Jorm 
^^ + K = o erM^en foH; morin t>M ame^te unb britte ®(teb 
fe^t(# fo muS eine S^üi^^lei^nn^ mit amei> unbefltimmten 
Coefficienfen angenommen merben, um biefelben na^ Derrt((^< 
feter eilmlnation fo an heftimmtn, mie ei jene ^ebingung er# 
forberf, & fep bater 

y + A + Bx + X« n o 
Mefe i^üCf^Ulc^und* 

a) Um nun aui ben bepben Otefc^ungen 

I. X» + ax» + bx + « r: o 

IL y + A + Bx + X» =: Q 
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>oi X aa edmiitireii/ imffitUh^ man Mefcdm mit Mit 9Mf 
<)ungen I, 11» im an^pteit Se^fpiele S 7^* ZHefe 9er^d4»img 
^kbt Azr— », Bz:b, Czr— c, Äzro, ^zri, €zrB, 
S) = y + A. Sie bafeC^fl ae^ndene enb^Ceiil^ang »mMUibdl 
M M^i^ ^ ^^^ fol^etiN: 

(y + A)» - (tB ~ a* + ib)<y + A)» + 
(bB»+ Oo-*b}B -)- b»— aac)(y+A)— cB*+ tcB« *-b<S+e« 

)) SBenn man hierin bie 9otetiaen t»on y 4- A enlivkfeKf/ 
(• ereilet man eine 9(ei4ong oon 5er S^rnt 
y.* -f Hy« + ly + K 21 a 
otib e6 ift 

Hzz 5A-*B + i»^ah 

1 Zi^igA» — lACtB — a«+*b)+bB« 

+ ( je -* ab)B 4. b' » aac 
K = A» — aA«B + bAB« — cB» + (a« — »b)A* + 
( |fi— >ab> AB + acB« ^ ( ba — aac) A -* bcB + ci 

4> 0oD nun bfefe eUi^un^ {!(( auf y* + K =: o ttbu* 
dren/ fo mufi man H unb I == & fe^en; Wei gie^i i^ic bep' 
ben Gleichungen 

9 A — aB -f- a* — ab ZT <» 

3 A« — »A (aB — a« + ab) + bB« +<^e — ab)B 
+ b* -^ a ac ZT o 

Say ble erfle tiefer etefifrungen »om erften^ unb bie |n>e9(e 
tto» 8tt>^<<n 9rabe in ^inflc^t <mf A nnb B i(l, fo fojtn man 
biefe Coeffictenten burct^ bfe ^uf{5fung einer 8iei(bung be« 
5mei)Un ®rabe< finben/. unb bie GubfHtudon biefer S3er(t^e in 
bem iXufbrucfe für K gi^t K, unb fomii ancft bte rcbucirtc 
eui^ung y» + K z: o* 

3ttf iS>4( m«n bie rebucicce (dCeic^ung gefmiben^ (d Ufi 
(en M auift*' bie ffinraeUi bor gegebenen (SUicf^ung finbem 
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iXttt 7* 4Krt o tt^iit man nimli^, mm t, tt, fl, Me 
br«f &Ww9(itia Ut &nf^t h€it\4>nm, y =: — V K, y ::r 

3 3 

— »yX, y ü^ — cyK. SQer&en Mefe ®eri6e ooit y ne^il 
den ffiertl^eti iion A nn^ B |n ber iE)uCf0f)(d(tund fu^fltruire, 
So ztf^iltm^nbit ^efui^fen S8ert(^e ^« x {tnr({» 9uf{<fund ooit 
fKdd^nnf^en be« twepien -Orabei. 

2(nmerf. JDa bie VimU t»on A uiib B von 0(et((undefi 
N« }n»e9ten Sra&e« ab^^ngin, fi^ Mommt man tigtntiid^ 
IWCD mal iwep forrcfponöirenbe »m^e'berfeiaen. ©a nun 
U^l %m^ forreTponbiren^e SBert^e mic einem ie^en ber brep 
SOten^e Don y oerbunDen tt>erben fjnnen/ fo ^eben blefe ®tt(/ 
(lieuHonen Mb oerfd^tebene Ofeie^ungen betf aiveiHen ®rabe«. 
3ebe berfctben glebt aweo SS^rt^^e betf x, unb fol^Ci* ttf)ilt 
man ubcvf)cnxpt itoHf SJert^e bed x^ ta bp(b bie deft^bene 
Sfefdi^und nidi^t me^^r aU brep ®urae(n l^aben ftntn. 

!Kan nitt§ aber bebenfen, bag nur bteientgen^ Werfte »on 
X genommen n^rben burfen, meCct^e ble (epben (Btti^nn^tn 
I> II > )ud(ei((^ n)a(^r machen. Um biefe SSert^e a« fin# 
btn, bar^ man ba^er nur ben ^mttnid>aUU(bün XiciUr von 
X» + ax« + bx + c unb X» -f Bx + A + y ^af bem de« 
miiaiiiben SSege fucf^en. Oie SiPiflon bee erfüen 9fuebra<fe 
bur<^ r>tn awei^ten 0teb( ben iQuecfenten. x -}* a— b unb ben 
Steil . . 

(B«-«B + b-A-y)x + (B-.a)(A +y) + c. 
^fer Slefl mu§ oerfctmtnben. ^an ^af a(fo 

(Bf-aBH-b— A-y;x^ (B-a) (A + y)+ c ZI o 

KR» ^lerati& er^Ai man 

X r: - <B-*)CA^y)-f o 
*" B* — «B -f b— A — y 

Subfiaufrl man blerfn fdr A^ B» ftre ®ert(e aui ben 9(cf« 
«Funsen in 4/ Ma(ek(^en f& r fnceiffi^e firine drep ttertftt 
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9 • f 

^ j/K, — «1/K, — /ßj/K, fo irWW man hfet> fiBert(e 

»on X, W€l4>€ Me,®urieCtt ^r 9edeMeit 01ci(tang fe^ti 
nrerben. UeMgentf ifl e« (tcr^ep dleiibgiiCtig, weUbe oon doi 
fortefpQnbirenten Sßkrt(^n oon A anb B man (raupen mio; 
met( ße' immer bte n<fm(i((»en Bkrt^e t>oh x ge^fn^ mpoon 
man M ^^^^ ^^^ wixtik^ SXiiirec^nung iti^t ANriengin 
fann* 

S •*. 

TlnfQ* Ibit oOgemeine Cletc^ung ^e• vierem 0tab€§ 
X* + tx« + bx» + ex 4* d z: o 
in eine andere v^n bev ^orm >^ + Hy« 4* K iz o snivee» 
wandeln* 

StttfL 1) IDa He franiformirfe 0Cel4^nNg bie S^rm 
y« 4. Uy« + £ =: o ermatten foD^ moHn awep 9(ieber fe^Cen> 
ndmticb bae «mepie unb oieree 0Cieb/ fo mng eine J^älfegreif 
cbung mit 8i»<9 mxütu{ftli4>(sn Orfif en angenommen merken» 
€f fep ba^er 

y^A-|.Bx4.x*z=Q 
biefe i^2(feg(ei((ung. 
2) Vim nun aue 

I. y -f A + Bx -f x> ^ o / 

II. X* 4- ÄX» + bx« ^ ex ^ d z: O 

bae X ^H etiminiren/ ^rauct^t man nur biefe 6U<((ungen mit 
denen bei etften ^epfpieU In $ 76 SU oergCeict^en; man fim 
bei afebann Ol 1= o, 03 = 1» S=:a, !Di::b» €z:e, 
S=:dy Az= — B, Bizy + A. 0a<ftr man affo blefe 
6ub(lleutionen in ber bafelbjß gefundenen Cnbg(ei<itvttg/ f» 
»ermanbett M biefeCbe babnrct <n eine 0(ei((ung oon ber 
8erm 
17+ A)*+P(t+A)* +q(y+A)« + K(y+A)+ SJZo 
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imb i»ar ffl ^ 

p z:^— tB + a» — »b 
9 zz bßa + (jc — ab)B'+ b» — aac -f ad 
R z: — cB» + (»c — 4d)B* + (gad — bc)B 

+.C« — abd 
S z: dp* — adB» + bdB* — cdB + d« 

'3) OrJbnet man biefe ®(eU^und nac(^ y, fo er^Ct man 
y ;+:(4A + P)y* + (6A« + 9PA + ,Q}y» 
+ (4A* + 3PA« + aQA + R)y 
+ A* + PA» + QA» 4- RA + S z: o 

tvorln man nadt^ SefaHen atvet) ®(i^bcr t>erfc()wfnben (äffen 
fpnn^ oeAti mAn nur Ote S^ai^fla^n A, B» ^em gemdfi ^c# 
fitmmf» 

4) Um nun, wU Me 3(uf^a(e fotbtrf/ ha$ tmeou unt> 
uterte ®Uet> oerfctminDen.^n (äffen/ fe^ man 

4A + P zz o 

4A» + jPA- + aQA + R z: o 

. p . 

J) ©ie «rfii ^UU A ir , unö bv\n^t man Mefen 

• 4 
{E3erf6 in bte andere ®Uic^und# (0 ^ai man nfM{» SSegfc^aff 

fiina öer QSrucbe 

P* — 4PQ + gR zz o. 

fBtanibt man in tiefer ^Ceicbun^ Die oMgen SBert^e oon V, 
Q^ R, fo er^aU man eine @(et4)ung fuc ß Dom Dritten ®rai 
^e/ n&Miiib, ' 

(4ab— a«r-rgx:>B»+{3a* — i4a?b+aoac + gb'-r?ad)B» 
-f (—5a» -h i6a'b — löab« — 3oa«c + jaad + iÄbc)B 
+ a« — 6a*b + ga*c— gä^d -f gaab» — iSabc'-f ^c« 

- 2z: o 
i^ae man aM tiefet Ofeic^anfl B Upmmt, fp Darf iMin tmr 
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den %etti beffeCBeit In htn M^tn Voibrtcftfi ffe P, q, K, 

S, 5a fuWtniren,^ »>" ^^^ ^^^^ eoefficieiHen 1« ffaibetu 

6} Sie eCel<(ang in ) tnmMHU M ftmitt, »am man 

^ ^ ffir A fee(, in 

,4 

PO P» 

ober, »ettn »an fflr R feinen ©ertj -jp — j f«»^f *» 

«pt jP« QP« 

imb Mefe 0Hei*ttng (a( Me gor» y* + Hy* +K = Ot »ie 
iertanftt »nrOe* 

3ttf. 9utf biefer rran^fermireen eteii^nn^ (äffen fl<t nnn 
tie «nrietn 5er eutibung x* + ax' + bx« + ex + d zz o 
auf eine d^nltct^e «r(^ »te in vor. § für Die OUicftunf^en bef 
dritten Orabe« finden. Sa ndmlicb bie Sleictang in ; brep 
fßert^e f Ar B, unb bie 6tt(fHftt(ton eine« iebenbiefer SSere^ 
in ber tran«formir(en ®tei<bu«|| Dier SBercbe oon y giebl, fo 
tt^iU man fiberbaupe imStf ®eri^e för y. 3eber biefer »er# 
tbe von y nebfl bem SBertbe wn B in ber JE>u(f«g(eid>ttns 

P 
x»-hBx + A + 7=:o, ober x«+ Bat — -+7 = fnbfü^ 

(uirt, 9ieb( ^m\) ^tti)e fär x, unb man ttt^iit baber über» 
(anpt »4 fSertbe i»on x. Um nun )» erfabren, ^ »eCcbe t»on 
biefen ®ert(ien ans^etcb Shtr^eln ber gegebenen ®(ei<bung ffnb, 
mui man ben 8emeinf<iafUi<ben S^etler ber bepben %u$htMt 
x* + ax« +bx« + cx + d, X* + Bx — -^ -h y fu*en. 3« 

bem €nbe bioibire »an ben erften «u«brncf b«r* ben (eeten 
fo Ungit M man 10 einem Slefke romme# ber x nur in ber 

ttfm 
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(Hten foteni cnt^itt biefer tUtft mut r: o fe^m «uf Hefe 
Sttt ertj(( man Oie @(et(t^un9 

[B» — iB« + bB — c — (a— jiB) (y - — )] x 

+ (B« - tÄ + b) (y -^) - (y - - )• - d =: o 

anb (ieraui 

d-(B«-tB+b)(y^--> + (y-|)« 

X- • ^ i — ^ 

P 
B»^«B» + |,B — c — (a — ÄB)Cy ) 

Cio^flitiilrf Qian nun in tiefem 9uebra<fe te« x fnr y feint 
Dier 9Ser(|K aue ber (ran^formirten eieicbung/ fo er(Al moit 
bie ®urae(n ber gegebenen Oletcbang, nnb swar wirb matt 
imitier btefelben »ier !Sert(fe für x finben/ mat flr einen 
SDert^ von B man brauct^en mag« 

^^^inmetf« Ütui biefem unb ben bei)ben »pr^rge^enben fcn 
trgiebi fi^ nun menigilen« fo &ie(/ baf bie ef^irn^aofenfc^f 
SKctt^obe mirf(i(& anr Sinflifung ber @iei(tnngen bet amei{(en# 
britren unb nierten 0rabe# fii^rl^ obgiei^ auf einem fe(r bf » 
f4wer(i((^n ®ege. Ob, nnb in wie fern biefe tRetf^obe au<^ 
anf ^i^re 9tm anmenbbar ift, fatt weiter ||in imt$$\n<tf 
werben« 



14^ 



V. Sott ben SBiirjttn bcr ©Wd^iing x^ — i Sr o, 
itnb x^itm@tbxan^t bep bemSEßegfE^offen bet SBut^ 
jelgrißert ootf ben ©leii^ttgem SWet^obe/ trnnxH 
trijl berfdbm tiufl^ebare ®(et(|)utigett ju trßnberti 
: • unb'. tto<^ einige anbete bomit t)et»attb» * 
©egenjldnbt* 

S %h 
Sittfe. mtit (0(ei*utt0 ^tt fhtben, »«C*e Wog ?)fe imagv 

* 3(tt#. €f muffen ^fjerbe^ smc9 Sdße ettvogen mer^etg 
nlmMib 2) «i^enn n dne ungerade, u) tmtn n eine ^taU 

I) «« fep n eine^ ungerabe $aiU 3» Mefem JaOe ^fe6f ei 
itH^ me^ aU eine reeTte fEBur|ieC/ nimiUb + i/ nnb e« muf 
ba^er x — i ein Xf^tiUt »on x*" — t fepm ©foibtit. man 
alfo bie ©Ui<t>un3 x** -r t z: o burcb.x — i, und feW. 
ben j^iiotienten =: o, fo tt^ilt man eine ©let^ung/ meiere 
Mo8 bie, imogindren ÄBurafCn mf)Ht, unb biefe'ifl 

d) e« fep n eine gerabe 3a6(, atfo bie gegekne e(ei# 
d^ung oon ber Jorm x^ — i —o. 3n biefem ^aüi f^at dt 
no({>n)eiibtg imcp reeQe S8urae(n/ n<m(i4» + i unb — i, unb 
ni((e met^r. Ce tnut ba^r femo{^( x -- i aU x + i et« 
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Ä*etUr »Ml X* — f fm, «Ifo «»♦ bai ^mutt (x ^ i) 
Cx + I) r: x« -. ^. 2>it»iMrf man ba{«r M( e(ei<6and 
x" — I = o öttr* X» — f, fo er(Klft man eine euiibun^ 
me(<^e ((o§ Me ima^lnilren KBuraeCn enc^jü, unb biefe tft 

X»-» + 3^-« + x*^-^ + . . . + X* + X« + I z: o 
3ttr tt« a(fo tie fitmmtCl^en ®uraeCn Nr 0(eid^und 
^ ^ i = o 1« finben, mui fiian, oenn n eine unaerabe 
8«»C if»/ We ©lei*Hria x«^"* + x"'* + . . . + x + i zr p^ 
itnb wenn n eine gerabe ^a^l ift^ btc SUtc^ung x^~'-|.x^-4 
4 . . . + X» + I =1 o, oiifanC^fen fachen, ©ie leettre liU 
fib, ba fle nur gerabe pottmn oen x eni»<t(r, burcfr bie e«(i 
Station Don y für x«, immer auf eine QK^ifiittng t>en bem 

n — 3 

0rabe — rebucirem 

;{3eyfp. i. jDie 9M^t x* — t r: o bnr^ x ««» t bMr 
MrC/ giebt 

»• + x+ic:o 

nnb aufgfljfli x r: ""'^:"^^'"^ »Je brep 8Bmr|e(n Um 
4Kei((nng gnb bemna(( 

A a ' ' 

Serfp. ir. jDle euidwng x« ^ t z: o bur(( x« -* t »(^ 
«ibin, gielt 

X« + I zr o 
»oram man x z: 4;^ V — i er(<ftt. $i^ i»ier fBuutiu ber 
6(ei4»ung x« ^ i =: o flnb bemna(( 

+ if — if +1/ — 1> — V— 1 
»erfp. ni. ^ie eui^^ung x« — i iz o bnn^ as -^ » My 
•ibirt, gicbt 

X» + X» + X« + X + 1 i: a. , 

9% 



Siefe 6U\inn^ (fie ffd^ In imco quabrdtif(^ 
- X« +.(i + i V y) X + I :=© 

lerUdett/ unb ble SnfUrung Mejfer (eQbeti, CKcfilMingeii 4|ieM 
foCd^nbe Dier Imadindre CBiiraetn: 

i[-i-VJ -y(io-a VT) V-i] 
4 [- I + Vf + l^ (w + Ä Vy) V — i] 
1[— i + l/y — K(io + a]/j) J/ — i] 

ajepfp. iVt JDi« ©Uicfrattg x« — i >r ^ bar^lb ** *- 1, 

,♦ + X« + I z: o 
mi» b\t «ttfli*(u«a tiefer ©U«(iitnd di*< * =: j-^.ZizrJlZli 

9ie fe4^e ®arae(n ber ©Ui((und z« — i =o finb ^emna<^ 
+ 1 - -I 

+ V ^^1 ' "-Y ; 

+ yr __,, «^ __ 

Jlttft. JDu ijleld?ung x" — k :z: o, auf mt ^Uid^nf 
V0n ^e^r 5opiw y" — i z: o jtt teöucirert. 

5luff. SÄan fefte xityi/k, unb fabjliiuire btcfen SBc«^ 
in ber Wciä^unq x'' — k n o, fo DerivanbeU ff<t bfefelbe In 
ky** — k m o, oiet bur<t k biofbirl/ In y^ — i zr o. 

3uf. ^at man balE^er bte ©Cetc^ung y^ — i z= o anf ir# 

gfttb eine SSBetfe üüfcitlb^, unb beaeidbner man burc^ i» », ß, 

^ Y> ^» f» K. bie n tSiuneltt berTelbeu/ aber bie fSert^ bei j. 
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fo ttHH mtm Uli x 3; y yk We fbfdei^en » Sßni^fiv bc r 

n n n u n n 

yk, sc^yk^ßyk, yyl, J^/k,, tyk, tc 

$ »y. 

?riiÖ. £)ie (Bldcftotts x^*» -- 1 z: o mif eine «ddSmnt. 
wh. t>tv Sotm y** — izio 3tt vtbucmtu 

»ttft fRott fe^ xP ziy^ fo Jjl x^ziy*. fßirb tiefer 
fßcrt^ in ber ^tge^enfti eui4|un9 (uibpimirtf f« i^e^pmanbett 
fl4> öiefeC0e in y"^— I z:o. 

3uf* ^eid^n^tman Die fSttraieUi hu Q(ei4»un0 x^"-« i 
=z o burct if «> ^» y» ^, », ic* (o 0nb bie SBaneta ber 
QUic^nna x^ — y z: o (»or. 5») 

iDa man nun für y iebe Don ben ^uraetn bcr (BUi^ang,» 
y*— I :=:o {t^tn tünn, f» erWa man bur<fr biefeSuWfutio/ 
nen bte fdmmatit^en fsl tßuraetn ber ^Uic^un^ x^^^ <-- 1 zza, 
a&e9(f)* Km bie Suriefn bei Wei^bung x^« -«.- 1 z: o tu 
finben, feee man f = 4> 9 = ^ Stan. fiat a({i bie »evbeti 
eui^ungen 

x*-^.yr;©., y*.— i;io. 
^m finb bie ffiiiraeto ber etti4fuü§ x« — i rz o (S S| 
«f^fp,«) +1, -1^ + v-ri, -v^i, alfabieSSnraeUt 
. ber @W<4ang X* *-y ~ o (i»or. i) 

t/yi^-1/y» +V-1- Vyt -V-i. Vy. 
Sfemer fInb bie ®ur|e(tt ber OUic^iwg y' — i =: o (S t| 
ßepfp, I) 

I , • ■ . - . - » '■; ■ ^■•': — ^* 



man Me foCsen^is |w5(f jCnra€(it ber e(ei<^n9 x^«-^ irz 6t 

S Stf. 

^ufg. Unter ber X)crao»feQttnfif t^d « eine Prtn^l 
feQ, au0 einet von ^en inmginiren tDiu^eln ^er 9iei<^^iiii8 
x*-*iiZo» g\tid)mtl wdd^f ^tOe Abttfe t^ursebi $« 
fUibiti 

^fL> I) & (eseii^ne « eine oen ben imaginären ®arr 
leCn ber Otei^ung x'^-^irro» fo baf «'^•-irziö« ober 

•f z: I. ^ '" 

») »a •»= I, fo id auc^ C«»)'*=:(«*rz: i. 3fl 
aQö « eine SßuraeC ber eceictung x*^ «- i z: o» fo muf au<i»' 
«^ dne SSnrset ^erfeCben fepm ^'(at ba^er bie CKeii^nng 
^^^iz:q outer «». awft mk^ bie Suriebi «»* > «»* i «^ > 

9) 9a man «(er fo anenbCi^ 't»fefe Sitraetn f nben mAr» 
b^^iihb ^k ®lei4run9 x^ -* i z: ö nnr n flßiiriedt (o^n^ 
fainn , fo Clfit fl4^ mü 6i(6erMt »oranefe^, b*fi ee in ber 
Reifte ber $ofenaen *, •*, •' i ^*» «*,tc nnwMd) tHel»^ 
d(ei<te sieben miiffe* Siefee ift m4> MtHi^ bee Safl: tenn 
man pnbec ** + ' z: a» . « r: •, •'*'^* z: »"* ♦ «■ ri «*, 

4) Qeber^anpl mirb man, »enn man 2ber bie nietPoCeni 
(iaatti Qtitt, leine anbete tM irine »on betr foCgenben n ffiof« 
leSn 



A5i 



Ä* Ä-* d* '■ " jn-*'^ 



(bibeii/ Mn bcnen bk re^ee =: i ifl. Senn a fe^ «^ irgend 
eine fpolent i»o» «» nnb tn >«. Ci ^eiSe firitfr % tfer 
jQuoiienr/. melden man ttiiu, wenn m bur<t) »r bMbki mlrb^ 
unb V ^r 9l^fl> foCf)Hcb v< n; f» iflmriiKi^Hrv* fRati^at 
bflter *"* z: «»*+'cr «^ . «' ;=(**)•» . «' =: i« . *' iz »' . 
e» Ü) (rber\^*> ba r < xx, not^nb% eine tmb^ViMnm 



ÜfeA «A >^ ••••!.# 



f) fite BB^er gemacf^en 0(((iS(fe getten^, etf iii<i^ n eine 
l^mia^C fe^n ^ber nietet* Sfl nnn in«^efonbere/ mie bie 9(uff 
dabe iM>rauf{^$^; n eine ^Fimia^t/ fo (dgc fkt» beweifen, baf 
bie SBur^eCn «, «^) «^ , ^« . . « «% fdfmnulic^ «Ott einan/ 
ber.oerfjcbi^ben («911 merbfttt. Sennmoti fe^e^e^ivAreii )me9 
biefer ^euKtin «i**» «t', einonber ^(ei<(»/ unb » > /«« J^if 
bin Hion aUbonn \5it ®Ui(ftiiitg «' =:: «b^ bur(( a^» fp er' 
t<((.t man <«'-A^ = 11, et (dfgfr fi((> abet^ wie fo(g(^ Steigen/, bal 
bkfe ®Cei<ttin0 ni4( 6ta(i (abett (onnev 

6) fia ndm(i(( n eine ^Sm^V' if^A u>^ »-^M <^ Hc» fi» 
finb biif' '^oi^Un * — a» itnb n 9)rim|a^Cen )u einanber. C« 
(äffen. 94) fo(d(icb/ toie oue ber unbefimmten ^ttal^fle befatui^ 
\% immer }n>ei| ^anie i^o^im S^^bUn t, u^. »an feUfter f5e# 
f<baffen^a( finb^/ bafi (» — ^i^t z: nu 4- i. fioOte ba|>er 
^»•.^~ 1 f^pn^ (q mu§(e anil) «<»*#>* z: i fietjn, unb mtt^it» 
miii a*^^+» z; 1/ obet •'*^* • ♦ z: i, obei» * n; u »eCcfeet 
onmM^c^ iR(i)« ^ 

7) ©a alfo bie Ovraefn •, i*^, «*, «♦, . * . k«", att 
ber 3a(^»/ unb babe^ f<Immi(i<b 9on einotiber t^erf^ebett 
fiib; fo ibtb fetbige bie b SBuraeUi ber ®(ei<t»ung x"^ — i =z o. 
3fl bater eine imaj^nlre VhirtU « gej}ebCQ« fo %^% man «t^ 
a8e jibrifli^ttt 



15^ 

Sttf. fSeselc^nei man Mffer Me fitiadlnireti tttirieUi htt 
fHUidnn^ x** — i z: o hüt^ *$ ßf y» ^, ic./ fo U^tn fi((, 
iMnn n eine %timi^^ IfT, Me f4mm(U<6en ffiortebi Hefet 
6Ui4»nnd anf dne ober Me anbcre ber nac^lle^tn^ett Sricit 
ongei^en: 

enimeber bur4 •>•*»*• «'^'S «* 

ober bur« ßy ß*, ß^ 0^'*\ ß^ 

ober bnrc^ y> v*, v* v**S y", 

tc 
ober, we(<t»ei bae 9l4mC{({»e ifl/tnan fann in ber 9M(e ber 
SBuractn «> «*, »'...• «*^"S *^ für * jebe itnaginjre 
SBurael »*,«',«*.♦•. ä^'* fubfütuiren, »nb man »jrd 
aUbatin 'immer biefeCben n SBuraetn er(^aUem 

©evfp*. ijör nizj 9nb bie SBurietn #i «*, »*. 6eof 
man für ble Sßaraec « bie fotgenbe «<, fp er(»dU man «s 
it*, «*. JOa aber «« z: i ifc fo »irb a* z: ä^ nnb ««z:«*, 
unb mc^n ^aratfo ^ier «'» «, «t«» mie uor^tm 3nr uzr^ 
{Inb bie HEBuraetn «> •*, «*> •*, •'. Ceftt man «« fdr 
•, fo 6ar man ^a^t^m «*> «*> «*> »'i »'^j ober^ ba 
Ä* r: I ijl/ «*j »^> *> «*» *' 5 alfo bie ndmCicten ®uw 
|e(n/ mie-Dor^n. eben fo finbci man# menh «' fdr « gefegt 
»irb^ «*, *^, •', ***, «*', ober «*, «, «♦, «*, •% 
unb wenn man «* fär « fedt, •*! «•,«'*, »'^, ä*®, 
ob«r **, «*>«*> •> •'; a(fo immer bie nJmU^^en ©uri 
leln/ nur in einer anbern Orbnungi 

' $ 87. 

£ e |f r f <l » e. 

I. n^enif n btxxdi m t^eifbar xft, fo xiA^tn Affe ItHtt» 
sein ^er @letc^ung x"^ — i z: o mtc^ augleic^ n^urseln N^ 
9let4)ttn9 x" — i z: o fcpm 
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9m, jDa » hvat^ m ^titbat if, fo iijl — z: q eine 

m 

^am Sa^l, ttnb n,=: qm. ©ie 6(e<*ung x'* — i zr o »trft 
«Cfp x*»°^ — I zr o, utt^ wenn man x"* zi y fegr, y' — i zi o. 
9}un 1(1 y' — I zzo &ur4> y — i t^ieU^ar; fotgCIct tff aucj/ 
•wnn' für y »iebec x« i^efe^f »kb, x*»" — i Our* x«— i 
l(^el(^dr) ^(ro finb Me ®ur|e(n Her Weii>m^ x^ -* izro 
üu^ 40ttr»ebi ^«r ©lel(i«ns x**"^ — i :;: o ober x^ — i n o. 

SD. 3* eis. 

!!• Wenn eine tt^ursel ^er 0Ietc^un9 x" — i zz o,. 
^)|e Cin^ete mtesen^mmen, 5ttglef4 eine ipttrsel ^er Oleti 
i^ttng x°^— I zzo t>on einem' meöngern (Bvabe tfl/ uno 
$xvax von btm ntebrtgflen/ bet> «veic^ent Med flatt fin&en 
fann, f» mtt# n ^ure^ m t^etlbar fepn. 

aSexv. e« rep « bi« g^tnein/ctafatc^e fEBuraet/ a(fo 
#^ — I ZI o, unb «"* -^ I ~ o. ®({re nun n burc^ m nid^t 
Iffeilbar/ fo ^tht n burc^ m btoibirt ben Quottenren q unb 
ten SXefl r, fo ba§ n zi qm + r, unb r < m. subann »dre 
#'*z:«9»^+'z:«^°*.«'. SCaer »"zzi, »^'"rrzc^'^j^zri; 
o(fo iz:«'; fo(a«c& '»di'e « au<( eine Iffiuraet btr OCeict^ung 
x^^ I z: o^ metc^e^ ber S^auefe^ung^ baf x"^— i z: o 
lU niebrigfU OUic^ung fep, me((&e bie tQuraeC « iats mt^ri 
fpri*^ 

IIL toehn m nnb n jwei) Saufen fln^/ t>te fein ge« 
metnfc^ftltc^eo tnoA^ Men, fo f innen bte ßletc^ungen 
x*** — 1 ZI o, x** — I zr o, außer ber €mf^ti%, feine Wuw 
sei mit einander gemein ^ben^ 

25et9. CMre etf mSgri((/ b<r{ bie (epben 0(ef (jungen 
eine/ t>on ber Cinfieit »erM^iebene, ®ar)e( « mit einanber gei 
mein ^imn, fo wutbt an gteic^er ^i( a™ z: i unb «'^z: i 
f<9m iDa m nnb » 9rimaa(^(en in einanber 0nb/ fo (äffen 
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fUf Immtr Stt»e9 flfante t>o^M SoICeii t, «^ inm f«r^ ^ 
f(^affen|^€tt ftnben, bat mt =z nu 4- i* aXait ^tif oftbami 
lile ©UI*iMia »"* z: «'*^'+* r: «"^ . *. gja<b ber J&ww 
l^efe ij» a^r »"^ iz »**:::: i, mithin «»* i: «'''^ foCgti« 
m&itt I ZI >4 fepn; meldbe« ber 8)orattifeftun0 »ibcrfpricit 

IV.. votm bit bt^btn OWd^ttttgen x» -* i zi ©, 
xf — j ^ e> ais#er bet Citt^t iKoc^ ctne KDtitsel wie «tiu 

n» ein gememfitAftltc^ tHoa^ f^bt% 

Q3ew* X>«nn H^ten fie fein ^emeinfcf^aftUcf^ Saafi^ f» 
fSnnien fle au4> auf er ber €in^ii Hkit Vinwl mil eimwbcr 

SS». 

5hifg. «6 fep Mc S(etd>ttn0 x** — i n o fegebeit/ unb. 
n eine sufantmengefeQC^ 5aM: ot^tt (ofl allie Meientgeit tk)ar# 
Bellt e^erfetben {ln&en/ n>eld)je fetner ®leid)un9 etti^e« nitbvit 
gevn Srabee toon^e^en oeir ßcvnt sugebdreii* < 

2(ttS. Cd fepen PjI q» r, tc. Die einfact^^tt ^arterett > 
n n n 

M €j?pwiemen n; e« fe^ ferner -*r:/»f — .zza*'»- zz /»^« «p 

P (l r 

a(fo n bur(( ^, ^S ^''y K. t^eiCUr* 
it) 9){a(t( man baffer hk &Ui^\m^tn 
xi^ — ino, xi^'— izzo/ «^'' — izro, K. 

fp muffen biefe ©Ceic&ungen i^jre \immtiid;^n 9BurieCn mit b«r 
©Ceictun^ x"*-;- izzo ftemeiti i^bw (S 87. I). 

?} 3(b ^e^auple ttun^, bag iebe 93ar}e( ber 3M<(mi0 
x'^ — 1 =: 0| ^i9e((^e äu^eiife einer niebrigern 6Cei<bMiid bio 
fer Jorm suge^irt^ nofl^meitbig eint 8)iir|e( »on tiner ber 
OCeicbungen in 2 fe^n mufi. S)enn ei fe^ «eine demeitu 
f4^aft(i((f€ ®iir|e( ber euei^^ungen x"^i izot x^ — 1 zz:ch' 
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flBorHC sn^irf tt eatm, fo mitf k ein ft^tf t>on n {e^n. 
(S 8r* n)# aCfo au(& demif ein £^i(er t>pn einer lec Saufen 
/«» A*'f /*"> h:. €< wiiffen f9t^i4> bie rtmmfli*en aBuraebr 
»on x^ ^ I zr o in einer ber euic^an^en in a eni^aüen fe^ni 
•Cfo üü^ bU SBnraet «* 

4) JDi«tidirt man hii ecei^iuig »('^ — izi o nti^ nn^ 
it(l<ft tarift »^-i, xi-'-i, a^"^i, IC, fo erl^U man 

^-f^ +x»-»A« + x»-^ + . . • , + x»^ +x^ +1-0 
x»-i^' + xt»-«^ + x'^-^^ +.-..+ x»^' +xA*' + , HO 

3,n.^-^^n.,^«^ x«"»^''+ . .; . +x»^"+^" + ir:o 

Sie erfle biefer «(eic^unden ent^Af aOe bieiemg^n SteraetH 
»en *"* — I ZI o, bk ni*t in »/• — i z: o ent(a((etr finb) 
hU tmepfe aUe bieienisen fSursebi von x^ — i zz o, bie 
niifti in x^' ^i zz o en((^äUen fMi ic. 

f) eine ®ur)e(>, meiere «Ben biefen. euic^un^en ge* 
meinf4afc(i(b ift, fann a(fo meber in xA« _ i n o, no^ in 
V* — I zz: o, ito4^ in x^" — i .::: o, k, oorfommen/ nnb 
fann ba(»^r att4» feine/ einer niebrigern an^e^^NIifleft OUi^ 
4»nns äU x»* — I z: o |uge(»iHge «Baraet fepn (|), 

6} euc^t man ba^er Un ^tbittn demeinrc(^aft(i4^en tf^U 
ler ber ®(ei((angen in 4/ fo mufi berfetbe nur fo((te ffiuraeCn 
eni^aen, mel<be ber e(ei<(iing x*" -^ i =: o eigen((iilm(i<| 
fittb, nnb feiner eine# niebrigern ®rabe< biefer 3orm ange^fi^ 
rem Ce i|t aber an<( fCar/ bat feine fo((^e $EBnrae( in bem 
gtSfifcn gemeinf4afiCi^en S^eiter fe((en fftnn, mei( er fonfl 
ni^t ber grStte fet^n fSnnie. 

»epfp. !• » fev X* -. I ^ o hit gegebene ©Iei*nng^ 
g(fo »^4« Sa.biefe Bau nm einen einaigen eittf«((ien {ati 



tot iatfnimU4> »# folil pn »; uffb /»:=^i^t. SIriHri 

P 
man, bn^er bie OCeic^uttg x« -r i z: o but4f n^^^i» ft m 

^4tt^ man bit eCeic^tHig 

X» + I z: o 

beren SBuraet + }/ — i unb — V — i t>eit {oCcJer 9ef<(af/ 

^tnMi finb, ba§ fle erft aC0ann, »enn |lr|ur i»ierfeii 9o(eti| 

SÖctjfp. IL (S5 fep X«« — I r: o bie gegebene Wti^wnq,' 
atfOLn :3 12. 9)tefe Ba^i ^at swep einfach $<^(ioren# tiioi/ 
tid^ 2 unb ^ $0^an ^a( aCfo p r: »» ^ =^ }* un^ ^a^ 

n n 

/* rr— z: C9 h^zz — n 4* Äloibi« man nun x'* — i r: o 

p. . sr 
burc^ x< — X unb X« — I» fo tx^iii man bii bepben fiKei^ 

(banden 

X» + I = o . 

X« + X* + I r:o. 
3(fr drigter g(miinf<baf((i4^r HlelUr ifl 

X* — x* +1 ~ o. 
J^lerott« flnbei man 

nnb biefe tter ffiuraetn finb ber (BUIc^un^ x'* — • i r: o di 
f|ent&iim(t<!&, meiC fle ni(6( e^er + 1 geben ^ M (le inr |wS(f^ 
len-iPo(ena erhoben morben« 

Um nun bie ilbrigen SGBuraeCn |tt finben braucht man mir 
b{e ®Ufc6un9cn x« — . i ~ o, x*^— i z: aufjulSfeni unb 
bie gemeinf(^aftCi((^en SBar^etn nur e<nma( su ne^mem Sie 
fiöurjetn ber ©leic^nngen x* — i ::z o, x* -— i iz to, fjnben 
H in $ t j. 8ttf ibiefe SSeiff er(K(U man bie fplgenben att 
©urjeltt 
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— — — — jj ^ 

i»eC(^( mit ben Dorl^en i»Ur aufammen W sn>5(f äßurseCn t>ott 
X«» — I n o ge^n. ©lefe 3luÄbrii(fe 5crf«l&en (Inb/ xoXt matt 
fiepte, um Pielef einfa4^er aU jene in S 8^ 

Vnmerf . €tne SBur^el/ weCd^e ber SCeic^n^ i;^ — i =: o 
ef0entt»iimU(^ ip^ b. (». meldte feiner ®iet(^und etnetf nie5ri# 
0ern ®rat>ef t>on Mefer ^orm aiißetfirO fo0 eine prtmtiiot 
Q3nrse( Mefer Sleic^und feigem 

7M^ €0 feo n tini sufaniniettdefeQte 3^^!/ on^ «e tint 
gegebene primitive tDursel: man fott t>ie fAmmtlidb^^ii t^un 
sein ^iefelr ^letd^nng fln^em 

^ti^. X) 3n S 8^ mürbe geaelgf/ bafi für iebee n, mai 
für eine imagtndre tJSuraeC auc^ <» feipjt mag/ immer bie tpo« 
lenaen •, «*, «^ ..•.«^, SßuräeCn ber 9(eict»Nng x^.— mo 
fepn merben* 

d) 3(^ (e^upfe nan, bafi menn^ mie ^er wratrtgefe&r 
»orbeni » eine primiHoe ®urse( ift/ e« in ber d(et^e ber 
CkSfen «> «** «' , . . i . »", feine imep get^ fSnne, öieein# 
anber g(ei<t) mitren. ®enn »dre «A* n a», fo x»itt «^•"rzi» 
fo(gti4» « eine tSBuraeC ber ®Cei4»ang xf^'^ -r i zzq\ m\u 
^in bie SSurael einer ©(etcbung Don ber Jorm x'^ -^ i =: o, 
»on einem niebrigem ®rabe aU n» unb a((Q feine primilii»e 
iffittrael» miber bie SSerauefeeung. 

i) iDa «Cfe»bte @ri|en •,«*,«*,•*,.... «" fjmmtf 
Cl(fr SSnraeln ber 6Cei(^ung x^— - i n o, unb aSe 0011 eim, 
an^er »erfdl^ieben.finb/ fo ffnb fle bie gefnc^ten n ®urie(n 
Ziffer Steicftung» 
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. «ttfd* €• f^ " eine v^^cmmi^^tm iäbh ttn^ « eioe 
ptimitivt Wttrsel ber ©leid^ttiin »^ — i z: o, ml^iit •, 
Ä», «3, «*, • . . . Ä*^ bte f4»mrti*en XOnvitln bit^^ 
9ltidjüni (§ «9): man fott ein merfmal anaeben, wc^untr 
ntan tm 6tan^e feo; ^te primitiven tDurseln &arunter von 
l^n andern 5« untevfc^eiden. 

%ufl, I) ®enn |ive9 ganie ga^Ien m, n, ein gemeine 
f<(af((t4»e# fDlaaf ^a^en, fo f^fit fid> Immer eine ganse 3a^ 
t angeteti/ Me Reiner aU n unb »on ro(4)er 9efibaffenW< tftf 
M i»t bur(b n ((»eit^ar fep; Ünb ^in^egen bi^daiUn m$n, 
9rim5a(Un an eiminber, fo fann t ni4^( fUlner aU n fepiv 
^ wenn mt bur^ ^ t&eilbar fepn foQ. 

a) e« fep nun »^ irgenb eine »on ben Orifen «i «% 
#* , .... «^ 6oa blefe bfe tSaraet einer e(ei((mi0 x*— i 
sr o fepn/ fo muf man ^aben *"*'— i rro, »ber •"'ll it 
^i mttfi affo tnt büt4> n t^eiibar fepn. 

3) 9atf biefer Q^^bingung nnb auf i ergiebt fl<( atfo/ ba|r 
menn ble3a^(en m, n, eln,gemeinf4»af((i4^ee tSlaai (abcn^ 
H immer eine ©Ui^nng x« — i z: o »on einem niebrigern 
erabe aU bem i|ten gebe, von me(4»er «™ eine SßurieC 1(1$ 
baS ei aber feine To((^ gebe, memt xn^ n» ^rimaal^n a» 
einanber finb. 

4) J^lerau« foCge aler, ba8 »on ben 9otenaen •, •*! ••# 
«♦, J. . . Ä*^, aUe bUlenigen auef<(^Ctefi(t(b primitive ®ur< 
adn ber ©Ceicbung x**— i no |nb, beren €)fponenUn mit n 
fein gemeinf*afrti*ee «aäfi ftabtn; nnb bief ift atfo boi 
IRerfmat, moburc^ man bie primitiven Swraeln von ben am 
bei;tt uncerfciieiben farni. 

«epfv. ttniet ben fdinmilWen »mwtn ^i ••! «*^a *^/ 
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, #% -•, #», #»«,,•", ä", 0er eCfi^nna. 
X»« — I n ^UU e« nitit mel^r a(e Wc »ler •> •', «'', «' *, 
beren €rPoneii(en mie la fein gemeinf((af(n<t»ee 9Saa§ (a^n, 
oji2> ^a^er pHmttiDe CBuraeln jener 6(ft((^und finb; unb bk[$ 
iSttraeto tfnnfti tmt anbete fe^n, ad bie vier, we(<be im 
fmi9ttn Q^epfpiete S SS gefunben »orbens ndmCiife: 

Qm fi(i> ^lert>on }tt überaettgenr nefime man eine berfeCben^ 

|1 ®. 41/? + 4K— » fär « an; fo wirb man burct bU. 

wirffM^e (Sr(^ebun9 biefer Sßuraet aur fSnflen/ fiebenten unb 

eitfien $o(ena fmben: 

# z: iY^ + iy^t 
«»r=-iV3 + 4V -1 " 

onb biefe finb bfe nSmli^tn aU ble oorl^en. jDaffetbe SeiiiU 
(a( milrbe man erhallen daben, menn man iebe anbere »on 
ben oier genannten SGSuraetn jfur « gefeet f^Stu. ^ag btef 
^fcbel^en md{[e, iiit fi^ übrigens auiSf offnt hU wirUid^t 
9u«fu(^run'g ber Rechnung emfe^en; benn fe$t man in «> «S 
«^1 •**> n,a<(> anb na* «*> «^i «*'i anpatt «^ unD Cigt 
aite ben Sirponenten bte Sietfacten oon li weg/ fo ereile man 

. Vi, «*^, «*•*, «*S o^er *»',«, «", «^ 
V, '#•«,•'*'>*'''> ober Ä^, «", •, ** 

alfo immer btefeCben SuraeCn/ mir in einer anbern Orbnung« 

$ 9r. 
iBBenn man Me 9Ui<(ong x*^ — i =: o gegen bie aOg«r 



hP Sx + T n o iiitt fo fbiM man Azzo,lRzzo,Czzop 

Sz:o,Tr:Ti. tBeaefc^net man a(fo bie SBuriedi ^ 

jener eiti^un^ t>ut^ «> ^) v> ^, ic, fo (a( man i 
» Ä + zS + y + ^ + tc. no 

•)S + «y + «. + ^y + ^> + 1CIC. rz o 
«/3y + »^^ + IC* + *ßyi + IC. IC. zz o 
unb fo fori bii anni $rebufte aOer SBurae(n/ welc^e^ ^-^tp 
ober =: + I wirb, je na(tbem n gerabe ober ungerabe ifU 

Sa In ben Ut^tn erflen CapUeCn ble IBuc^flal^ «t A 
y» )} IC. aur S5eaei(6nttng bcr ®urac(erponenten gebrauche 
mürben/ fo miU id^, um 3ci^nd<n ^^ oermeiben, ein fär ade 
(Ra( erinnern, bai biefe fBui^paben, menn fie f!(( in bem 
6ummenaei((en [] beftnben, immer mie bieffer 9Sttrae(en)»# 
nenien beäei4»nen foOen, in jebem anbern SaOe aber bie Vtntt 
^dn fe(^ft» Um ferner ananbeucen, baf M tin 6Mmmenatii# 
brncf auef({)UefiCt(^ auf liit fSnraeln einer ®(ct((nng oon ber 
^orm x^-^ I HO beaie(ie, merbe i(( bem;6nmmenaei4>en aur 
2inren einen &vi^ bepfuden, fo }>a6 a* S« '[«^y)«««»] el# 
nen Summenatiebrucf für bie SQuraetejrponenren «i /8, y, > 
• • • • »I in IBeaiedund auf bie QUid^ntn^ x^ -* i r: o bc^ 
aeicftnet. 

S 9*- 
^ttfa* IDte potensenTummen von un WitQete ^er 

®let<|)ttn9 x^ — I r: o 3tt finben. 

Zufl* 1) 93er8(ei<t^t man biefe ®Cei4^und mH ber aO^ 
meinen 

x«» + Ax«'-« + Bx*^-» +^, . .-. + Px + Q rt o, 
. fo finbei man A ir o, B z: o, C n o, ic. Vzzo, Q n — x. 
fltan ert^Ae aCfo oermitceCft ber Orei^^ungen in 7. S 8, x 

(^ingf# 



x6t 

^tttdegen '{n^ z: n. tbtn fo finbef m^n 

tiv+Oizo, Ti»+4]:s:o, t«i+?]=:o, ••.♦t«n-i3zro 
tin^mn t3n3=:n. Ueberftaupf toerbin dKc bie{entgen yo# 

n: n> alle dMde (hingegen =z o. 

d) Seet man x :*i,^^ fp «ermaoMtt fl(( Ne CKef<^iitt$ 
>«*- 1 = «rt -i-^ I = ö> p^er y'*-! zr ö, bereit «an 

|e(n aCfo die reciprofen Dort ben 9ßurse(ri jener (SCei^nnd fln^ 
($ lo). ©a «ber bie ^itid^un^tn x^— . i z=o> y*— 'izzo^ 
elitanber SfynUil) gnb/ fe (fatman aii(^ 

und äber^aapt äffe bieientgen negatioen tpourtienfammen J bu 
ren Crponenten bur<^ n i^elCbar finb, :zn, aUt dbrtg« ((n# 
ftegen 2: o. 

«tift. »en Werr^ 90» [«3] ju flrt^eIt. 

UnfU S)a im Sin^emeinen fär Übt OCei^ang [^ft'i zz 
C»]Cj] — l^ + ßh unb wenn «r:/3, »[««] zi'i;^*]« 
— [**]> fr tfl au* fär bfe ®(ei(^ang **' — i z: o imUi 
fpnbere 

Um nun (ierait« ben ^^Unmtti oon '[«^dj au htfUmmt»,^ 
muffen bre9 SJUe nnierf^^ieeen merbem 

I) «i^n « -f ^ biir44i t^tittar, nf<ii über bie fOnraeU 
^;ponemen i»> ß^ einaeüt denommeut ^nbiefem gafle iflna4N 
lern »©r, S t«3:=:;C/«3=o, t*+-/3]=:*ij alf^ 
- , V^3— -n# 
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Ott» »etiii ^ =r • wirb 

t) SGBenn » + /^ ^uri^ n (^(lar^ audCdifr dbtt ao4) Mc 
tStiraefeirponenfen «> ^> einaeln genommen. 3n tiefem Safle 

•[^^3 :=r »• — Ä 
mib mnn ßzzmi% 

^) flBwn « + /0 bnrcft « nk(( t^eil^at Ifl. 3n Mefmi 
f aOe t(l X« + /^] = o; a6er aacft hai Vro^nh t«]'{ '] =:qs^ 
nml ol^^tmn nicfrt « unb i$ loa^^M^ f^^^^ ^ t^tWar fepii 
ttmmi iü^id) Immer 

^ttfg. OS» fon &ci' tDert(^ vm X^^} ffefun^en lomi^eit. 

C< fommen itan {^iettep Mgenbe S^IIe in ^tttaä^tm^i 

I) ®enn « + /s + v Mied» ^ nictt t^eilbar Ift/ fo ifl i>(U 
le^fe OUeb ber ^ier mthtntn €nt»i(film^ von t«^/3y]r:o; 
att4» finb aMann oOe übrige ®Cieber bicfer €nimi(felimg 
z=o/n>eU ti in ietem berfetben menigfien« einen ^^ommeiu* 
attibnKf mit einem bttr4» n nnt^eilbaren ttoraeteirj^etilen 
geben mu8: foCgti* ift filr biefen ga« t*/^y3 =: o- 

») fSBenn «^i #> Vj jebe« in#befonbere buri( n i^i(b«r 
i)l, fo mirb jeber 9itfil Hn ^utnmeltdutfbrutfen t«^!» ti^3» 
'Cv3, t«+/a3, t-»+yL t^-hv3. = », tinb folgCi« ^ 
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1) 3» i^^m andern Sode l|l Immtr 
X'^ßyl r= — n» + an 

Tlnfy. ^eit xotttfy btB iingemetiteR enmnutunMmtH 

^ufl. 1} Z)atf Ceeee ®(te^ in bit encmidPeCnng Mtfel 
6ttmm(itatilbru<f« ifi nad^ Um imt^ttn CapUeC 

-f 2- : ^^[«• + ^ + ••• + 1*1 

Ti.»...aXi.a...JX...Xi.a...f ^ ■* 

»dJtti <! + » + € + .... + fz:» ^e^Of wirb; bai pUttStU 

<^ far ein gerabd/ hai nntm für ein un^erab^l u 

a) 3jl nun n fein IC^cilet 9on «ä+J^ +cy + ... +u, 

fo wirb biefe« Ce^te 9(ieb =: o; ^u^U\^ t)erf^»lnben aber 

au(t aOe äbrige ®(ieber, wei( fldb in jebem berfelben wenige 

ftna ein eummenauebrndP ^finben uiuf / beff^n ®urieCei:p9# 

nent nidi^t bur4^ n (heilbar ift, inbem fonfi bte Summe aSer 

flSnraetejrponeneen / ber SSoranefeeung enfaejen, burcfei, n t^^xu 

hat fe^n mfigte«^ 

"' l) 3P «^<F a« + M + cy + . . . t + f« bttr<( n ((eiU 

teO fo <f^ ^<efe< I«^^ ®(^eb allein 

.^i.a.j.. .f — I 

i.a..*aXi.a*«>( X....X i*a...f 

4) 4bn bk SBerf^ ber Abrigen OUeber au ermatten/ fanti 
maii «rfe folgf oerfa^ren. Iftan lerfJfle bie €onn>Certon 
M^fihy^ .... »I duf alle «50(i(^e 9rten in a^e^i in bre^^ 
tL f. w« Compiejrionen/ beren ^iffcrnfummen buri^ n t^ettbar 
lUb, «Hb gebe einer {eben foCi^n 8erf4aung ben Coeffirienfen 
^ in 7* S iPi weim aQe einaeCne Sompleitonen berfeCben 
»erfc^ieben finbi hingegen ben Soefpicienfen K in lo: $ ^q, 
mim M barnnter tUic^i (efinben, unb beflimme bai ^ott 
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ttUbtn fo/ wie in 13 etenbaf» geU^t mortetu ISaii ii^iiif 
(ferauf I o^ne toeiuvt Sluiffl^f aaf 5ie eompUrtonen feC6g, 
ta« ^dgre^at loon adett befi Soeffkienten/ t»e(4^i. au< Den 
^etfitOiltigeit in htütt^ SompUriotien eitcf)[«nben finbr ferner 
tvf ^^regat Mn offen bin €ceffi(ien(en, mt^t «ul ^m 
3«rf/[ttundeu in bre9 CompUjrionen entfan^eti^ fM/. ö. f. «^ 
fbeiMbtHt man oWonn tiefe t»erf4^ie]>enen i^fit^att Hiii^ 
ber Drbnuttd OnrA 9(# 9# <£# ID/ 2C</ fo tfl ter SBerU^ alte 
xOlieber au§er Oem' (eOteu . . 

r) Si» 9 iMt!b 4 er^U «an ^emnac^ ben folgenbea Bec4 



bee euminenaaubrutfeei 'l^^ßf^y^ 
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— 1.8.9.4 
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i.a...ax i.s...^ X •••«• X i.8...f 

O^f. Oefe«! man iiMflte ben 9S€t(f^ »on '[t^^'f *3 f8r 
A zü ^ finben, fo oerfä^ man nac]^ ttm foiaenben 64ema; 

Compterioti x*i*j« 
, Serfdffän^n« Soefficien^en. 
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6 — 4. 6» + *.««:;: o. 



!Dfe f9mme(rff(^en Sunftionen tHm ben SStiraedt be« 01eu. 
d^itn^ x^ — t r: o ffa^en DOfaügltdE» btt> Um SBedrct^affen ^er 
f5iir^(()r5fen au$^ htn (Ski^m^px x^un 9tu6«m Vu$ einer 
®tei(6und bie 98urse(drS§en ii>e9f<ta{fen/ ober fic rational mat 
^en, f^eift iiSmüä;^ nic^» anber«/ aU an« biefer ®Uu(and 
eine anbere l)ttUxien, ml^t nur fKational^tiim ent^iu, unb 
fo (efcbaffen if, iai bte 9Surae(a jener ®teic6un^ aud^t<& 
SNraeCii »on btefer ftnb. Um ju feden/ moraaf d ^ier^eo 
anfommt, miU f(^ annehme»/ man ^im btt ®tet(^an^ t^om 
*«rffen 0r«be x — A zr o, in welcher A irgenb einen fr/ 
ipaiionaieii ^labtwt UHt4)ntt, unb man iMille eine »on SGBur# 
lefgrifien ^efrepte Skid^ung für x ftnbei». : üia jebe SBuraef^ 
grifiie, weU^e in bem Sfu^briul A potUmm, mehrere ^ti^ 
f r^aUen Fann, f» ifl ber j&Bert^ bed x «tcCbeutig/ unb fo (ange 
iti(b(< 9^(S(eretf borii&er (eilinimt merbc^/ ameffet^afc. Sine 
«on 3rra(ionatgrS6en befreite ©Ceic^un^/ wcldt ben %u0bru(f 
A auf ^^raiet fya^^^W/i- Fann/ bieter ttn^efttmmrt^eit iMgen/ 
nx^t gerrbe ben ober ienen^ $G3ertf» geben/ wcCc^en man ({((^ 
babep benft,^ fonbern mu§ iioibtoenbi^ aOe jene loerfcbiebene 
$Qert^e> me(((^e berfetbe erbauten fann, h» ^leicber Stil geben, 
ipei( fonft fein aoreid^enber @nmb »orftanben totirey marum 
(k gerofbe biefien/ unl) ixid^i au<t) jeben onbern SBer(^ geben 
foOe* ^4 nun bie ^er(^ be^ x ^unfUiMten Don ben €oefH(iem 
fen ber SCeidbung flnb, bie Söefficienten aber;, ber Sorberung 
atm&i, rational fe9n fpilen/ ft> fann bie $8erf4>tcben^eii biefer 
fßet(^ nidt 00» ben Coeffitieuien fyttta^v^n, fonberti mu§ 
ibren Qrunb in bfm @rabe ber ®Cet<|^anrg fyalfen, ®er ®rab 
ber QUi4mttg ntui a(fo ber 3(nsab( ber t)erf<i)tebenen fS^t^^ 
»e(((e ber 9(u«bro(f A erbauen fänn, gCcicfr fe^n- SBire 
aber bie ^bingung do» ber SXarionaUfJt ber Coefficienten 
weggetaifen/ fö Uefien ft<^ aRerbingf 0(ei<(ungen oon niebrtf 
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I 

gem Orabeti finbeii, mlit ietien Stofbracf |o SBatrsefti («# 
Un, meiC «(«bann die Coeffictenten fe(^ unbefimtnt finb* 

€« fep a« 9- 3c =: i/k. Sie ffiaraeldrifie V^ f^ IM9 - 
flBert^e, nim(f4^ + V^ uttb — l/k. Sie sefad^fe VCeid^nng 
mug ba(fer biefe ^epben SBert^ a>^ 9EBurae(n (a^en, tuib fg 
ift for^llc^ (X 4- |/k) (X — yk) Z3 o, ober^ wenn matt 
wlvHiäf mutn'pCicirt x^ — k =: o; eine rationale ®(et(titn^ 
bie man auc^ ermatten ^aben mürbe/ wenn man be^be ^ife 
ber ®(ei<|un9 xizyk aum X^nabrau erhoben ^cEtte* 

& fep femer xziyk. 9eaei(^ne( man bie brep ffiur# 

ae(n ber 9Uiä>ut\^ x< — i zr o burcft •» /s, y» fo fami bte 

3 '3 3 3 

$iSurae(drige yk bie bre^ SBerl^e «Vk» /8Vk, v1/k» ^ 

tommtn, nnb biefe miffen ba^er bie 93arae(n ber gefuc^em 

9(ei<^tm9 fei^n. 6ie ifi foi^ii^ 

(X — «i/k)(x-/aVk)(x-Vvk) z: o. 
IRiiUipIicirt man wkfli^f f» er(j(( man 

X« — '[13 Vk . X« + 1 i»31/k» . X — ti^J 1^ = o; 
ober/ ba na4^ bem »pr* S/'ci 3 z:o> 'ci'3iro, 'ci']z: 
I . a _^ 

I .a. 9 

X» — k =: o; - 

eine rationale OUt^und/ tiitUbt man anc^ d^funben (Kiieti 

3 
würbe/ lyenn man ^pbe SlfteiU ber eM^wg xziyk lom 

Cubutf er^o^n ^ttt* 

3(& Witt nun notft x =: j/k. fegen* 2)a + i» «-* i» 
+ 1/ — I > — 1/ — I , bie »ier SBuraebi ber @(ei4^nna 

44 4 ^ 

x^ — irro ünb/ fb ünb + »/k, — yk, +y^i.yiL, 

— 1/ — 1 • i/£, bie »ier «Beri^e »0« y k, unb bie gefoil^ec 
6(ei(t»und ifl ba^er 
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9dcri> weiiii man hH ^ülüpUUtion t^ivltid^ titvviiiut^ 
■-...■• ■ X*.— k rzo^ ' • • * 

n^e crfonerl wirb* 

S^itu man für V^ (corg bfe Ui^tn 95tti9t +T/k, — i/k 

genommen, onbbarau« bte ^Cetd^ung (x— i/k)(x+|/k)zro 
ftftmittt fb (dete flc| f((on vorau^fe^ett Caffen, bag mmi fefne 
rartonate OUi^mtd ntefit ftnben ti^erbe« Unb iitfti ift au(^ ' 
mirfCht) ber Sfaü; man <f(A( ttdmCiib x« — |/k z: o. 3e/ 
ber von, ben ^i^ben ®er(|^en be« x ent^Ae bie SSuraelgrfige . 
l/i> n(ib ba biefe einen boppeUen Sßmi ^at, fo $tÜU man 
bie iHer ®eriife be6 x. 

fRan flehet (ierau« menidi!en^> mit man Be9 tm ®Ceir 
<6ungen iwm erpen.9rabe ^u verfaf^rt n ^a^i um fe tatfonat 
|u ma((em 3|l n4m(i4^ xnA eine foic^e 0(ei(tund/. nnb 
(eaei4»ne( man but^ A[, A", A*", tc. bxt oerfct^tebenen 9Bep 
t^t, meU^e ber irrationale Stu^brudP A mr^en ber aSteCbeiaigir . 
feit ber Oarih (effnb(i<|en SBur^elgrtien er^aUen tamg, fp i|l 
immer 

(X — A'J C3C — A">(x — A"0 ' • • • • • = • 
bie eefnc^fe, oon SSuraeCdrileii bffve^fe Sid^nng^ 

Sie fotgenben anfdaben merben Berater me^ Sie^t i»er/ 
(reiten. ' 

2ittf, ©ie (BUid)nn§ x r: Vp + i/^ mrional ja 
I04c^ett* 

Ktt(t ©er irrafionale «ulbrncfl/p + Vst fann »ier 
»erfcftiebene tDeri^e er^aCieni je na<l^bem man ben X2»abraei 
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Km^e finb 
+ KP H-V^f — Vp— Vq> + Vp- Vq. — Vp + Vq- 

Cx - i/p -- vq) (X + vp -f i/q) 
(X - Vp + Vq) (X + KP - Vq) =: ©• 
ober, wenn man den erfloi nnd ameptcn Saf(9r/ Mgtei^m 
5in brUfen nn^ »trnen mit Hnanba mulüplicui 

(x»^p— q— 2|/pq) (x'—p— q+aKpq>s: •» 
•der endCi« fte? ivfe5er{fo((er ^ümpUfaH9n 

• X* - «Cp + q)x* + (p — q)* =: o 

*!*• We «lidbang x =: »Klp + — mäoiwii lu 
nM<ftett» 

ZnfU $Da e6 (ier nur eine, unh ^müt quabrafifibe fßurr 
lelgrifie gle&t, n<{mfi4^ Kp» fo Um x ni^t «c^r a(f |i»e9 
0eri(e er^aden / unb biefe fInb 

•KP + '■^ t -^ «KP — ■' — • 
KP *^^ KP 

lUt raefonaCe OMc^ung ijl. bemnacft 

b» 
Ober X« ^ Ä»p -» a ah — — = o 

P 
pber aitif^ px» — <ap + b)» :r o 



$ 99» 

is* Sic ®IeK()unif 



Sttfg, Sic mtiibuni x r: aVp + b yp' v^iüon^l 311 
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Tbili* s) JDie Mif4^e V^tifti^tHt Vf Um brfp SBof 

3 8 9 

menn «i /S| y > Me trc^^ ®ttraeUi ber eCfl4»und x' -* i p o 
(iait4^nen# Me €ln(ieii iritt eingef4»Coffeiu Riefen brepen ®eD 

l^eti »on 1/p <it(fpre<(en Me foCgcitbett brto tffierii^e l|irc# 

fittabMifi l/p*; 

«*VP» f /3*Vp« / y»l/p'- 
Ci fanit t(fo x itl<tt me^r aU biefc brep lEDcri^e er^tfeh: 

**T/p+«»bl/pS /8«l/p+/«'*bi/p% yaT/p+>«hyp«. 
iD<e rationale eceid^utid mitb bafier vom britten ®rab( fe^ii* 
a) 6if mtrbe bur^ 

X« — Px» + Qx ^ R r: Q 

»orgefteUf} fo tit 

P r: ( «ti/p + ««bvp« ) + iß^Yf + ^«b^/pt) 
+ (y*Vp + y^bvp») 

= tn al/p + 'Ca] bj/p* 
Q =: («aVp + n»bl/p») (/BaVp + ifl'bl/p«) + 
(*a Vp + *«bVP»> (yal/p + 7*bl/p«) + 
(/8al/p+ ^?bV^p») (yaVp + 7'bl/p») 
=: 'Ci«3 ««Vp» + 'Cia3 abp + '[a«) . b?pT/p 
Jl Z: (-•»V'p+ «abl/p'JC/Äal/p + ^'b^/p») 

(y»Vp + y^bvp«) 

s ft 

=:'Cl»]aap+'ciaa3a«bpl/p+ Yia*] ab^pl/p« 
+ 'Ca«]b«p« 



I70 

3) i^ier fommeti itim We 6ttmiitfiiati#brfidPe \ih X^l» 
\i*l, 'Ca*], 'Ci^a], tia^J, Yii], 'Ci»], tan Wt, wn 
muten bie erfken fn^ nai^ »• S 94 ocrMnHi^ai. Serner 
Hl nacb im nJmUibett S/ ba tilcr n = ^ IfT^ t is] =: — 9» 
ti*3 =: I, \**1 zz !• S)at<t Me 6atfKftiiipn tiefer Seri 
t(fe in. den Sn^irilifen* f Ar P» Q> R» trf^U man Btzro» 
Q :z— ?«bp, llz:a*p + b«p«, nn^ hieran« Oie ae^u^ 
rafionafe CUeicftiint 

X» — labpx — ^ m»p — b*p* 3: o» 

^nmerf. ÜRan Ikitte bie Rec^nnng iar 9€ftimnttmqjb€t 
fßextf^t oon P, Q, R» am ein Sebeütenbee abürien f6nnen/^ 
»enn man io^lti^ aJU bieieniden OUebeo morin p nmer bem 
®nr)eUei<^ti oorfommt/ außer 9i^t ^ttajftn ffiiii, metC M 
»oraii<fe(^ Ifefi/ ba§ (le an« ben SRefudaten »erMmtubCK 
merben, inbem bie ^efact^ee euict^un^ leine ^rratfona^c^ien 
ent^aUen barf* 

S loa 

SDie Shtfaabe bei »tr. S'e fi^re anmi(fe(bar lur Safl& 
fong ber Olei(i^ungen bee britten 9rabee* Senn M hk tior# 

au^gefeeten SBnrsein «ai/p + »»bi/p«, /«ti/p + /««byp», 

* 3 8 

yaVp + v*bi/p* auf bte eteii^nnd x» — jabpx — a'p -— 
b'P'zzo fii(;rten/ fo liit fi(t^ umgefe^rt fct^Uegen, Hi eint . 
iebe «Uic^un^ 0on biefer 8orm jene bre^ ftQursein ^ben muffe*. 
r6ebi man p =:: 1,. fo oermanbeU«fl(t biefetbe in 

X« — gabx — a* — b* n O 

onb hit breo ®urae(n biefer WtO^nuf^ (inb ba^r 

«a + ««b , /3a + ß*h , ya + >«b. 

SDa eine ber brep tlBnr)e(n *• ßi y ^tt &n^it fUic^ fe^n 
mag/ fo fann man vm fefte»} ferner ifl ««1= A ^«z:«; 



JbU bre^^ fEBiiriedi der CUcld^nd x* — > ^abx — a* — b« z: o 
Qe^nten baffer tu feC^enbe Sorm ön: 

MtL + ßh , /3« + «b , a +b. 
6aii| bae nimCic^e 9lefuCeat er^to man auc^ biir(b die Can 
batiffcte Sorniel/ ^ep me(((er man, wie ^efannt, bfe gededene 
CHeictfung ttitfer ble Jorm x« -^ jabx — a» — b» ~ o in 
fariiigen ftti^t 

$ xoi* 

S)le Sfttfdade $ 99 liit flc^ au(( no(( anf tint atibere 

«rt aupSfen. ©e^t man n^mUc^ i/p zi y, fo ffl T/p*=^yS 

atfo X n ay + by«: ber ffierftf be« y ht^immt ben »erlj 

bc0 X. giun fann aber y breo ©ertbe Mommtn, nimli^ 

^ a ' § 

«Vp» ^1/p> yl/p> bie f((mmai4^ bur(( bfe «(elcbana 

y'-^P^o gedeben ^b}. H müifen a(fo ble ®ert{fe bti x- 

tai tUtiuUat ber €(tmlnailott M j aui ben beoben ecei# 

gongen ' 

I. y» — p =: o 

II. x — ay — by« ir ö 

fei^n* Vim blefe ecimlnatlon mlrfCI^ au Derrt<((en, gebe man 
na* Srs ber ®Cel4»ang il ble form i + (Oy + (4)y« =0,. 

fo ibag (O =z — ~, (a )=: — -, onb man ttf^it aUbann 
ble foCgenbe Olel^ung 
0=1 + (i)Ci] +*(»)ta3 + Cia)Ew3 + (a«)£a»J 
+ (i*)Ci«3 +(i*)CiM + (i»a)ti«a3. 

+ (ia«)Ciaa3 + (a*)Ca») 
SDIe 6ttmmenau«bru<fe fann man au< ben angelangten SafeCn 
nehmen, mofem man A=:o, B=:o, C=:p fe(f, eubfllf 

miri man hierauf mieber fflr CO, (a), i^re «ert^ — -^^ 
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— ^» fo irjto man bi« «CtUNii» x» -^, ?Ap» -- b«p — 
*»P»r:o, wie In $^9^ 

:htf9i »ie 0let*ttn8 x i: * Vp + b^/ q. mttoEAl stt 
m<ubetit 

, ITuff. I) »it fuMf*e Viut^i^tHt W Um bre^ IBBw 
1^ uM^iif »JwCI* ^l/Pf ßV?f Wp- €a«n fr e««« 

Vq Me fflert*e *Vq, -öT/q, yV<i erJaXten. 3«^«' ^ 
fTfleren Ufit M^ mit itUm htr «nbcren tKr^inben/. ^tib Mei 
giebi nenn fßert^e für x, tubnnc^t 

*aVp+*bl/q, /SaVp + *bl/q, yal/p + Äbyq 

#tl^P + )öbT/q, ^aKP + >Sbl/q, yal/p + iöbl/q 

«al/p + ybVq, /3aVp+vbl/q, VaVp + Vbl/q 

j^if mu« fSnnte man nun bie Don 99|t9se(dr(6fn befrepfe 9Uk 
Amt^ auf bie gemi^näi^ SjBdfe^finben. 9Ran fann a^r 
aiKb tiefen ^metf ^ mie im im. Si bar 4^ ttk CUmlnation err 
reiben, 

ft) SRan fe«e }n bem exibc ai/p n y, b Vq r: «; fo ijt 

3 3 3 

q^tz y + a. ©a nun y bte ®eribe «ayp, ySayp, vayj;, 

3 3 ' 3 

«nb » bte ®e«6e *bVq, /Sbyq, vbyq crtfaClen tattüi 

M fimmrti(t in ben bci?ben ©Ceüimgen y» — **p r: o, 
z« ^ b'qizo be^^iffen ({nb/ fQ lommt alle« b(p§ barauf an, 
(^ae ben bre? ®(ei(i^unden 

I. X r: y + 2i 

n. y* — . a'p ZZ o 

ni. 2» — h^^ =: o 
bie 0r(fifn 7 unb s lu eliminirem 
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;) fRoti fitffre Ml OCei^nna I, ittt^ fe(e ftit y'» &% 
i^re Sßett^e a>p, b<^ aal IX nn^ lll» de#3(ei4^ii x fiu; 
y + «, fo er^dU man ^ 

X* iz a»p + b'q + jyxx 
ol^er X» -ii. a*p — b*^ r: jyax ' 
4) SRan fu&ire biefe ®(eid^und abermaU/ fo emflf(e( 
. (X* — a»p — b»<i)» z: a7y»*»x» 
fOih mm man für yS ^S i&re 93e|:t6e &0( 

(x» — a»p -*-b»q)» ;Z »7ft*b'pqx». 

f ) Mtt ^kfe 9Ui<^ttng enlttUTMC un^ ^ttmn, {o f » 
liftt man . 

X» — 5(a«p + b*q)x* + [Ka*i' + l>*i)*— ft7Ä'l>'M]** 
— (a'p + b»q)» z:^, 

unt) ba bfefel^e t>om neunten ®rabe ifl/ fo ift fie, mie au< i 
ir^eSeO bie einfac^fte raHonaU 9Ui^uni, mtCi^e $(b auf 

3 3 

xnayt-fbi/q aMeilen l4§f. 

3<ufg. fcte (5lei<%tt«3 x z: Kp + V^ + 1/r trAtionol 
5tt mo^^eti. 

^ttfl. I) !&a bfe qnabrattfcten ^uraeCgrSSai fomo^l pe; 
|IHt) aU negafiD genommen merben Hnmn, fo gie&e b<e 9}eri 
f^nbund berfel^en sum iföert^e t)on x hU foCgenben aibt^uvt 
leUi.ber gefoct^cen ®(elci^und: 

VP + Vq + Vr , -- j/p - i/q - j/r 

Vp + yq-Vr^ -J/p-Vq + Vr 

KP -V\ + V^ ^ - Vp + Vq - V 
KP - 1/$ - K»^ > - yp. + Vi + 1/1^ 
A) !Da ^r iebe )me9 tinanber ^^iUt (tej^nbi SBitr^ 
teUi gUict^/ afrer enisegendeiiett finb/ fo fann bie eui^ung mir 
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«an X« z: y fest, Me fotsmbe Sorot er^Cfcn: 

y* — Ay* + By* -. Cy + D IT O 
«n^ bie flBartedi Mefer euic^nnft »erben fepn 

(l^P + Va + KO*, (Vp + Vq-VO» 
(VP - Vq + W » (Vp - 1/q - !/')• 
l") Um nun ^ieraul 5ie Coeffictenten A, B, C, D, in 
UfUmmtn, biirffe man nur bie (Bamme biefer SBucieiUi Mt 
6umme it^rer 9m(cn/ u« f* »• ne^en* S)a< foC^etti^ Ser# 
fa(fffn# baf Im Stpr^ergetenben fcbon ofc anamandc m^ibeiir' 
ffilirf fHct tfraer aum 3wecfe. & fbOen Si» Ss, S), 84, 
Me 6ttmme diefer Suriebi, ble 6umme l^rer QaabraUi i^ 
rer (luptn nnb Slqiiabrafe ^nk^neu/ fo i|i/ menn in S 9 
-*- A nnb -* C für A nnb C, nnb bai 6nmm<n|fi4ni S fir 
H$ borüfle [] ^^\i9t wirb, 
A z:Si 

^ ASi — 8a 

B rr 

a 

_ BSi — AS» + Sj 

_ CSi — B8a + A89 — 84 

4} !D^e IXufbrflife Si, 8a, S^, 84» mfiffen noe^wenbig 
taihml fe^n, weil fpn(t ble (lotffkknitn A, B^ C^ D» nt((f 
rational fevn finnfem Ci mäffen fl4^ atfo bie 9Borae(9r5§en 
In ben Cncmicfelungen berfeCben wtibWtiü^ aufgeben, nnb 
de finnen ba^er bep ber Kec^nuAg d(fn$n<^ anger ^d^r g«» 
(äffen werben* (Rit i^lnfl((t auf biefe ^emerfung/ unb inbem. 
man ha$ Strinom Vp + Vq + Vr aU ein «tnom l/p + 
(Vq + y^i (e(anbe(e/ fomm( bie Rechnung mie fpfgf a« 
flefiin: 
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(VP +1/P +T/r)« r: p + q + r + IC. 

<VP + Vi + Vr)* - p«+ <5p(yq + v/r)« + (Vq+Kr)*lc. 

=:p* + ^P(q+»).+ q«+(Jqr+ra + ,c 

r:p»+q«+r«+<5(pq+pr+qr) + lC» 
( VP+Vq + Kr)^ ZI p3+ i;p»(Vq+Vr;«+ijp(Vq+j/rJ^ 

r: p» + lyp« (q + r) + 1 jp (q« + 6qr+r«) 
+ q" + in'r + 1 jqr« +r» + IC. 

rr p*+q*+r»+iy (paq +pq«+par-f pr» 
+ ^«r + qr«) + 9opqr + ic» 
(KF + l/^+Vr)«r:p4 + agp«(yq+|/r)» + 7op«{V'q + 
Vr)4+28p (i/q+yr)^+ (y^^ 

^ P*+a8p» Cq + r)+7op« (q«+ Äqr+r«) 

+ äSp Cq* + i^'r + I jqr» 4- r*) + 

q* +28q"»r +7oqär»-(- a8qr» 4- r* zc* 
= P* + q* + r* +, 28 (p3<j ^ pqj :^ p,^ 

+ pT3+q«r+qr»)-|-7o(p«qa +para 

+ q**'"*) + 420(pqr» +pq»r-f paqr) 

« €< ffr (eicti e<nattfe&en, ba§, menn man «nfla» i/p + 
Kq+Kr iebm anDern oon. bett S(ii«2>rii<feti Kp + Vq-Vr, 
VP - Vq -h Kr, Vp - vq - Vr au benfet^en «o^enaen 
erjote» «iue, bie rarlonaUn S:^((e bie itifiiiCi«en gemefcn 
»irem ©a fl« itati fn öi, Si, Sg^ S4, bie UmmaUn mp 
bir «nf^eten niil|ren, fo ttiHt man, 
Sizi4(P + q + 

5^ ^ 4tP* + q» + r«+ tf(pq + pr+qr)3 
S^ -r- 4Cp»+q»+r» + ij(p«q + p^«^p«r + pr«+qa,, 

+ q»") + 9opqr] 
^4 r: 4 £p* + q* + r* + ag (pSq + pq* + pj^ ^ p^, 
+ q'r + qr*) + ToCpV + P*r« + q^r») 4. 
4*0 (pqr« + pq»r + p»qr)3 
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^^ fSner, wenn man boi thrnrnmutl^ LI M ««f Me 
eriien p, q» r, ^eaie|^ HÜ, 
Si~4Ci3 

Sj — 4 a?3 + 'Jtia] + 90Cin) 
54 ZU 4(C4] + ittij] + 7oC2«3 + 4aoCini) 
d) «Serben biefe ffierf^e in ben «fek^^en in 3 f«^ 

Witt, fo er^to man ble Coefflcienten A. ß, C, D, bnr« Me 

gegebenen «r»«en p» q* »# anogebrärft. 

$ 104. 
anfe, Öte (Blä^nnt ac m/p + Vq + V« + Ve 
rittional $tt mocl^en* 

and. I) »nr* e^tSffe »le In i nnb ä tea twr. $'a 
(d6( P* leiÄe«, bag/ wenn x« n y gefegt »irb^ >ie t>on ®ar/ 
leigrigctt Mre9U (BUic^ung oon ber Sorm 

yt -. Ay» + By« — Cy» + Dy* — Ey« + Fy* 
^Gy + HZIO 
fi^, nnb bie folgenben m^tidt an ©arjeCn IwiWn »Irb: 

cvp + vq + y*^ + vo« 
<i/p + vq + v^ ^ v»>' 
(Vp + vq -V' + vo« 
(T/p -f Vq — V^^ — VO» 
(VP- Vq + V' + VO» 

(T/p — T/q + i/' — VO' 
(T/p — T/q ^ V* + KO* 
(T/p - Vq - T/r - T/O' 
«) SRan laffe bcm 5ei(|)en S bie Sebcueang/ weCifte et 
Im »or, S. tatie, unb fu(»e obr aöem bie 2lu«brurfe Si, Sa, 

8|, 88 sü bcflimmem ©a bie 9le*nting auf eine i|>n# 

tiefte an »le im m. S gefö&ri »irt/ (p »I» l* ml*' ni*C 

Cange 
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tenge baUp onf^tttn, uiib ttttr ertooem/ 5aS ütoii U^ htt 
er^e^ung den Sltt^Orucf Vp + T/q -i- j/r + ys att ein 
fflinom anfe^n fonn, ^<ffea btpbe Z^HU V» jinO Kp + Vi 
+ l/r fin^ 

?) S)m aufolge l^af man ' ^ 

(Vp + Vq + T/r + 1/8)« =: 
>f + (KP + 1/q + Vry» + jci 

«■+««(VP + Vq-M/r)*+a/p+l/q + |/rJ4^..,^ 

(Vp + Vq + Vr + Vsy - 

t«+Ii's*(l/p + l/q + Vr)'+ IJ«(T/p + Vq+l/0* 

+ (Kp+Vq+VO« + ic 

über/ weittt bk encmidPetungett ber 9o(en|en non KP + V) 
+ |/r i» 4 bw Dor. <•« gebranc^t »erben, j; - 

(Vp :♦- Kq + V + 1/0» :Z . 

p + q + '+ « + IC. 

CT/p + l/q + Vr + V8)4r: . 

(T/p + Vq -M/r + Vs)« n 
P* + q*+r* + 8« + ij(p«ti + pq«+p«r-fpr«+pa«4.ps« 
+ q»r + qr« + qa« + ^s»+r«« + rs«)+90Cpqr+p^8 + pM 

+qw) + K. 

moriti 6to6 bie imHonateti OCieber »edsetaffett worbeti« 

4) 9u« benfeCbett erdtibeiirnle In ; bei 9Qr. $^«/ er^ 
man nnn ^ieratti, 

8»z:.8([a] + 6[i«]) 
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onb 'h\t feötplfutioh Mefrr\^err5e'in *w f^mtXn fü j hH 
tor. S*B/ tt)et4<^ ÄÄ »cm ^'nöe »efter fortflefcse werten mÄfr 
ftit/ Ätcfrt ]>ic Äer^e l>ec •SoeÜflctenttn A, b; C^ k. 

S lof. ^ 

^ufg. 2Dß (Bfd*un8 t>c«t <vfleit (Br^be mit einer um 
befltmmten 2<ä3^I (|aÄ^r<;ttf(i^er Itutrjelgra^eft 

X - i/p -f F4 + V* + V« + • • • • :• + V w 
mttcHaf stt tiKidjeti. 

3fu^ I) au9 ^ell le^tttl 4H>itccde|fcnbeti Sen \ft U\^t 
abiifweWiett, l;ai mefm » bw an§a|l »et »«QiHirMefi Vf, 
l/q, . . . y w \ft, Mt Sfrüö. ber ratip»flteii ®Ui<tuita öec 
Jjotcna a*^ ötet4) («Dn werDe. JDa nun aber öfe öerf*iebeReii 
fBertbe te«^ ^ f» bt\^(^mfiit>f ba§ immee awev >erf^(beii 
einanölf ^tci* unD wt^e^cn^fco» flnö, fa fletg^t b^ «(etttMind 
nur auf Den ®ral> a'^'/fHtpeftii x»zzy d«^i'e§t i^trb, 

2^ ^u e*Iuffe in teti ^9beti norberjebenben Sen weiter 
foriaefeöt^ dei^m et^Wöfnb« 9iefiiü«,te5- 



Si =: 2"" cii • ■ . 

S4 - 2""' (I4] -♦- 28C153 -f 7oU^3 + 42oU*a] 
+ ay2o[i*3) . . ^ 

IC. 

i) ^a^ ®ef«6 ber Sormattpn tft Wer«i« Cet<^ au «rten# 
«en, ©e« Q5eDfp!cU »egcri mftt kb Sf nefrinem ©le 3ö<>^ ^ 
iinD ibre 3erf(rt!«n9ift''1rt^15infoi!eh, fternioncH/ «. f' n>. gebe« 
bie Cutnm«nauebrucfe [j3, Ci4]> Caj]^ Ci*93» ["''3» 



Ii*dl> ti'l» jDle eoeffMemeit (bb nklM anbtc«, a(ii Me 
, Strfe(»ung#|a6(eti Doti CooipUiriimen , Httn fSiit^iolün^t 
ejrponenten boppett fo grofi ffnb# aU bie 9Borac(ejrp^nciititt 
be^ ®ammenau05rttcf«/ aCfo bte €o«fFtctenrett von [f], [14]^ 
Ca?]* Ci»?3/tia»3, ti*a], Ci»3^ Me Serfeeuna^Mfoii 
bcr CompUyionen a*o, a»b*, a*b*, a«b»c», a«b*c*, 
ftflb»c«d*, »«b»«"!!^««, ober i> 4J> «lo» ia^> 3ifo, 
18900» III400. Siir bifienigen meiner Sefer, we(<i^e beti po# 
(pnotnif^eii {e^rfa^ t»er|l[e(^eti, fantt ei iti((( bie gerüigfle 
6(|^mterl0fei( ffabcn, beit Srtmb (^ierioon efM)ttfe(en. iCeiiii 
itoc^ beit bepben »er^erge^enbeu Seit finb bie ^ii$bTudtßf,, 
da, S9» K./ menn 2'^*' beofeit d^f^O^ ^^^^f n^d^^ «inOertf, 
aittf die enCf»itfeCttn§en ber iwe^teii/ toierteti/ fe<l^(leit, «K^ieii/ 

u. f. »♦ 3)pien| »Dil ]/P + Vq + l/r -h -#- I/w 

mit Ueberge^ttiig 'aller berieniden 9Ueber, we(<te 9Bur^eCgf>i# 
6en etubaUeii/ ober/wai auf eine (inauitduff/ (ie Cmmi(fe# 

Cungen ber ftera&en <Poteii|cii »onp+q + r + +w, 

mit Ueberde^ittttd aOer berfenigen ,®CteOer/ moriti ungerabe €jr# 
l^onenteu 9er(ommen# mtb i^olbirmi^ ber Crponenctn Iti tftn 
Abrid bleibenDetu 

4) 6e«t mm nun Ti^zzm, fo ift bie gefachte rodonaCe 
SUi4)un9 

x«^ — Ax*-* + Bx«-< — Cx"»-« + ic/ ZT o 

«tib- bie CoefiFicienieit A» B» C» k. werben bnr^ bfo fofgeni 
bell 0(ei4^ttiiden beflimmt; 
A rr »1 
. aB r: ASi — Sa .. 

3C z: BSi — ASa.+ 8} 
JC» ' • 

2Inmer!f. i^ier^r ge^ri bte berühmte SCnfgibe, ml^t 
Sermat bett ^natpßen feiner Seit Dortegte/ jtnb ^u bcnen 



./. 
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«uftMiitt^ <r 6efbnNr« 2>e<car(e« anffotbcrfe (tt. f JMfr 

eie foUten nimüc^ aa« ber 6lei<ftttU9 

. +V(d»— a«) — l/(ar + a») 

»ie SOunetdrSfien n>e<|fciHi(fett. Sllan barf tiar x fSr ab» tmb 
fdr bie sufammengeteeteik •rSfett ttnter ben Sßiirse(|ei<^n Me 
SRonpmcH p, q, r, », t, fe^eit, fo eominf e« btofi b«rattf 
atii ble «C€J4>»n<i x z: Vp -h j/q + 1/r + j/s + yt 

.^attonoC SU nia4^en, unb in ber erf^aUenen.4^(el((ttti9 für x, 
p.» q> ^y »> *> »Über l^re SBerr^e |u fu^fliriiireti; (Ue6er 
bUfeti 0e9enflanb fann man ati((^ eini 9(6(»anbCan9 von JS> a »^ 

* (er iefeni tveCd^e f(<i» in ber an^pt^n (SammCung fomHnafoir 
rif<^^anaMf<(^er Ql^^anbUinden/ (feran^gede^en t>on J^inbem 



^aft* S>le (Slet^mig x — aj/p + b i/p« + c>/p* 



rational 3^^ mad^en» 

2(ttff. I) ®an feee.Vp = y» fr »irb biefrOteic^ung 

X -» ay -*> by« — cy» n o. 

©a ««n y »ier ®eri(e crM^en 'arni^ ndmllift +y, -.y, 
-fyy— 1, — y|/ — 1, fo entfNl^en bie folgenbcn ©kr 
®(ei<i^ttngen, btc olle i^^i^x^ 9atf ^aben muffen: 

X — ay — by* — cy» r: o 

X 4- ay '^ by« -♦- cy» r: O 

X — ay|/ — 1+ by« + cy*|/— .i~ » 
X + ay|/ — 1+ by* — cy«]/ — i^jn # 

Ober 
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(X — bya^ — (ay + cy») n o 

(X — by*) + (ay + cy*) iz o 

(X + by«) — (ay — cy»)T/-.ir: o 
(X + by«) + (ay — cy^y — izz o 

iDIe d^fuc^te (SUHi^un^ mui aCfo bai ^tobutt berfcC6en fsi^m 

A) ®erNtt ^ie Uifi^n erflen iin^ Me ^^^en leftteti mü 
ekianber maüiplicirt^ fo^ ztf^iU ma» 

X« — aby*x + b«y* — »»y* — aic^* — c^y« r: o 
X* + aby«x + b«y* + a»y« ~ aacy* -f; c^y* z:: a 

9b<r/ wetiir mair in Hefen 9(ei((nn)|en p fit y^ feftf 

(X« + (b* — aac)p) — (abx + *• +c«p)y« n o • 
(x»+(b« — aac)p) + (ftbx + i* + c»p)y«r: O 

I) SXnlHptkin man tiefe Steic^anden, itgb feet ^eranf 
P ffir y^f fo <r(f4i( moti oie geMtf faiionaCe OCefc^n^iiOM 
Dienen Srabe, 

X* — aCl>* -f-.aac)px» — 4 (a« 4. c»p)Bpx 
+ ( b« — a*c)»p« — (a« + c^p)»p r: o 
nnd He Oier ffinrsefn biefer eui^un^ (!nb> 

•T/p + bj/p» + evp» 

— .*|/p + ^VP* — «Vp* 

al/p.|/— 1— bVp» — cyp».l/— 1 

4 ,4^4 

— al/p-V— 1— bl/p» + c]/p».V— I 

3iif. SSSenn a(fo eine SUictund vom »terfen Orabe hU 
iitt gefnnbene 3orm iat, fo taffen ik^ iebeemat bie »ier 
SSuraeCn berfetben o{fne weitere {Xectnun^ finOen. 3<i *^^^ 
nnn )ei^/ ba§ man, bie SufUfung ber fabif(ben 9fel<bntii|en 
]i9rattegef^$(, einer ieben euic^ung nom i»tei(en CMrabe biefe 
form fleien t(nne« 



€#fep 

X* — Ax* — Bx — C zf o 

hit anhnl6itnU QUid^uiti)) de ifi aBgemdn, müi man in jei. 
bir @(ei(bund immer ba« stveote ®lteb wegfitaffen fanti, wenn 
e< rit(tt fcbon fetfen fbltfe. 6(^ nntt biefe Oletc^nttg itiH ber 
in ) tt$ tot. yt mnt\i^ fepn/ fo mn§ man (oben 

I. ap(b« + «ac) n A 

II. 4bp(a« +^*P) tr.B 

UI. (ä« + o«p)*p — ( b« — a4e}«p« z: C 

Sie^btQbf» erten 9(ei<fti|n9eii gettn 
(b«+aac)p r: - 

Ä ■ 

• " •"* B 

4bp 
n»b bringe man biefe VjtttU in bie Q(el(^ttiig m, nacftbem 
man berfe(ben borfter bte "Sotm 

Ca« + c«jp)»p*-(b*4-aAc)»p« + 8ab«op» :;: C 
gegeben ffat, fo erlitt man 

B» A» - ^ 

Vu« ber ®(eic(ang l «»^l(t w«n-«itcft 

IV. 4«cp zr A.«^ ah?p>, 

ivib ^it ffubfitiuHoa b^ed^f ^ SOeftffei in ber e^en gefnnbeneo 
®Iei4»ung 0iebr/ 

. B? A« , 

j^^- + aAb»p-4t>*f>«rrC 

^ bif bte9 6Ui<(ungen i, n> ni, bier mtbefHmnitir 
Orifien a» b, c/ p« em{^aU<n« fo fann «an eine bcrfeC^' 
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©«glitt jftiftö ier "gieimer^ * ' 

B%-r- 4 Afp +; J»Ä|f» r- 1^4 p^ ZT-I^Cf 

o^«r «ac^ p fi€pr,bnct , .. , * ^ 

V. p'-iAp* + f CC+ JA2)P-AB''~ o 
eine 9C«i(|^nft CVm'^Mt^^ VmO»/ ibcKlrc t(0( bie UQ^efattnle 
©rifie p e^t^^iU. 

8(u« ^en ®Cei<^utide» n utib IV er H^t roattj; «ettn ^ x x 

B ' A— -ipi 

4P aVP 

unb wentv matt Me ^et}tt ttxt ir^cn aMtt, ün> aucfr ton 
»erfetben fubira^irf/ l^ieranf fern6f}.<}Hf.^cr (SurnnK^üiiO^ bem 
Kcjle bie ÖiiabKa<»ua4 iK&.«^/ . ■ 

a + ci/p - V(;^ + ^^ ;-. |/P> 

©civ »l<r "tearacto in i ^« t>or. §'< tage fl* obef ^ memt 
Ip^r: 1 g»(tet wirb, bte fo(geti&e germ gcbeur 

- . yp -f- (ife-f cKpJv'jr . , . 

— VP + (» — <^Vp)Vp • V-* 
; ^ J/P -,(a - cT/p ) VP • V - 1 . , 
nnb iMim moi» *lerl« fir a-l-cl/pi. »-^cVp i(Mre ?®er; 
t^e fe^i^ ^ ti^t »MUt bk fo(^iibeo Shir^eln ber QCetc^ung 
X* — Ax» ^ p»f^ c r: eis 
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*K P 

aj/p 
-VP + ^ V C-VP + aAp - 4P*) 

r-yp -^^y <-""^P + *^p •" ♦P*^ . 

i^d( man baffer am Nr 6(d<(iitig V bin fSertfi oen p tu 
f(\mmi, |b ffat man ancfr bie SBnr^eUi 5er degflieiien €)M^ 
(bimd* C« i^ ubrldentf cjMi^^^iUX^ mtt(tftn oon ben bre^ ffim 
If^n be« p man brau((»en wiS/ meU man no((^menbig in Jebem 
Salle immer biefet^en SBui^Cn erfKiUen mnf» ' *> 

S loi. 

aitf9. ^ie ^^(fntns 

X — aj/p + bl/pa + c Vp* + dj/p* 

»rtt^ltAl 3tt nuxfKii* 

' JTttd. I) ®enn man Vp rry, «Cfo y* — p no ie|^ 
fe »erkiHinbeü fi(^ bie 9(ei4)nn9 in 

X — ay — by* — cy* — dy* ZZ ©• 
9}un fann aber y fünf ®erc^ er|a((en/ vAmlM^ »j^ßj» 
yy» hf «y* »««« «t >3, v, >, •, bie fönf 9Bur|e(n ber 
6Cei((ttnd y> -f- i =: o be^eic^nen (bie €in|!eit mit ein^e» 
M(pffen)} man ^at alio fot^enbe fünf partlfoUre 9(ei<|«ipr 
den: 

X -- «ay -i- ««by« — ««cy« — •♦dy* IT O 
X — ßttj -*. /S«by2 — /S^cy* — /ß*dy* z: o 
J gt — yay *— y»by» — v*cy* — y»dy* rz O- 

X — ^ay — c«by« — X»cy* — X^dy* r: o 
X i^ I a y — i«by* — *»cy^ — «♦dy* ,11 •> 



«IIb bä« 1Ktob«ft bttSttbtn witbt Me B«fmKe MtionoCe <9(<ir 
(^una debeti; oeno man i»ieber Vp fit j fe^re* ' 

d) 3m Orunbe ffeiSf bfefe« tifcbt« anber«, aU an« b€n 
^pben ©lelcfAngW x — ay — by« — cy» — dy« rz o, y* 
— P =: o, batf y etlminireii/ «Hb effiitben baber bier alle It 
bem oorrlden CaptteC angesebene SUminationtf^ÜRec^oben t^re 
Snmenbmig* SBottte man ble Cramerfi^e aU bk Ulcbtefie 
omvenbenr fo milrbe man auf Siimmenau^rdtfe fornmen/ 
iMKi^e ^it Ordnten ber an^ebingten Itäfeln uberfcf^reilen^ itnb 
baf^ erfl berect^neit werben »ufiten. ÜRan erreicht aber fei/ 
neu Soetf meif ftiner; »enn man bie Kei^nung fo einri<6/ 
lel, ba§ bie Summenaufbrikfe (Icft nur auf bie flSurietn ber 
Cin^eit be^ieben# meU blefe fTib (eicft(erbere(tfnen (äffen* 

^) 3o bem €nbe barf man nur auf ben bepben Otet« 
t^nnaen 

• I. *« — I rr o 

II. a — ay« — by^a« — cy'z» — dy*z* ri o 

bie 6r6Se s eCiminiren; benn fubßtiulrf man in II bie fünf 
SBertbe »yßi V) ^i <i be# z au« ber erfien, fo er^U man 
bif nJmtic^en (^(eic^uni^en wie in i« 

4) SKan ^tbt, um bie Cramerfct^e €iiminafion«i9Ref^obe 
ii 7S) anwenben su Tinneni ber euid^ung H bie Sorm 
X + CO« + (a)*» + (5^)*« -i: (4) »* =0 

ay . b^* cy* 

«WNmi m (Dr:— ^, (») = — i-k (j) = — J^, 

f ) 9a fl4^ bie 6ttmm^fnan«brMi/ tvet^e in ber 9(ei^ 
(^nnfi S 57 K. c oorfommen^ bcp bem ooriiedenben gaOe aiif 
bie SEBnrieCn ber eceic^ung z« — 1 z: o belieben, fo9erf4^min' 
ben, wegen a« S 94/ ade bieieniaen, in weU^en bie 6iimmt 
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^er mm^Um^^»^ ^^^ ^^^ rKuWdt HL «ff^feM^ 

auf hitit i5em4r(iitift er^U man olfo jbu fe(d^ eaOfletct^uttd: 

.o=:i+ (I4)*CI43 + (H*) t«4»3 -f (;4*)'W3 +C4'^'£4»3 

+ (»?) tajC + (3»4;:UH3 + (iH'J 'Li^n . 

+ (u«)'C«a^} +Cim)*Cu34)+ (>»H'>'C»*I4'1 
+ (1*94^ t*^ 943 " .V 

"(f) ©le f^ier iwf!w«m<nteii 6ummeiiatt#brurfc rftnnettiiai^ 
$ 94 Vereinet werDcH/ weldbei^ für beo MtMegct^fn Satt eben 
Äkt< \^^ U*. 6ej&f man hierauf ffir \>\t 3«<*^« (»» W»^ 
tj)^ (4' »leöer ÜKe ®«rtfte au* 4/ bc«9Cd*in pfur y», un^ 
«BttUipKkiH bie ®4ct(fruB0 mit x», fi> erJ^iU maiv 
^' * o :^ ' ^ 

xv— ya^l px» — Vbd^T p»x« — xca»p^^:- a*pf 

-. f bcj —fc^dj -fjaba**» 



ja^c^px« H- jasd«*" 



— ^fäi) 



;-i 



— fabcd 



— ja^bpx 



+ yb»caj 
+ ^a'6d ^ 



'päx — 






lac» ^^ +5bs^d I 



^c» 



— yÄ*bc»^ ^p» ■• " 

4* jTib'c'j 



m 

7) 9BM atfo' hk i^Mu titknau efet^fwi^ Mr« 
X« — Ax» — Bx« U^ Cx — D =:: P 

A ZZ 5Cad + bc)p 

B ZZ f (a"c + ab» + bd'p. + c^dp)? 

C =: sC*'b + !>'dp + ac»p:f- cd3p')p - 
l(a«d« + b^c'Jp? ;j: jabcdp« 

D — «*p + b»p« + c»p» + d*p* — 

f ta'-cd -f ab^c -f- bc^dp + »bd'p^p« + 
5(a»b»d + f«bca -f- ac2d«p + b2cdap)p* 

S 109. 

©fe ©relcjiitid x-aV'p +1»T/p«+ ci/p« + dj/p* 
IS^te auf dae eieicbung ^e«, fünften ®ra^e0 Don der in 7 
öe« tton S'd .anfte0efeetten gform, iind Me fünf SBuraeln Mefer 

5 5 $ ,5 

is =t «»Vl> + «^bl/p« +' i*«cX/p» + «»dl/p* 

X ZZ ß^V^ + /3»bl/p» + ^*c,l/p^ + A*dl/>* 
5 5' 5 ^ 

X z;^ yaj/p + y'bl/p» ^ v^cj/p* + ^♦dl/p* 

iE ZZ Jal/p + J^bVp« + l^cl/p* -f. ^♦dV'P* 
5 5 5 S 

X r: ttvp + «abj/p» + »'€|/p« + «*di/p* ' 

Jjat aCfo umaefe^rt eine ®Cel*un§ be« funfeen ©rabe» Die a«i# 
ge^W^ene gorm, fo ^t man ouf >er Ctttte We fßi^afdi Hw 
feigen. «6nnre m«n Demna* eine Jede ^t%zUnz eteicbung 
be^ fünften ©raDet auf btefe Jorm Wngen, fo ^itte man bit 
on^emeine Stuflifung ber ©(eid^ünaen biefe« ®rabe#. ^^ff\ 
»urbe unumgdngli* erfoftert/ oni bcn gegebenen ffoefficmii 
ten A, B, C, D, ©eriWmlfif ber ©fei^ungen in 7 bei »or. 
Sei/ bte ©rJgen a, b, c, d, p, beren t\m »iDM^rü* !{!# ^ 
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IKmmcii m ftimm, ««f eine i^Ubt %n, wkhiHin S tor 
tff9 ^eti 9iti4^mi^m H$ iHerien Orabce (er gaO »ar, mb 
andb In $ 99/ t»o Die tranefonnirte 6(ettf»un9 Me €ar5anif4e 
germ et^leü. tX^r aOe tBemu^nn^cn ber grifcen 9nal9flen 
inr Crreidbttng bteft« Smctfe« »aren foK^Kotf, nnb wir mttf 
ben In ber ^et^t kktn, warum 9e ei fe^n mslteff. fOTan 
»Irb Inbeffen ne<b Immer mit Sergnfifien nnb SeU^mng eine 
Sb^anbluns nen (Euler fter bit a&gimeine ftnflifang ber 
.e(ei4»ungen/ nnb Inebefenbere ber bee fdnfien Orobeetefen, 
n^etdi^e M int nennun £9eUe ber neuen ^tertbnrger €onu 
mtntaritn, nnb aaib im briuen ÜtiU ber »on nt(^eC(en 
fiberfebten CttUrfc^n 3nrrobiittio» befinbet» 

Ob^teicfr aber wir nk^t im €>tanbe ünb, ble dUdemetne 
^nflSfuti^ ber ^teict^angen bee flnffen Orabee auf ^m Sege 
bee Dor. $*e 5u erffalten, fo (affetf fi4^ boc^ metrece fpecielte 
0UI<fHtnden angeben/ Up meUten biefe SufUfung mtgli^ ifl, 
non we(<ten 14^ mit Cnter nur biejenigen onf narren milT, 
meli^e su nid^t fet^r oerwicfetfen .formen f%en. ^ * 

, I. , 6e6t man in ben eielc^nngen in 7* S loi c r: o» 
^ zz o, fo tat man . i ' 

AZZO9 B z: jabap, C z: f««bp» 
D z: a«p + b»p«. 

Vtti ber iwepten niib Mtun blefer eiei^nngen erfN{(( mmt 

B» 



mii^in 

«ac^iir 



*'p z: — , bsp* zr 



D =: — H 7:- 
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« « C« . , s ^ SB» 



3g bemitacft bie CKeii^ung 

X» - 



C« B» 

X» — Bx« — Cx 7, = o 

5B afC 



C« B» 

tüte SSorKt berfetben, unb bie uM^cn ®ur|eCn werben er# 
^aUetii wenn man ffir « na<b unb naci^ /3» y» ^* • f'e0t * 

{Die nim(i4^e (Bteict^uttg itttb ble nimCic^en SSursetn mfi» 
t>e man au(|^ gefunben f^abin, wenn man a unb b» ober a nnb 
o, ober b unb d n o gefegt ffittt. Se^t man ^,9. b z: o 
vnb ^ z: o, fo iat man 

. A ir o , B :r y a*cp , C ir yaCp« 
D z: a»p + c»p». 

fHai ber awepten unb brttcen Gleict^ung erbd« man 
B^ . C» 



• a'p 


= a,c' ' 


c»p' Zr 


JB 


010 tiefe se(en 


» B» 


'jB 
cVp» 


= ^-B 



SRan Ifat a(fo mieber bie ®Cet4?un0 

X» — Bx« — Cx ' :Z9 

unb eine 9Burae( berfelben 

' s $ . f B» s C* • 

/ z: «ayp + «•cVp* z: * V-^ + '"'V^ 

die ttrtaen werben ertraden/ wenn man für <t m^ onb nac|» 
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fi,v,*>»W' »«ftfiWfl«««ilefäBf«Blnr|dn, »eftjr 
man M>i|r* fuiM, »ob jene« v»tl>ivi «tfanD««« aicbt «co 
((^itMii (in^, boMii tarn man fl4 !•*♦* *«f|e«s«i/ warn 
man -S »V «*' •' Cr: t) för /», v. >, • («< ($ ««). 
II. 6«»t man in öen QUi^nngen in 7. $ 107 b z: o 
nnft »c ~ o, fo er^tj man 

A-jadp, B:iö, Cr: — f««d«p»» 

D — a'P '+ dsp* 

iDie «tjie onb ftrittt tiefer «tei^ungen 9/fm 

A» 

C = •(--'. ■ 
J 

Jenier «ieW Me »ierte 

D» r= (a»p + d»p*)» = C»'P - <l'P*)' + 4»' A'P* 

a(fe 

!Da nna 

a'P + d»p* — D 

foiP 

.•p=:4D+v[iD«-(^y3 

d'p»r:4D-v[4D'-.(^)*] 

ttnt M^r 

aVP =vC4D+VtiD»-(^y]] , 

Sil Mmna(( Mf e(ei(i»im9 



igr 



X» — Ax» + — X — p :r o 



ani^thtMt Z)iefe S6ßur)e( (dt/ t»ie man fit^tt, |}rofe ae^# 
liibreü mU bttUni^tn, meCciK Ole Car>antf4»e Sorttui für Die 
0(ei(bun0en be« tritun ®rabe« giebt iDiefe ^(eicbnng g(». 
^&rt übrigen« s« ^in^i^ eigenen SCaffe oon fpecieUen @Cel4^un# 
gen von allen ®raDen/ teren ^luflSfung 0Roiori auerß g^p 
Uf^vt Ifüt, unO 9on wü^tn »eit^ f)\n Die 9lebe fepn mirb* 

Siii. 
S(uf bie nlffiUÄe $Irt, »te in S 109 bie ^Iti^m^ 

S , S S ,5 

X — ai/p + byp« + ci/p» + d^p* rationöC g^tnactt 
ivurbe/ iiit ^^ überhaupt eine jebe aubere @teic(»ung opn 
0er Jorm 

xnivp +bvp« +CVP» -1- + ki/p»^-« 

rattonai ma((en/ nnb ber Orab'ber rationalen 0(ei(i>ung mirb 
aUbann immer bem lEGaraettnbejr g(ei4^ ftt)n. & gtebt f^ien 
it9 fety «nberc €f4^i»ierigfei( . aü bit ^i^ ber ^di^rei^ 
nang. J^ au ber f)at btefe iDläbe f Ar n ir ^ übernommen 
(iD{« f. bie amcote ^mmCung fQmbinatort[4^^aiia(Q(tf<fter SCb# 
^nbiungeh/ 6. 248). C« i»<fre gut, meun man e« au((^ fär 
anbere -iStrt^e «on n cftun ai&(t)(e/ i»eiC matr barau»/ mie fo 
eben an einigen Q^epfpielen gezeigt werben ^ bie 9ufl6fttngen 
»on fe^^r vielen fpecieUen OUicttingen |^ef leiten (&nnte/ bie um 
fo merfmurbiger flnb, ba fte nid)t iierlegt werben Pinnen, mett 
fonfl in ben äBiir«ein felM 9MUUtn »on ef»eii »t n 9rabfii 



üii tie mi^nn^n fel^fl i^orf omnten bJStfeem €§ fofoi M otar 
att(^ fe^r oiete &erd(ei4len fpecleae SctOe o^ne fo i»ermiif€Cie 
9le<&nottgeit finden/ ivcnii man oa« dem aB^itadi irftitof 
nafen 31u«briirfe a^p :f byp« + cyp» + . . . . - + lyp'^-* 
gCeiib anfatiae me|»rere SUeber mesUfiC/ mie Me folgcnbeii 

S 113. 

«ufg. SHe (Keimung x — slYp + bi/p» rational 
jtt machen. 

2fufi. €• mfiffen ^ler bie (epben ^Süe unUrfcfrfeben mttf 
bctf/ wo n eine gecabe/ unb mo n eine un^erabe ^afiC ff» 

e r fte ( 3 a ( I* 

a n» in- 

i) €# {#9 xzrayp + bi/p«; €$ fepen ferner «, ^, 
y, ^, IC. bte SSBurAeltt bet ©Uictung x*" — in o. ®ird y 

für 1/p defest/ fo find bie oerfit^iebenen Vkttfft, me((^ x in 

j^fic^l ouf btefe 9Surse(dr5ge er^aUen fann^ 
«Ay + ««by« 
/5ay + /3»bya. ' • 

' yay -h y»by« 

<m ber Satf stn^ Sie gefuc^ee raHonaU 9UUb^ß wtH 
bur* , 






im-x am 
. . . — Ax -I- A =: o 

»orgefiedo bie oberen ^eic^en für tin gerabee, bie unteren f iir 

ein ntiftccübee m« $Die goefteienien A, A, A, tc finb oli« 

dann 



m 

bmm Me emmtti Hr ttniotiett/. ^nforioi/ Sernfotten tu f. m, 
Jener ®eri(K bes z. 

i0_2)ie emmiifetuiid tiefer eomMitatioR«f(affen gftN 

A n '£i3ay + ta]by« 

A ZZ 'Ci«]a»y« +/Cia3aby* -f 'Cft«3b«y« 

i = 'ti*3a»y»+'Ci»a]a«by* + tia«]ab«y» + ^«•3b.«y' 

^ e# ifl a»er f(ar, bai ndcfr a. S 9; aOe Coefficfenleii 
I a s ^ 

A, A, A, IC. eu |u A t>erf((i»tiiben, mei( bie 6umme ber 

fEBuraetejrponenfen In iebem 6timmenau«bru(fe/ ber In benfeü 
htn tH)rfomm(/ immer < am, unb alfo ni^t bur(^ am e^eic/ 
(ar fe^n fann$ auift ifl bies Mon Baratt« a^Aune^men/ ba§ 
in ber qtfu^ttn ®tet(tund nur foiö^e iPotenaen von y t>or# 
femmen bärfen'/ miö^e burcb am t^eUbar füiib, meit fle fonfl 
nid^c rational fepn finnte« Sit fommt alfo (Cofi baranf att/ 

m »tnfi tti-fa am 

bie Coefficienten A/ A, A, a, |u flnbem 

4) Vkm man unter- ben @(iebern^ auf meldten blefe foef/ 
ficletiten befielen; atte bieienigen medtttfiO VHl^ m^^n sh 
S 95* = • mejjben/ fo finbet man . 

Asta^lb'^y^ 

'Vz: ti*a«^-'3a«b"*-V" 

"a IT Yi*a'*-*3a*b"^-*y«» ... 

"a ZZ 'Ci*a"*"«3a«b™-3^y«» 



•A''r:^i*'»-S3a»"^-*by« 
am 
A =, 'Ci^«3 a«*"y*«* + ta^"*] b«*y" 

s}Vinn ift after CS 9^) 



»94. 

*Ci *»"*"'1 rr "*^ •— ^ ^— • am ZI ^ . am 

i.a,3...ni— IX i.a i-a 

1.2«; m-fi DD.m^-i 

*• . ^ r.a.*..m— «ki.a.9.4 i.a.).4. 






»«■«*••• in *f*a 



I.2«)...1I1 — JX 1-3....6 
10 . m« — I . m^ — 4 



am ::: 



5 • 4 • J • « 



am 



1.3.« 'n + 5 

^ ^ i.a.9...in — 4X i.a-..-« 

in . m* — I . m* — . 4 . m* — 9 

i.2.9.4.f.6.7.S 



^. ^i.2«^*«**««*«* am— 'ft 

ti**' *a3 r: + — • ^ V am 

I X I • a . 5 . . .. . . . am— 2 ^ 

_^ m.m« — i.m« — 4:....)n» — kt — 2^ 

£*a*^»4**«**«*-« am — a 

. -L^ I * a . 5 ».'.•••; . am— I 

^Ci^"'] =1 ' .am =1-^1 

I . a • j . . .. > ^ . • .. am 

Ca™] --H-;^ -—- (am)« . am 

(i.2....m)«.x i.^ , l.a,9..,,am 

=: + a — I rr + I 

»0 bie oberen Setzen geUett,. wenn m gerate; b\t nn^reiv 
wwn m ungerabe if!» 

<) 6ue(ticuire man biefe fßtttit, in ben «AiMcfen fOr 

A, A, A, 2C., nnb fe^c hierauf mieber p für y*^> fo er/ 
UU man bte defhc^ce rariohaCe eutc^una 



m 



I • t , ^ 

m ..m* — I 



I . 2 . ; • 4 
ra.m* — i,iia«— 4 



► am . ••b"-8px~-* 



1.2. j . 4 . 5 . 6 

m. m^ — I .m*— 4.m* — o 

: ^ ^ . am . a«b*-^x»-t 

m.m^-i.m'*4.m*-9« ..^m**inr2 
^ I «a. j «4. 5 . 6 . 7 aik-^a *^* 

8»e9ter 3a(L 

7) €# fep ieet x=:avp.+ byp«, p^er y fir yp gei 
fefte/ X = ay + by«. g« fep ferner ' 

. . . . q: Ax" H^ Ax"-« 4^ Ai™-«i: . . . . 

am tm + ^ 
• • • • X" ^^ *" ^ ^ O 

tie d«fM*^« ®tet*ttnd, Me oberen ^eid^en für ein qmbt§, 
bie unleren för ein ungerabe« m. SBte ooc^er oerf^mtnben 
aUbann o«e €oe|ftclencen A, A, 1, tc.^ M« Su"aV unb matt 
t^at, bie 6unimenan#brä(fe anf bte e(ei4^and x^t^ — i :^'o 
Haofletv 

"A'^rtw^labV""** 

m+»_^. ti'a*"']a'b«*-V"*' 
"V^IZ ti»2"'**]a»b"*-V«^+» 
*A*=: li»a'*-33a^b"»-«y««t« 



^ 



Yw^l =:± -^ — -.im+iir±im+i 

^-^^ "^ i.a.j .niXi 

-, ^ I .«• ? ■* + « 

'a«i*^iz:4- am + I 

*^ * I . jj. 5 .. .•»— I X I -Ä. I 

• m + I 

I . « • 5 

"-^ "" i.3.9 — ..in— aX i.a-5'^4«f 

in • m*— I . m+a 

^ j;- ■ ■ * ^ • 2xn + 1 

I • a • 5 • -4 • f 

• nSi ^^^ • 4ia+i 

i«a«^.4.5*^-7 

fi'*"*"'Ä]=— - — ^ — ^ am + X 

"^ iXi.a.^ am — I 

ni.ing-i>ing--4>in»-9.>>m^- in -ft^.am>i 
"" .l.a«9»4«»**«- ••'••• am — x 

*• ' I • a .)••«•••• am -f X 

., x*a«? ••• am . . 

V»f'3=+ 2! ^--— . tm + i =:+ I 

'^ x.a.9 .aro+x 

man bfi gefuil^U Qtcict^uRd' 



) 
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am + I . a%»-«px«-* 



— ^ . am + I . a'b'^-'px"-* 



I . a . i 

m .,in* — I . m 4-a 

I . a . j . 4 . 7" 
m.m* — i.m>— 4.m+j 
""i . a . j . 4 . j . tf . 7 
m . m*— X . m^— 4 . m*— 9 . m -f 4 
i.d.^.4.f.6. 7.8.9 

m . m>- 1 . in'-4 . m^'^ . . . m^-m-a . am - 1 
i.d«|«4***^* •••••• am-i 



am+i •a»y*"^x"^-* 



ara4i.t*^«bpx 



S tih 

0inb um^efe^rc 0(et4^utigen von 5er ^orm ftt <f un^ 9 
5e« oor* SV dedebert/ fo toffett fi<( iet>etfma( hie SGSurjeta bet/ 
ff (ben finten. 3(b miß De« 'Se^fpUGs uad ®et>rauc&« »e^en 
dnige fo((fte SCd^tunsen ^erfeeem 

!• 3ur m =: a erlitt nait an« 9^ De« »or« S'« bie 9(el^ 
♦utig 

X« — f ab»px« — ;a*bpx — a*p — b»p* ir o 

wib eine jeD« i^rer fiSnraet 

^ «a]/p + «*bVp» 

ivenii « eine SßuneC ber eCeiAnng xV— ii=» tft JDiefe 
I9tei4^an$ if! dDrigen« Me nimiid^e ali bfe, wel^e inl. S iio 
au« der aOgemeinen @Ui(^uttg lt$ fin\un ®rabe« in S 109 
ab^ütitzt morben. 

II. Siir m m ) uffSü mm aui 6 M »or* §'« Me Weli 
4»unf| 
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X*— 2b»px» — 5it«b«px«— fti*bpx— Ä«p + b'p* ZZ o 
bereit 9&nrie(ii hut^ 

«ueoebrScff werben, ii»enn « eine ®itneC ber OUtc^ans 
*♦ — I IT o ^seidbnet« 

Sär ben namditen iSeri^ oon m ttf^t man ferner an« 
9 M bor. §*• bie Oleic^ng 

x^ — 7ab'px« — i4a»b«pi:« — 7A»bpx 
— a»p — b'p*,~ o 
nnb eine iebe i^rer ®nr)e(n 

«äVp 4- Ä«bj/p« 
i»enn « eine ffiar^eC ber ®Ut4)und x^ ^ r rro U^i^n/tu 

III. ^Sr m == 4 erbilU man an« 6 bei nor. $'# hU 
0(ei<t^und 

x^ — flb*px* — T(Ja»b*px» — 2oa*b«px* 

— «a*bpx — a*p + b«p* ZZ O 

nnb filr itht i^rer ®urae(n 

Äaj/p H- ««b|/p* 
gur eben ben ®er(^ oon m er^Ct man ferner an» 9 bie 
6Ui(iHind 

X* — 9ab*px* — joa'b^px* — a7a'b«px« 

— 9a*bpx ^ a»p — b*p* ZZ Q 

nnb für jebe i^er ®urse(n 

9 ,9 

«a|/p + «»bl/p« 
n* f» ib* 

ITttfe. »ie eki^m^ x =: ayp + bi/)p""' wHoiwl 
au motf^etl» 
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Tbxfl' 1) 9mi^ntt man tui^4^ «> ß,, y, ^, tc. bk SJur/ 
$etn bcr ©lei^ung x" — i :z o, fo fln^ &te SEBurjeCii ber 9<# 
fiic^teii rationalen ®{et(bun0 

>*l/p + /s^-'byp^-» 
y*l/p + y^'^^Y?"^'* 

IC. 



»« 


•» 


=zß'^=zy^zfie. 


= »» 






•aVp + •■ 

iSal/p + ß- 

n 
V»VP + v' 


•bvp»-» 

»byp»-» 

•hvp"-' 



i!)ieraii# finnfe mao nun auf die nitnli^t Sßeffe mie In S 
112 5ic(e.®Ut4tfit<| aMeiteit4 bie fofgenbC/ im 9or(^erge&enben 
fit^on oft an^emanbte/. ^ett^obe Id^rt iebo^^ tina aum ^metf* 
9) ^an betei^ne t>H Gummi ber erfien^ itPtt^tn, btitttn, 
»• f. m. Votenaen biefer ®umCii bur4»> ^i> ^^% ^3» »•> fo ifi 

Sa z: 'C»}a«V/p»-haW]abp^-'[— »ib'pVP'"'* 

5? = t3JaVP* + 3'CUaabpVp + ?t— nab«p«l/p"' 

+ 'C— 33b*P*Vp"^ 
84 =: *C43a*VP*+Vca3a«bpV'pa + dtoJa«b«p* 

+VC— a]ab*p»l/F-»H-*C— 43bVVP''* 

,9) ^u« lur 3(^rm bUftr 4ffiet4e unb aiU i 9S ergießt 
fi<6/ baff bie OfufbriucPe ^i> S9, 85, t^. z= o mirben, onb 
bofi After^anpt iebe^ JRttfbruif Sf^zzo mirb, ipenn a« eine 



aoo 



unsera^ 3^t onb ttiintt ad n i(t JD« ficiter \pizz u, 
fp IfQt man 

Sa ZT — nabp 

S4 z: —— na»b«p« 
1 . « 

S« ZI ak' ^ — na»b*p» . 
\ ; 2 . 1 

Sg n — ^^-^^ — na*b^p^ 

1 . a . I • 4 

ttttb im SSgemelnen 

Sau ZI nt/*bA*p^ 

I • » • 1 /< 

fo (ait^e s/« < n. S)er ^u«bni(f Sa tntf^ilt, wenn n «fne 
geraöe ga^C i|i,. auf er bem ni^t oerfit^min^enbeti OlieDc 

n . n— I • n-»t • . . . . — +l n n a 

i na"» b^p * 

n * 

i.a. j ^ 

melil^etf f}(( am bem.SBert^e oon Si/» aMeifen Uit, nnm 
2A»z:n gefegt wirb, aa4> no(( ble (epben ni(t»t oerfcfrwfiv 
benben.®Cieber'Cn]a«p, '[— «ib^^p'^'S ober na»p, nb^p*"-*. 
3fl 6i<id«d^n n eine ungerabe 3a^C, fo tntHU ber 8(tt6brtt(f 
Sn ^Cefi bie ^e^ben )a(e&f denamitett QUeber. 9tan fj^t ^emi 
tia((^ für ben So^/ tvenn n eine un^erabe Saffi iftg 
Sn ZZ na"p + nb^p^-« 

unb für bell fair, menn n eint ^rabe 3a(l ig^ 

n 
n. n— I • • • . — -^I n n n 

Sn ZZ ' na"» b^p * + na«p +nb»^*-' 

1 . » — 

a 



4>«ö* teil gefttnbenen 9BiH(Mn Doit 8i, Si, «j, • • . . 
Sn, ifi man nun Im etan^t, mit Sjiiifthtv SormeCn f n $ 9, 
tveCibe sur SefHmmun^ btr Coefftcienten einer ®(ei((ung an« « 
htn ^efanncen SGBert(»en ter tPotenaenfotnnren i^rer Sßurgebi 
Menen/ 5le Coeflclenfen der gefod^ten tationaUn eUi^tm^ 
tu finden. SBtrd n4mCi4» Mefe Olet^^önd dur((^' 

+ Ax«-»H + Ax + A ZI o 

«orgefleat^, fo er^iu man na^iit^ndf SSerf^e der annenoHM 

wenen eoefflcienien A, 1,1, a, m dleienlgen, be^ 

ren 3odeir ungerade ^t, Ater^angen »ordcn, mit üe iimmu 

n ' . 

U^ (der (e^fe A attigenommen) z: o mrden: 

t Sa 

f ASa + S4 _ n.n— ^ , 

4 1 . a ^ 

1 — Isa + AS4 + S6 _ 
6 ^ 
n.n— 4.n-.^ 

1 . a . 9 

i — — ASa + AS4 + AS($ ^ Sg > _ 

."" ... 8 . " "^ 

. n . n — c . n— ^ • n— 7 , 

^ 2 1 Ä*lx*P« 

X . ft * 9*4 

IC. 

S)a< «efeft der 3ortf((relfnng ifl (ierantf Mä^t in ecfemteni 
da« aßBemeine ®Ued t^ ndmClc^ 

OA . n . n— A-oi . n— -A-^a . • . n— aX + i *, % % 

A — + i ■ ■ — — Ä^b^P'^ 

"^i- ,a. a.,.«...*A 



not 

Set (e0lf Coifflcitnt A i(l fir ein |ii|0fr«M n 

Mi^ ffir ein geraM n 

n n 
n.— — l-T- — » »•* iJ.^ JS 

^- _J i— aTb"»?*— t»p^b''-' 

— n ' n . * 

I'. ft» 5....— — !• — 

_n n n 

ip^ fifier ± ia»b*p»«-t*p^bV' 

^$ öftere 3et<t«tt t>on ±7 «i^nn n t>on der Sorm 4«^» nnb 
ta^ unure Seieben, menn a »on ter gorm 4111 «f a ifi. 

5') gerben ftiefe S&trtkc in der angenommenen 9Cet<tnng 
\üWtütxt, fo erlhfCt mah fir jttn geradet n tie gefnc^ce tat 
tionale ®Ut<|»ung 

^ - "»bp:s^** + °'°"^^ a«b«p?x"^-« 
1 I • 1 



n . n — 4. n — c „ < 

I . a . ? 

n . n— f . n — 6 . n — 7 . «-• 

4- — , — ■ ■■ a*D*p*x" ' 

I . a ^ J . 4 '^ 

I • » • J • 4 • 5 . 

n 1» n 

zi: o 
U$ c^jttt Seidigen 4mmi qp u^enn nzi4™ +s, ta« unfere 
n>enn n z: 41»* Sdr ein ungerades n gilt die ndm(i4»e 
(Bitid^m^, nur dofi man In dem le^n ClUetM die Qrige 

11 n n 

aaTbapT megtaffen mufi» 



to3 

X» — jabpx* + 5^aab«p?x — a'p — b»p* 

iinb iebe i^vn 9Smtta 

s s , ■ 

«aVp ^ «♦bj/p* 
Sie« ifl d^rldeM bie nimliibe @ttid>wi^, ml^t in IL 
S HO gefanbcn morgen; hM hQtüq d tff f^fer b* 
II. 3dr n r: 6 fft Me ®(ei<i[^iind . 
X« — «abpx* + ^4"b»p«x«— sa*b»p« — a'p— b^p'ZTö 
itnb iibe i^er fßut^ln 

«al/p + n'bj/p» 

tteMeeong i^on SuCer« ^nfrobufdon/ britle« 93uc& G. lo unb 
II« €tt(er linbel bie ^dmUdS^e eieic^ung, gmar auf einem furi 
aereti, a$er be4^ menijer anaf^tifcten IGSege; wai be^ i^m 

y/3 utib * ij»^ ifl bep mir abp unb a"p + b'^p*^"', ^m 
»eraUid^e aac^ bamit »«J^uguenin*« mat^emafifd^e Q3ei?tr<{ge 
imr meiteren ^uibUbnn^ oitdet^er OeDmeter/ 6« igi o« f. 
6€0e man 

nabp zr A , a"p + b^p**"* ^ T 

fp »erwanbeU fUb t>it obige aflgemeine euiö^un^, menn » 
eine iingerabe 3a^( ifi| in 

x»-Ax«^-»+!LliL-=i . :^x«-4 _ 

•. — . x^-«+..J.=:T 



r# 



ben erfleii S^eit biefer @Cei(tung fo mtit fortgefe^f^ f>itf man 
auf einen (foefficienten fomrat, bec ir o wirb. Siu« ben bep/ 
feen @(et4^angen nabpzzA, a^p +b*p^-* zz T er^iUman 
abtt 



- - I » a • 2 » • • • • ■*■— I .. _^ ..^ I 

•• i.a.5.....m 1 

Vi*a"*"^1""-*^ — — ^ — .amni^ .am 

*• •' i,a.3...ni— IX i.a i.a 

i,a.^. m^-i __^ifi.xn*-t j 

^1*2^"^^^ ' c ~. —-.am 

V.? ^ i,ft«2«*««»«j»»»»nB-|-a 

i»* j — i.a.3...m — jxi.a..-.^ 

10 . m« — I . m« — 4 . I 

^- .. — ^ — . i— . am ^ I 

i*a.9.4*f-6 

_ , 1.3.5 . .• •• "1 + 5 

LI 1 J'-"*"i.3.3...iia — 4X I.a....« 

in . m« -^ I . iti« — . 4 . m* — 9 ' 

"*" I . a . 9 .4 • f • ö ' 7 • 8 ' 



.i.a.^*«... •••>•• am— a 

Yi*"*'*a3:r + ^ — — ^ ^ V am 

I X I • a . j . . .. . . . am— a ^ 

__ in.m« — I.*m« — 4.....m» — fn — 2^ 

am 



£• a» ^»4********* am^^a 

Yi^"*] n .amzr — I 

i.a«j«. •.>*•••. am 

ta"'] = + i^ ' — (am)« i^ am 

(i .2....ni)«, X i.a ^ i«a»9..«.am 

=r + a — izi+i 

»0 Me otoen Setzen 9€C(en^ wenn m ^rabeV tie un^mv 
wenn m un^eta^t if!» 

<) 6u6(tl(uire man ^lefe 9B<rf6^ in ^en 8(iiiM(fen für 

n ni'l»« m+a 

A, A, A, }(., nn^ fe0( hierauf wieter p für y^p fo er« 
tili man h\t ^tft\^u rariohaU euiit^tti^ 
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I. a. J .4 
ra.m* — i,in«— 4 



. am . t«b"-8px~-* 



I . a . j . 4 . 5 . 6 

m.m^ — I .m*— 4.m* — o 

: '^ ^ • am . a«b*-^x»-t 

i.a.a-4-J*6.7.$ ^ _ 



!>^- 



m.m^-i.m*-4.m**9« ..^m'-m-a 

--.am. Ä*^-«bpx 



^ I «a« j «4. 5 . 6 . 7 ai^-^a 

— a*«'? + b«™p« =: o 

V -. * V ?°»+t am + 1 aai + i 

7) €# fep ieet x=: ayp .+ b vp«, p^er y fjr vp gei 
int, X ZT ay + by«. & fe^ femer ' 

xa«^+« — ix«» + ix»«*-« — ix«»-* + • . . . 
inf»_ m + a m + 3 

. . . . q:; Ax°* ±: Ax°»*« 4:; Ax^-^i^ . . . . 

am tm^*' 
• • . • + Ax — A ZZ O 

Me d^fttc^te eteiibttnd, tle &6eren ^efd^en füc ein d^ratei, 
Me unteren för ein ungerade» m. SBte oor^er oerf^minbeit 
aMann olle Soefficlenten A, A, i, tc.^ M# su A, un5 man 
liat. Die 6unimenaafftrü(fe auf Me Oieic^and x^^t' — i r:o 

!"a *r: '[i*a*"']a»b«*-V"*' 

"V^ZZ ti»a"'->]a'b«»-V"'** 
91» 
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S) €« ift ahtt 

i.a.j..aainxi "^ 

Cl*a M — -H— ;- . 2in + I 

I . » . j • . .^m— I X I .Ä . I 

^m . m 4. f 

i.3.3«...2n<— aX i.a.js4af 

. in • m^ — I . m + a 

n±— — — — » • am 4- 1 

I . a . 9 . .4 . f 

Va'-^^:;:!!-'^ - ........ . n.4-> 

l.a.^...in-^ X i.a.^.4.9.6.7 

ra . m* — 1 . m* — 4. m -f J 

• ZI H-ii . am + x 

laa.;. 4.^.^.7 



-^- i«2a).. ftm — I 

iV^'^alZZ-^ ' am + I 

iXi.aa9......flni-*-i 

^ 2, 

m*«n'-i.m^-*4.in*-9.. .ra^-m -ft .am»! • 

«-. 1 lZ ^. am + 1 

.{ »a«j.4«a^. ••• ••« •• am -«- 1 

-.— A. .i»2.5« ••••••a am 

Y,am+r -^ i : — • . a« + 1 = + l 

I • a . g .•«*..• am + I 

ta*"'n=:+ ;2 .-^, tm + izr+ i 

I . a • 9 • am -1- k 

9) «Serben Mefe ®erc(ie gt^iti^ ^uiftuath fo er^^t f 
man tie gefu^^k Qtclct^ung' 



1 
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m . m -f I 



m •m* — I . m +2 



am + I . t»4>'«^-«px»-» 



I . a . j . 4 . y 

m.m» — i.xn'— 4.m + a 
— — ^ ^ . am + 1 , ^tl,m^ 3^r9 

t.3.5.4.j.Ä.7 ' 

m . in« — j . m» — 4 . m» — o . m + 4 

* ^ ^* am+i.vy^"*px"^-« 



I . d . ^ . 4 . 5* . 6 . r . 8 • 9 

m . m«. I . m*-4 . ra«-9 . • • m^-m-s .am-r 



— .am4i.**™"'bpx 
i.d«j*4>***.*«»«.«. •• am-i 

- 4*=»t.«p'- b-*«ty =: o. 

S HJi 

eint» umqifltf^tt etex^unqm «on ber ^orm in 6 unt> 9 
. M t>or. SV de^eberi/ fo raffen ii<( jebetfmal tie Mnneln ber/ 
ff (ben finden. 36 miU be^ '^e^fpicGs unb Qef^raac^^ m^tn 
einige fo(<(e ®(ei(t»un(|en ^erfe^en* 

I. Sur m == a erlitt «an au« 9^ bei »or. S'# bie 9UU 
♦«ng 

X« — f ab^px« — ^a^bpz — • a»p — b»p* rr o 

vnb eine iebe i^rer SBaraet 

^ «al/p + ««byp» 

mn« « eine SBuneC ber OCeicf^nng x« — 1 = ift Siefe 
49Ui(f^ang ifi dbrigen« bie ndm(i((»e ali tU, »tlibt inl. $ iio 
am ber aSgemeinen @Ui(lftung bei ftinfun ®rabei in S 109 
abgeleitet morbem 

II. 8ttr m z: $ ec^Al man aiu 6 bei »or* S'i bie 6Ui# 
c^ung 
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X«— ab'px» — 5(t»b*px*— fti*bpx— ' ft'y+b'p* z: o 
bereit 98ttrie(n bur4^ 

6 6 

«»VP +'«bl/p« 

auidebrücff werben, i»enn « eine JSotieC ber OfeicfMina 
*♦ — I zr o beseiitnet. 

Sur ben ndmlicben ®ere| oon m erlKtU man ferner an« 
9 bei 0Qr. §*6 Die ®Ui(imn0 

X'' — 7ab»px» — i4a»b«px« — 7J|Sbpx 
— a»p — b*p*,^ O . 

nnb eine {ebe iffrer fiBaraetn 

«al/p + ««bj/p« 
toenn « eine SBur^el ber 8Ut<|)und x' ^ t =r o (eaei((nitu 

III. ^ur m =: 4 erbdü man an« 6 be« t>or. $'< bie 
euict^ung 

X« — flb*px* — lÄa^b^px» — 2oa*b«px* 

— Sa*bpx — a*p + b*p* n o 

nnb für febe i^rer Sßuraetn 

as^yp + ««bvp» 
Sur eben ben 98er(^ bon m er^dU man ferner an» f bie 
0Cei4Hind 

X» — 9ab*px* — joa'b^px* — a/a'b^px* 

— 9a^bpx i— a'p — b*p* ^ o 

nnb für jebe i^er ®urie(n 

9 9 

«*Vp + «^b]/p* 
tt» f» ib* 

n A 

llttfg. »ie «fet*ttnB « =: ayp + bi/t'*"* tortoma 
3tt mocl^eil* 
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Kuft. t) tSeaef^nef manbutä> «> /9> y» ^^ k;* Me ®ur/ 
sein r»er ©leiiung x" — i :z o, fo (Ind bie SBurseöi bcr 9«# 
^4^te» rationalen ®iet(bun0 

IC 

pNr >a •**=: |Ä^ =: v"* :f «• = »„ 

n . n >- . , 

ÄEl/p -f. »"'bl/p"-* 

^ayp + ^-»bVp^-« 

yayp + y^'hl/p"-^ 
IC. 

J^ierooi finntt man nun auf ^ie nimli^t 9Beffe mie Iti S , 
113 Düfe.9Cei4uiii| aMeiteni Die fofgenDe, im Sort^rge^enDen 
i^on oft angeiiHinbte^. (S^ett^oDe |ä^r( itbe<b fdraer sunt 3>t>etf* 
21) ^an he^tUbnt l>k 6umm^ ber erflen^ itvtpttn, Mtttn, 
11. f. w. Voienien tiefer ®uw(n 5ur4^ Si, ^^% ^3» ^c.» fo iß 

&i ZZ Yl]aKp +^c-.ijbvp'^-" 
Sa ZI 'Ca}aVpa-|-a'ca3abp-|-'[— »]b»p«l/p-* 
6j = 'CjJaVp*-i-5'£iJa»bpV'P-*-3'C— ilah»p*»l/p"' 
+ 'C-?3b*p'VP"' 

+VC— a]ab*p*yp-* + *C— 43bVyp'* 

^} ^u« j)ifr 3ofm biefer iffier^ unb au< S 9; upeht 
fid>, bafi bie 9(u6briicPe ^i> S;, Sf, 2<. zz o pirben, anb 
ba§ ibtt^MVt iebe^ Jfuibrutf S^m z: o wirb, menn a« eine 



aoo - - 

nngerabe SoffC onb ((einer oU n i(l. S« fertter \q7 zi n, 
fo tfat man 

Sa IZ — nabp 

Sa, ZZ — ^ naabap« 
1 . a 

S6 := A ' ^ — n»'b»p» . 

Sg zz ^^-^ — iia*b«p« 

I • a . I • 4 

utt^ im W^tmtinm 

Sa/« ZI ' na/«bA*p^ 

I • » • 3 /« 

fo Can^e a/< < n. iDer li^uibnKf Sn tntiilt, »enn n eine 
gerade 3a(( iß,, auf er Dem ni4»c oerfcf^minDenben ®(iedc 

n . n— I • n— 7» • • • . . — +I . n n n 

i. na'^b^p » 



n 

a 



melciie« fid> aui bem SBert^e oon Sa/« aMeieen tiUf wemi 
a/tzrn gefegt mirD, ou<b nod^ bie ^eoben nidl>t oerfcbt»iti# 
benben®CiebertnlV*P, 'C— nib^'p"'*', ober na*p, Db"p*-'. 
3fi hingegen n eine ungerabe 3a^C, fo ent^dU ber ^uibrncf 
Sn bl^i tit bc^ben ^ufe^t genonnten Stieber. fKan l^( bemi 
m^ für beti JaO, wenn n eine nn^erabe $affi if, 

Sn zz na"p + nb^p''-« ^ 
unb für beti $a8, menn n eini gerabe Soil ig^ 

n, n— I • . • , — -f-i n n n 

Sn = 1 na"» b *p « + na**p + nb*p"* ' 

n * * • 

1 • a — 

a 



4> 9tt^ btn oefan^enen ffiet((MM bott 8i» Ss» 5^, 

Sn; ifl man nun Im Stanbe^ mU ^ulfe ber jormetn in S 9, 
t»e(4e sur 9e|Hmmund ber eoefftctenten einer Quittung an« ^ 
ben ^efannten ffierc^n ber Votenaenfummen i^rer DSurjelft 
bienen, bie ^oefficienfen ber f)efu4^(en rationalen 9U\^m% 
tu finben* SBird n(bn(i4^ Mefe 9let(^önd burc^' 

_x^ + Ax"^-» 4. Ax«-» + ix"-a + ......., 

m n-t n 

,... + Ax'*-»+ ...4-Ax + A n o 

i»or(|eilea</ fo tx^iU, man nai^^e^nbe ttBerf^e Der anf|enom# 

wenen CoefFicienien A, 1,1,. A, mo biejenigen, be# 

ren 3obejr un^erale if / tturfanoen morden , mei( üe \immu 

n ' . 

114^ (ber (e^ie a atttgenommen) =z o »erben: 

A =: — — = — nah 

iASa + S4 . n.n — » , 
= — -^— ^ zr + i 4»b«p* 

4 ^ • * 

1 — ASa -f AS4 + Sg _ 
6 

n.n^4. n — j 

«. ■ — a*b*p' 

I • a • ) 

A — — ASa + AS4 ^ AS^ -|> Sg. _ 

, n.n — j.n — Ä-n— 7 , 

^ i 1 a*bL*p* 

X • A • 9*4 

IC. 

jDa# Oefeft ber gor^f^teiiund iß hieran« UM^t |a etfemten» 

^# affgemeine GUeb i^ ndmCKft 

SA . n . n — >-^i . n — A«i-» • . . n— aA-f- 1 «, . ^ 
A ZI ± ' ' — t'^b^p'^ 



SM 

fbtt (e(U Coefficiint A ifl für ein 9t((|erabe« n 

iitib ffir ein gerade« n 

II n 

n . ——I . -r — »•••••• a • 1 JJ.3 3 

4- 5 2 ^a?b»p"-.»»p^b'^-' 

I- » • 5 • • • • i""'-"r 

' n ji n 

0^ tfrser ± at»b*p»-^»*p^bV"' 

^e ^tere 3et<t»«tt t>on ±> i»enn n ooti 5er Sorm 4>»» ttnd 
^üf untere Seid^en, wenn b »on der Sorot ^m-j- 2 ift. 

f) ®erben öiefe ®er((»e in der angenommenen 0Cet<|vng 
fubflitatrf/ fo erlhSit mah für ji;tn gerade« n oie ^fu4^ie ra# 
tionale ®tei(^ung 

^^ - *»bpx"** + °'°""^ a?b«p*x«^-4 
1 I . a 

I 
n.n — A.n^f „ < - 

I . a . 9 • 



I . a • ^ . 4 

n . ^ — (5 , n — 7 . n — 8 . n — - 9 



a»b»p^x^-'* 



n n n 
rp SAsbTpa -. a^p--b"p.^:' 

zr o 
fto« otete geilen 4»on Hh n^enn » = 4» +a» da« umere 
wenn n zr 4m. Jür ein ungerade« n giü die ndm(t<be 
Oieic^ung, nitr d(i§ man In dem le^n Siieb« die Orige 

11 n n ' 

taTbapa' megf äffen muf. 
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X» — f abpx* + 5'aab'p^ — a'p — b»p* 

iittb je5e IMi^ SBüraetn 

$ s , ' ■' 

«aj/p + «♦bypt 

Sfe^ ifl üMden« bie ndinncte (SCeid^utig, meC<(e in IL 
S li^ defunben morgen; t>ai bärtig d ifi ^|er b* 
II. f dr n r= 6 ift bie eui4^ttnd . 
X«.— ^abpx* + ^»''b<'p'>x9^sa*b^p*'-a^p^b^ps=ro 
tinb icbe i^er SSaraebi 

6 « 

Äa|/p + »'bl/p» 

^nmerF. SKän «er^Mc^c mii bi<fem S bie 9ti(&elfenf^ 
Iteberfeeona t^on €a(eri ^nttobuttion, btitM 93uc^ e. lo unb 
XI. €n(er ftnbet bie jnimlid^t eieliim^, «mar auf einem titf 
leren, ai>er boi^ weniger anaipt\i4>tn föege; mas be9 i^m 
yß und «ifl/ ifl bep mir abp »nb a"p + b^p'*"'. gjjan 
t)er9lei4^e aodb bamit o«J^uguenin*0 ma(f>emalif4^e Q^e^trlge 
inr meiteren ^ta^bifbnna ondeftetiber ®eometer/ & igi n« f. 

Ge^t man 

nabp zr A , a"p + b^p»"« ^ T 

fo »eriDanbea 0« bie obige oademeine 9Ui4^nna^ menn m 
eine itngerabe 3a|^( ifi # in 



. n^^4.n.— j» A* 



-:n«6. 



.=:T 



I . a . 5 n* ^ 

ben erflei^ Sr^eiC biefer ©(eicbung fo weif forfgefee^ 6i« man 
auf einen eoefficieneen Eomra^ ber iz o wirb, äu« ben bev 
ben eteict^ungen nabp ir A, a«p + b*p""' r: T erW« man 
aUv 



304 

<a»p-b»ii»-»)' :t (•'V+bV')" — #"V>'^ - 

«q» 

*"P - 1>"P°" = V CT« - ^) 

n 

BerSlnM moii biefr eui^nn^ mtt hn «""p :|- b^'^'^ i= T« 
fo erf^ man bur4» bie SODitioti luib eabirafctOK 

tttib wenn man bie n«n ®nrseln am^i^tt 

n n ^A» 

n* 
n 4A** I n 4A" 

ber allgemeine ^nibrutf einer (eben 98urae( ber obigen (3itU 
i^mig x" — Ax»-* 4- jc. z: o. 

%ai ber 9ebnü4)^eif biefer Si>rmeC mit ber €arbanifd>et) 
ergiebt fidbf ^cii jtnt ^oit>ref4^e OUicbung nur eine eriveifcr 
rung ber Carbantrcteii ift/ nnb ba§ bepbt auf einerltv SIrt 
abge(ei(e( merben f5nnen/ mie in ben be^ben angefi^H^cen 
e^vüfttn mitUifb geaeigc mirb« . 

l(ufj|. IDJe (B>rei4u»ö x z: a|/p -»- b|/p""* in ^em 
j^Ue/ wo n eine unger^t^ei tu4^t bun^ j t^etlbave 3a|^( 
tft, tmionia SU maditn. 
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7in% ^) €# fc9 > 

X» — Ax^-* + Ix»-« — Ix'*-» + •,•. — A =: o 
Me d<fo<(^^ 9Uld!»ttnd/ tercn ffiuraetn «tf» fepn i»erben 

« p 

^ÄVp+^«-»bKp""S «yber ^Vp +^bpi/i 

W. IC, 

€0 (offen ferner bie 3ei4ien Si» Ss, S^, tc, in Seaie(anf) auf 

biefe SQurseXn bfe nimUiifZ ^eOeatung ^Un, wie im oor. $» 

2) ^rgenb eine unf»efltmni(e ^otm ^ ber er^en Der g^^ 

iiannren ^urieCn eni^&t, wenn Mof auf « d^et^en wMi 

J^, •*^-3, «^-ö, «^^-9, ....•»-<^-3i>, «-ak 

)le ndmifc^en ®tieber tnif^iU au4 Die $oltena ^ ^r ^e^ten 
®arae( in ^mMc <l^uf ^,/U. f. w. €0 befte^et baf^tt Sk, 
mm ((of anf «» ys» V» tc, gefef^en wirb/ on^ ben foCgeni 
ben 0nebern: 

?) 3fl nun k < n, fo fann e^ unter btefen feine «iibere 
6ummenaulbrtj(fe ai$ '[o] unb '[-^n] geben, beren ffiurfte(# 
en^onemen burdb ^ t{^ei(bar feben; unb jwar fommf ber tri^e 
nur bann ODr/ wenn k bin<b 3 t(^eilbar^ ber )Wet>te aber nur 
bana^ wenn sk •— n but4f 9 tbetfbar unb gugtei^^ pofiHo i^ 
6ie finnen fi4 aber nie Hpbt |ug(et4^ in bemfeiben 6um# 
menauftbrucfe ftnben/ weit fonfl/ ber 9}orau«fe6ung entgegen/ 
n ^t<b 3 ((eUbar fe^n mäfie. Jf^ierau« fo(g( unmittelbar/ 
bafi 1) i»enn t^3 <n Sk DorPommen foff/ k tH>n ber ^orm ?^ 
fepn muffe; bdi ferher a) Wenn '[— n] tn Sk oorFommen 

fdO/ ^«r KeiniN flknt^/ weicf^en J^ ttf^Oim Uua, '^ — - iffr 



io6 

melit Üb » feften »iü; nn^ N6 aUdami f) fedcr «nbece 
9Bert(^ ^<« k 5ie Sorm m + ^ (aNti mitffe* & Dcrfcbmitu 
»ef bittrer immer Sk» «»enii nf<(t k eine «011 ben ^^beti Soc» 
men ?i* utib m -i- jt 1|h(C* 

4) 6qcb( mM nun bie Sinomialfoeffidettfen t»on '[o] 
nnb T-^n] <iuf/ fo ^^^^^^ ^^^i "^n für ^iefe 6ntnmen«n## 
brtitfe üft ffiert^ n ^efie^t mM, 

«Qt bet inrflen Sorme( er^<!t( man 

S5 :Z'— na«bp 

^ • f 

86 1= ' Aa»b«p» 

I . a 

8^ 2= ^ ' ^ ' ^ »a«b»p» 
I • 9 • j 

nnb am ber amepten 

8m = "nab«^-'p*-» ni.üXlntb * p * 

^ Sm+3= — ^^^^-i ^^ na^b^p"-« 

1 . a . 9 

I 114.9 .n+7. n+j .,— 

^ -- . — — * " ■ — ^ — na'b a p » 
ft* I . » . 9 '^ 

^;_ in+6*m + f. 111+4. m + ^.tti + a .,«x. ^ 

8mf6=I — -^^»^ ^ -^ ^na»b"*+'p« 

I. a.9-4' 5 

I n4.if.n+ij.n+ii.n+9.n+7 Jil ^ 

^ ^, . na»b * P • 

1' I . a . 3 . 4 • l 

3^M andere 8k, weUl^ei ni4^t kimmtt it»if[t» if, »ir>z:#» 



5) I^Htüni («Ben fl<( ttnn Me Coeffidfitten ber gefttd^eeti 
QteU^ng t>erini(te(|lt der aDgemetnen Sorme( 

w W*i ' sr-i «r^S *-4 
<rA = ASz — ASs + AS3 — AS4 4. . • . • 

-I»- AS«- — I dt fi)«» 

NHmnten* Kenn man hierin fuccefflDe i> »^ ^, 4, f, tc* 
fir ^ fe^t/ fo mirb fi(!& t»a(& seiden^ dag alle (^cefftcienteit/ 

bieietilgen oiitfieoomtneni met^e unfer bett S^rmeii Ap A, bef 
griffen fin^f oerfctminden, iveU ^ den iPrcbuften, morau« 
biefe formet lufammengefest iflj enrweber ein Coeffictem^ ^^ 
ein 6ummenau0OriHf > 0ber «u4r be9bei |0gCei(^ petfcl^minbel» 
Serner fintet man 





? 








* 




6 
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-S<5_ 


I • 




a*b»p* 


^- 
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_lsi- 


- AS<5 4- S9 
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2C. 








«M 


e^ 






tifi n-» , 





4«b»p» 



A z: ZjT — ZI ;|: tkih « p 



2 



m 



mfS 5s^ Cf: A3m i n.n — Ä.n — 7 ÜJ ütf 

A ZI ■ • ■ ~ — —• -- TT- t*b t 5 » 

mf? m 6 j '■ 

»+«_ AS5 — AS g q: A Sm Hh ASm + 5 tp Sin + 6 

= q: --•. -, ^ ' 1 ^a«b i t) « 

2« I . a . I . 4 . j- ^ 

Me oberen 3et(^en fAr ein geraDeti btt untren fiir ein um 
gerabet m* ' 



a.o8 

■ . tt ^ vt^ ' 

6) ®.a« (e(U ®neb A fann«tveter in ber Sorm a; m^ 

in ber SociTa bcftriffe» r<9»/ »e« fonjl n bnr4» 9 ^Vbax I 
fepn otuSct.' €0 rann üUx blefe« ®(teb fe^r UM^ sefanöcs 
werben, menn man ba< tprobuft aOer SBnnetn in i nimml^ 
ii»e((^0 9(b ^ter f>Co§ auf bie Summen ber ^^robufie aller crr | 
llen unb aller amepten Jtt^eiU berfelten rebucfri/^ unb ba^ \ 

7) enbltituirc man biefe 9Bcr((e ber Coeffidenfen in ber 
angenommenen ©tei^un^ in i/ fp erWtt man bie ^t\ue^t% 
«itivnaie OUict^ung 

3C«--a«bpx-3 + ^^^ a-b'p'x^-« 



I • a • 3 
n • n— y . n— 10 • n — 11 



1 . a . 3 • 4 

a — 



n . n— II . n— ia.n->i|,n— 14 ^,ob5p5x^-« 



I . 2 



^i.a. 3. 4- ^^ ^ 

n nfi Ü.' 2:J 
— 7»b.a*"p a X 1 

..^^«1* »f3 **♦« nyf 

^ 1 ." • "-^ • "~y «.b-T^p-Tx-r 

a*' 1 . a • 9 • 4 • 5 
± ^^'n-9.n-ii.n-i;>n-if.n-i7.n>i9 ^^^^ ^ S^ 
a^*i*a*3« 4* y* Ä»?- 

-.a»p--bV''* 

^ "^ JOIe 
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SU Bei^in Keinen/ »tl4>t iitt totUmmtn, werben fb i»e{e 
forfdefe^O ^i< man i» ne^atioen Sirponenien inm x fommt 

23eyfr). I* $ut n = ; ftnbee man bie (BUiiiiin^ 
X» — ja«bpx» — yab^p'x — t»p — b»p» :Z 6 

ynb für iebe l^ret SBuneCn 

s f 

6e8i man ^a^bp =: B, ^ab'p* n: c, fo »ermanbettfl^ Mef^ 
(BUic^ans in ble folgenbe: 

B* C«' 

X« — Bx* — CX -- — -- — --; n O. 

ayC jB 
bk namCfc&e Steic^ung^ meC<(e in t. $ iio gefonben morbe* 

75t^ip. II* 3äc n = 7 erlKtlt man bie euic^un^ 
X* — 7a*bpx* — 7alf*pfx« ^- 7a*b*p«x 

— a^p — b^p» ;z: o 
onb ieb« if^tit OQtirsetn 

«al/p + «»bj/p* 

iS^ier^tt i$tittn alle 0Cei((iin0en bei fiebenfen Grabe« .von ber 
tjorm 

A* B» 
JL» — 7Ax« — 7Bx» + 7A«3t — _—---=: ö 

B A 

itrie man M^t M^n wirb/ menn man a'bp=iA> ab«p<::^B 

$(ttf bie nimtidft tfBeife/ mie in S lu, $ 114 nnb $ itt 
timH nuin nc^ ttna<!|f(i9f andere aU^tmtint formen »oit 

n " n 

ottgifbaren eieidbon^en am bm 9inom Kp^ + l/p^bnn^ 
ateofi^affiind ber SBurieigrifien abCeiren« Sa inbeifen biefer 
Ck^enflaiib fonfl (ein Sniereffe kat, fo merbe U^ mi^ bamie 
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htt iM>r|iiglkt^{leti 9inaUfttn, mM>€ in^Un^ MaC# in ein« 
9LU)ant>lm^ ti^cr bitaü^tmttm ^uflifung ber Oteic^angett, 

u p 

bor* öle Slniwöme xzzaj/p + bj/p» finM (Philoaophi. 

cal tiansactiont for the year 1779. p. 92). ^p ^^ ^^ 

gerabee n i^ Mefe ®(d4»ung # 

I •• 2 

i.a. J i.;t. j, 4, 

+ i ?. a"-'«b'x«» + «.] 

I.A. 9- 4.. f "* 

+ p=tna^b^ x-i;1!^":Zl-li^a»h— ,. 

I n .n — T^n— 9. M— Ii.n— ij "5"L~r" . 

+ . ■ n i ,. I a D . x^ •■••. 

a* 1 . a . 3.4. s 

n-5i nf!f 
I nn-o.n-ii.n- tj.n. ff .11-17. n-19 ~*a", « 

— . • ^ — : — a b 'X^+lcJ 

a* iv a . 3.-4. j . 6-. 7 , 

— aHp .^ b"p3 ZZ O. 

11 — 5 

©er Jafiorp" 6af öatf geicfren +# »enn eint*gnttte 

4 - 
Sa^C ift, in andern Spillen aber bat ^eicj^en «-* 

S "7. 
üök fRet^o^C/ eceix^ungcn nnm erften ®rabe.rarional in 
nta4)en/ bte mir bi^^er f^aüptiä^it^b 8ur frfinbung auf{$«^ 
rer ®(eidbungen ^ebrauc^l ^abcn, tann aud^ a{tfbann mit 
9lu$en ongemantt merbenf menn^ man Mo§ bie f&bfi^t f^atf 
ble tinf^efannien tBr(§en, me(((e fl4» in einer SUf^bun^ ttocer 
btm ffiSur^etaeidben befinben/ t>o«.'benfeCben ^u l^fre^em 3^ 
»ia bie$ ;bttr<^ ein paar ®«9fpie(c erünterm . 



, All 

Ci fep bfe 0tel*iin« ^ 

p + Vq + Vr + 1/a + yt • . . . rr o . 
^t^tUn, önt) p, q, r, 0, ic^ fepen rationate gunfrfoncti der 
un^efannten 6r66en y, z, sc«: man »erlangt Mefe 6(et<^un8 
rattonat lu ma<^em . 

9Kati fefte — p n x, fo Jae man die Qteld^ung »om 
erflen Qrade in ^esie^uns auf x . 

fi '» «• e 

Siefe fu(t)e man rational au madigen/ unb fe^e liierauf mieder. 
— p für X, fo dal man die sefac^te 9on 98ur8e(drJ6en de# 
frepre Steict^uiig. , 

SSffre die Oleic^ung 

/* » jr e 

VP + Vq + 1/r + Vi — o 

gereuen, morin flc^ ^ar fein r^tionaCed @Cied defindet/ fo f<$e 

man — l/pz:x, und nia4^e (fierauf die Oleit^ung xzzyq 

w e - 

+ yx ^ ys + .rational. 3(1 die« öi^fcbete«/ ftf 

fe^e man in der gefundenen ®(eidi^und ftlr x na4^ einanber feine 

ffienl^ — »VVf — /81/p, — yi/p, w-/ fo tntftt^fceiüt 
c^nngen. iffie^den (hierauf dtffe mit einander murtiplicirt, fo 
er^Ct man die ^tSud^tt von SBurseCdrSfien defrepte SCeic^ung* 
Heder die ^edfcdaffung der ^uraelsrifien autf den ®UU 
jungen findet man eine fedr (efenemert^e ^ddanbCung Don 
|{if<^er im ^indendurgfc^en ^rd^io fdr ^at^tmatit, S^tH 
trili» mit der, dem fB'erfaffer eigenen, !&eut(ic{^Feit und £(ar(fete 
gefcftrieden. 

. Sie rationale @lei(f^Qng, meiere au0 der @lei(f^ung 

■"' A* '» . «■ « • • ' 

X rrvp + i/q+ 1/>^ + V« -f • • • «rM<<» »W/ fWgf 
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im an^emeinen, itnb fp Can^eible ffiirraef^rSfien Vv*V^* 

yi> )/s> :c. feine ^efon^re ^e^e^ong uttter einander (of 
(et)/ immer (M^f Den ®ra^ ^*w^..., mei( Me f« tlDerc^e «on 

1/p, We » ^tvtf)t »0« Vq, Me 5r Sßertbe »on yt, ». f. «>• 
gertitie üuf fo t>te(e "oerfc^iebene ^rfeti mit einan^er fom^inirt 
werDen f (nncn. Spähen tiHt hie genatintett fSBurs€(gvj§eti in 
$enb «ine ^eatef^und e^gen einander, fo Da§/ menn eine ober 
bie antere beflttrmt ifl/ au4^ bie itbrt$en en(i»eber {jmmt(i<|f 
cber nur autn ilbeK b^jj^immt finb, fo tft bie rattönate 9te1y 
ibung Immer oon einem ntebri^ern &rabe. ^ur Crtdmerung 
riniße 95epfp1e(e. 

feie TarionttCe ^(eictiing far x n |/p + yp» + j/p« 
+ VP* + • • • +y P*" P«*d^ «"f <*"f ^«»^ »^en 6rab/ »etC 
Vp«zz(i/p)«, yp^=:(if^p)S l/p* zicvp)*, 2c. 
unb bitf^er x m4^t me^r ^ert(^e ert^aUen farni, a($ bie 5GBiiCf 

^ei^rMe |/p* 

JDie rationale ©Celi^ung für x ^11/?+ Vp + l/q 
fleigt nm*/ ai»tr 4u4) n'ot^^menbig, auf ben Mii^tn &tat>^ 
meit Vi?zz{yp^^f nnb bie 8w6(f®er<^e oon y^ mit ben 

fünf ®ert(en t)on Vi fombiniri, fec^^tg oerrdbiebene ^er/ 
t^e für X ^ebetu 

JOie raüonate ©Ceidbong für x ~ Vp» + Vp' + l/p* 
± p^ + p^ ^ p* ßeidt mir auf ben 7a(len Örab. S>9nn 
hmc^t man bie bre^ Q3ru4)ejrponenren unter ben rceinflen gex 
meinf<^aft(i(ten Sflenner, fo iat man x iz p^* -f- p^^ + p*^ . 
jjp batier « eine SGBurdel ber ©leii^uiig y^« — ir z: o, fo if| 
Ä30p4§^^j«pK«|.^tt^p>*2 p^,. Ä«ovp5 + Ä»<}/p*+Ä«y)/p« 
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der ikv entfpre<(ende Sßer(^ bf4 x^ unt^ foCcfter 9Ber((^ (ie^t 

5^ Ht. 

Tlttfs* iCtiten 5af(or su fln&en/ xocmit bet QtQtbcnt 

* . /* » sr . 

irr«tteitale tMuobrucP p + Vq + T/r + i/» + . . . . tmltif 
pltdvt werben mug, tvenn er rottoiuil «>erDen foU. 

Tluff. €« fofifn a, b^ c, d, ic. ,öt« ocrWie^enen ^®er/ 
^ (M}ei<tnen^ wtl^t biefer 9u6dru(f ermatten faitn, vnnn 
man bie SBuraefgrögen ouf alte tA6^li^t Wcten nimmt* Sf^t((^c 

man nun ble ®(ei(tKing xzr p + l/q + l/r-|i j/s + . . ., 
fo ifL bi« biurap« abgeleitete rationaU 9^t<j^an9 

unb bae. Übte 9«eb berfetben, zz ± abcd . ^ . • . Sa nutt 
Mefe« frobnrt rational fet^n mitfi, fo foCgt/ bafi ber gegebetie 
Stutbriuf ratienat mirb^ tbenn mau i(»n xnit^tm ^robuffe off, 
Cer übrigen Suibrücfe,. we(4^e bie t>erf<jbie&enen $SBert(ie Oef« 
felben anheben, mo(ctpCktrt; unb biefetf iDcobuft tfl bofier ber 
gefuc^te Jaftor.' ' ' 

9 

23eYfpv I- €l fev ber ^ebra^f p + j/q gede^em Sinb» 
ftUbann i> «» iS> bie bre9 SBuraeUi ber 9itUimi y' -* > 
::= a/ {o i{l ber geiiictie S<if <oir 

= (p+*Vq)(p + iei/%) 
fber# ba.Ä + /3z;— I» «isiz I» 

r: p« - pVq + l/q' 

^etAik u. gar ben ifo^britcf p + Vq :t^ V>^ tfl ber, 
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z: (p + l/q-VO Cp-T/q + T/r) (p— V?— VO 
— p* •- pq — pr — (p« — q + r) ]/q — 
(P" + q-r)Vr + »pl/qr 

mi^H au^ fonft fc^on befanni ifl. 

§ 4 

»e^fp. III. Jör Den STudbrucf p -f- Vq — V jlnb«< 
man, wenn i, «, /s, Me Söurjeln ber etejc^ung y*— mo 
fnb/ ben naci^fleC^enben ^aUQVt 

(P-f Vq + T/r) Cp + «^VqM^VO (t + ßV<l'+yi) 
(P + 1/q + Kr • V- 1 KP + «1/q + 1/r . V - 1) 

(P,+ /31/q + l/r.V--l)(p + V'q-Kr.l/^0 

Cp + «Vq-Vr.T/-i)(p+i0yq — l/i^-Vr-l) ' 

(p + *Vq - l/r) (p + ßi/q — yr) 
Htm* ®emt p =r o tfl^ fo Uft fl((^ off t\n tUiMttn 
Saflor finbeu/ woburc^ ber giMif/ ben gegeNnen StuibriMt 
f4fiima( |a ntact^en, errei((f wirb* 6o y9u wM ber ^utfr 

brucf 1/q + 1/1* fdi^on tationai, wenn man i^n tU>i mit htm 
Saffor (Vq •+• * Vr)(y q + ^i/r) z: Vq«-l/qr 4- v* 
tnuCtipIicirt* nnb ber ^nibrucf l/q + 1/v h- )/• wirb e^ 
f4^cn bnr<b bie fRaatpCifation mit bem ^affor <V<l + V^ 
— T/0(l/q— Vr-f vo(Vq — l/'-VO- »H#-^n# 
ber immer bann ßatt, wenn bfe SBuraefaeiger einen %tmtim 
fc^afcditen S^eiUr, ober bie StBurfcidrifien eine gewiffe S^u 
lalion unter einanber (^abem 

3uf. ^u« bem, wa« btbber gefagf wörben/ folgt/ ba| el 
jeberseit m(g(i(b lf{#* ift einem gegebenen ^tu^tt burtt bie 
8Kuttip(ifatton be« ^Sf^lM unb 9^ennertf mit ein^m ^^idiU 
^ %aft9t bie Sßursetgriien am htm 9Unner wegsufc^afi 
f en. & iiii M a([o «iiu4^ eine ®(eitftung i»on ber Sbr« 
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, - F TK^ T-K ^^^ jeberaeii auf cnie ©{«t/ 

P' + Vr + yi^'+V»' + ^ 

(tun^. »Ott tpt Jorm x ~ p -f l/q -f j/r + ys + . . . 
(ringen/ nnh ^a eine fo{(te na4» bcm fBor^cr^^cnben immer 
rä(ion<i( ^emac^t werben tatin ^ fo t(((t 04 an<4 i^ne, immer, 
raitotiat mad^en* 

S ii9> 

^ufiB* ^ie (0^let(^tttHl 3c ii yp -f j/q rational 311 mat 
d^n* totnn ^te (0rd#ett p ttn^ q nid)t unmittelbar ge^e» 
^ fln^> fonberii hhß an§eit^miiieu toitb, tm$ (fe öte IDur/ 
leltt einer 01ei(^iing vom iw^'fttn (&Mbc >^-^Ay+B=:o 
(evn foüen. 

Zn^> ^e fßerfife, me(4« x bur(^ bie t>erf4iebene ^^ 
ftimmnng feiner S&ur^igroSen er(»oleen !ann, {{nft 

VP + Vq , -^ Vp + Vq ' 

l/p— Vq, ^Vp-Vq 
S>ie HoSe Vnfic^t biefer CBerifie ^Ubt i» erfennen/. baf i»enn' 
man p unb ^ mt einanber t^eriattfcftf, in benfei^en meiner 
Cnne Ceritnberuttd em{le(et/ aU boft ecma ber eine in beit 
<mbem Aberge^et* €« fonn feigtt^ <iii(^ in ber aoi x 3 Vp' 
-^l/q abgeteitelett rationalen SKeid^ung feine fStrchtbermig^ 
»m!§4en/ menn man p mit q t>ertanf(bt, unb 0e mit( balKV^ 
Mtf^menbig eine fommctrifdi^e Sunftion biefer erifien lepn, 
iinb fi<b mithin burcb bie Soefficienfen A, B, rational ajie/ 
brutfen (äffen. CUminirt man ba(er p nnb q t>ermit(e(it ber 
gegebenen Coeificienten A,B, {0 er^It man bie gefa<((e ratio/ 
naU 9Cet<^ung. 

Sfo« 3c = V? + V9t er^iRt man a«er. bie ecei<(ung' 
«97) 
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X* — a(p + q) X* 4- (p + q)«'— 4pq z: Q 
def^e man hierin far p + q m0 pq i^re SBBcrt^ A oii^ B, 
fr er^U man 5ie 9<rtt<b<e Oleicbang 

«♦ -. 9 Ax« + A» — 4B z: o, 

f 19a 

X z: vp 4- vq + V' + !/• + 

ratiomil su mad)tn, rotnn bit m (0rj^ p, q, r, s, te. 
nt(^t ttnmitfelhar gegeben finb/ fbnbeni Hof onges^miReii 
»trd/ b4^ fte (Immtltd) ^te IPuQefn einer gegebenen <B\^f 
c^ung vom mten (Bra^e 

y"^ ^ Ay*-« + By*»-* — Cy~-8 + f C, ZI o 
fern fotteti« 

Tlufl, ®emi man ade mSd(i<^ fDtttU bei x {ik^ 
l»e((^e aui btn »erfc^tebenen Sombinacionen ber f83nrae(mer# 
t^e. entfielen, nnb hierauf in benfelben bie 9rifen p, q, r; 
•> IC. auf irgenb eine beCiebige^ aber bo(^ in allen IGdectben 
auf biefelbe VUift mit einanber oertanfi^t, fe mirb baran« 
melier nid^u erfolgen/ M ba§ blefe OBerc^ entmeber gar 
feine Serjnbernng (eiben, ober bloi ber eine in bw onbem 
4berget^en mirb. ^Denn e« fepen «t ^» y» ^> tc bie SEtof^ 

letn ber @(elc{^Ung x* — i rz©, nnb #i/p + ßy^i + yV^ 

n 

+ oT/0 + te. feo irgenb ein ®eri|i be« 35. SMre e< nnn 
tnigltc^, bafi ani biefem 9lQ<bru(fe burc^ Irgenb eine Serlau/ 
Mung ber ®r$§en p> q» r, s, jc», ). 03« burct^ bfe oon p va\{ 

n ' n n n 

q, ein anberer Slutfbrncf ^Vq + ßVp + vl/r + "iys + tu' 
craengt märbe/ ber nl4^i in ben SBeri^fen oon x geirrter {0 
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mUUHi m^ HeVoramfeeung, eine ffomMnaHoii ber aBun 
letiMTf^ gefeit/ bie ni<(i unUr Un 0ert^n de« x begriffeii 
»jre* 9a alfo bie ®eri(fe be« x nnoerjnbert (teibeti, wie maii 
aw^ ble @riien p, )> r^ s, tc* unter. einanb<r Derfaufc^ 

n n n n > 

mag/ fa mu§ ble au0 x ~ i/p -f- j/q + T/r + V» + tc» 
abgeUiteie rationale ®(eidi^ung eine fi>mmetrif(te Sunftion bie/ 
fer ©rfifien feptt/ unb fl6 ba^e'r bnrcb bie Coefficienten A^B,' 
C> K. ber gegebenen ®Celcbung rational autfbrAcfen (äffen* 
CÜminirt man ba^er bie ®rS§en p> q, r, s, k. t>ermi»e(fk 
biefer Coifficfenfen, fo er(f4(t man ^U gefugte Ofeicbung. 

3uf. IDie 0(ei<(«ng, meCd^e man unter ber SBebliigung 
iir Aufgabe erf^tt, ifl atfo immer «on htm nJm(i(ien Orabe« 

n n n 

üU bie 0Cet(^ungf meiere man aui x z: j/p + Vq + V'-f 
n 

V» + K. ableiten »iJrbe/ wenn bie ®r5§en p,q,r,8, ic, t)on 

etnanber unab^itngig mdren. !3n bem (enteren Sade ifi aber 
die rationale ®lei4>ung t)on htm Orabe nnnn. . . . r: n"^» 
loenn m bie fXnaa^l ber @r$§en p> q» r, •, k. beseid^net 
($ iif), alfe att(( in bem erfterem ^ 

Mjefft^. iDie rvttioniae €»IettNns filr 

n n n n . 

X ZZ J/p + |/^ -^ |/r + Vi + IC. 

fftitit in bem jade/ ba bte m (^r^^en p, q, r/s, tc. enc^ 
sveber voKtg imabf^&ngtg von einanber^ ober bie n^urseln 
einer (Bleit^ung vom mten 0rabe Unb, nur fofcf^e poten# 
3en von x eneM^en^ bereit lejrponencen burc^ n tt^eil^ 
ftnb« 

33ew. €< fe9 . -^ 

x^^.ix*--*+4x^^"»+ , . , • + Ax^-^+ . , • , = o 
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\, M «, i, T- 1» ac He flteidi 
s^— 1 =:o kKMlMa; fi t# Bar, iif Icr iiliPf i ii ^m 

AfeH» 

mmmzzfu 5D« ■■ Meit 

its^'^ ottNn iMwr mfi>wii»aL Wim «icr /» st«! 

UtL^m, «cill = i^j|l; ci Mioi fMgfi* Ali 
i» euctar «ctfAviiAai, i* »cfi^ 1^*-/»« iL |k »er & 
rtMMl M« X tiiil^ tar<^ B 4eilb«r ifL €( »M hf^n die 
tmomßU JeCek^ong Mir foU^ 6Cteicr es4«ües# ti »cCibai 
ler enmoil »m x tar<^ n ^ctttor ifL lEB. 3. e Sß- 

§ I3S. 

y^ + Ay^"« + ByA»-« + Cy/»-«^ + K. n o 
«' + A'z»-« + B'x'** + CV-3 -I- K. =z O 

fefetai/ al(o trr4ttMia(: man foH ^te (Sletc^ttiif 

X z: y + z + t + a + IC 
tati^fMl madytn. 

ZnfL S)a y hut^ eine ®(et((ntig i^em 6ra^t /•» « ^ari^ 
elfte 0Uld^iid i»9m Srode »/ u* f. w. deae^en tß< fo trat man 
A« fßnt^ fir y> * Seril^ fik >, n. f« m« SerMnOet man 
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4ile:bleft ^ttf(^/ «^t f^ PkLtMnm •» # fi4 «lim fii^ 
^nr anmute y + z -h t -f ü + ic. # fo fiii^et wati bie fdmnU^ 
U((en S8ert|fe ^tf x, und ihi^in bitr<b p\9 SK\dt\piit(Aien 
aStr partitnUrfn ©üi*mHieii ow» ber gton x — (y + « + 
t + u + :c*) i=io bie gefucbee ®(et<bi»i9^ bk notl^meitbig oon 
bem ®rabe iMv . . . fc^n mtrb, t»eU fI4» auf fo »ieit ^rten 
bie 0<cf4»iebetiett ®ert|K «>oit. y, «jt t, a, k. fombtnireit 
C^iffttt« 3(f» b«^«l»te nun, Hi bufe 0Ui4Mtnd in ^infi^t 
auf bif »e«f*icbenett ®erfi[e btA y, »ei*« yS y'S y"s tc. 
feim m5d«n# fommetrif* fe^n merbe. ®enn ba bie tffierct^e 
be« X bep ber $Dertauf*und biefer ®r$6en weiter feine ^en^ 
berun9 (etben, aU bau Mo§ ber eine In ben.anbern fiberge^ej^ 
fo mu6 au* bit ©(eirund felb^ fo befdbajfen fepn, bai fl« 
bet> ber ©ettauf*und berörigen y', y", y''S if. feine Slcn# 
beruni teibet €» loffen fl* ba(^ bie «rSfen ys y", y"', 
K. üermittetfIDergoeffifcfenten A, B, C, k. eliminiren. JDa#, 
n»a0 ^ier t>on y «nb feinen 3Ber*en yS y", y"S K. ö«f«ö< 
»orben,, liJße fi* au* »on z, t, i€. unb iftren !Ber*en z', 
a", z"S IC, ts t", t"S K. K. fagen, unb ed (äffen fl* baffer 
an* blefe 0tJ§en »ermiuelfl ber €oefflcienten A', B', O, «• 
A", B'S C'S IC. K. ipe3f*offen. 51uf biefe ®eife er^Ai man 
a(fo eine rationale ®(ei*unii für x, R>el*e nur befannte ®ri/ 
fen cntWU/ unb biefe ifl bie 9eftt*re !9Cei*und. 

»epfp. €« N X iz y + «; bie @riSen y unb z feigen 
bar4^ bie be9ben ®(ei*unden 

y3 — Ay^ -f By — C — o 
z» -- A'z + B' — o 
ge^fben/ unb ti werbe bie rationale 9lel*an9 für x geftt*t 
Sie perf*iebenen SBert^e be« z finb 

y' + z' , y^ -i- z" 

ytt + B' , y" + z" 

y'"+ z' f y'"+ z" 



aao 

IRan Siall4ne bie ewnmt b<r crfletv. fiM9C^/ Mlftti tt^^f. »« 
9o(jma Ziffer ®m|^ bnrd^ Si, Sa> S|, tc ;,f» ^l man » 
Si z:»(y'-hy"+y"')+ 5C»' 4-»") =r aA + ji^' 
8a :s acy**-f-y"^+y^'») + a(y'+y"+y'")(*'+«''J 

riaCA«— aB) + aAA'+ }(A'» — aB') - . 

S| - a(y'*-Hy'<*-hyr*)-f- jCy^+y"" +7"'")C*'+»'0 
+ ? Cy ' -f- y' -f- y"0 ( «'* + »"^ ) + U«'* + »''*> 
- a(A» -. jAB + |C) 4- K Ar ^ »B)A' 4. 
) A CA" — ^B') + 9(A'*.^ J A'B^) 
IC. 

j^at man fp bf« ®ert^ t>on Si» Ss, Sj, tc. 6ere<(ne(, ^ w 
^&it man, toemt bie ^efuii^te 0Cektun0 burci^ 

X» — Äx» -f ix* — ix* -f Ax« — ix + A z= o 
tforgcfteOt wirb, b{e Coefflclencen ber(c(ben/i tMrmt(«(ft biv 

A z: St 

• -- ASi -^ S% 

$ la?« 

Srufg. 0!» be3ei(f)tte f « (y ) (») (t) (u) . . ^ • trscnb 
(tne rationale 5unf(tpn ber ®t6fien y» *, t, u, ic nxelc^e 
burcb eben fo viele ®Ieid)ttn9en 

yi- 4. AyA«-« + Byi«^» + Cyi-"« + ,c. ~ o 
«• + Bi>-' + Bz*-* + Cz»-3 + w. z: o 
t* + At^-\+ Bt'^-* + Ct^"« -fic. z:o 

fegeben ffnö: man f^U eine Sl^tct^uns fCiv bit XOttt^t bte/ 
fe¥ junfcion finben« v . 



22t ' 

^tt(t flSttti feee xrrf!(y)(a)(0(ii).*., fiwte äKe 
mSgUct« SEB^ertte Mefer Sunftlon/ unb formire aa« benfeC^n* 
bic dteicbung fSr x; etiminire hierauf ^k fSertfie yS >''» 
y^", zjc* wn y, 9ermt((e(|l ber €ocffidentctt A, B, C, tc./ 
berieni^ien @(f t(^nng> mobarc^ biefe 9ri§e f^e^elben ifl; me(<iel 

dne fpmmetrifit^e Swn^^ion i«ier ©rifien y', y", y"', ic, 
fepn mufi* Sluf eine i!(fn(i(te IXrt, mie mit y, »erfahre man 
duÄ mit 3^» ty u, ze./ fo erlitt t^an eine ©Uicbun^ fär x, 
bercn Soefftcienten fdmmi(i(^ ftefannt |ln&} unb btefe ift ble 

3tif. Um bie fJmmtlicf^en Sßertifte «on x |u flnben/ mni 
man bie /« Sßert^e ton y» bie » ®ert|ie oon z, u. f» m. auf 
aSe m5g(i(t)e Strten in ber S^nfiton f : (y}(z^(t ;(u).«. 
mit einanber combinirem €« ifi aber f(ar/ baS bie anjaW 
biefer Kombinationen zzf^f^^^i alfo ^iebt aiKfr biefe$ ^ro# 
burt bie $a\jl ber !S^rt^e be« x, unb ba^er Un ®rab ber 
tran^fDrmtrten @(ei(^ung an. 

Cnt^^At bie ^nnftion bCog bie Orife y» ober %9 xzrf : (y)» 
fo fltelgt bie eteicbung fär y nur auf ben ®rab /«, b. (. bte 
tranftfotmirte ®(ei<:(ung i|l in biefem iaUt 9on eben btm 
ßrabe/ ats bie ®(ei<tmid/ mhutä) y gegeben ifl. 

S "4* 

^ufg. SDte unbef Att^te ®r&ge x i(t buxd) bie Cteic^unt 
vcm nun (Bva^t 

x^ + Px*^-' + Qx**"* + Rx«*'3 ^ ju^ -- ^ 

ges^beit: bte Coefftctenten P> Q> tc f!nb ober nid^t unmitf 
celbar gegeben/ fonbern ei tvttb bloß Angenommen ba($ f!e 
f&nimtltc^ beFannte ^ünftldnett einet ^vi$t y it^n, bte 
von tintif (BHid)unq bee «teto Orabet 



r* + Ay*-« + By*-« + Cy*-» + sc r: o 

kjf^'^ + IC ZI o tar« y. y-, y--, ä.^ 

Mm M HcK SnI 

m4 ■* SA* >'» 5% T-, K. flr y K»^ iv4 F, Q*, x., 

F-, Q", «., F-, Q-*, IC, fc; fi o^tt aa fM^oibe /» «Mr 

X» + Px»-« + Q*s»-* + B^x"-' + IC = o 
x* + F"x"-* + Q-^c*-* + R"x*-*+ IC ZI o 
X» + P"x*^ + Q--!»^ + R"*!»^ + tt. 3: o 
sc 
jDii 9r«Ml teffttea 9M1 N^ He scMft ebtitnf- 

a)a oto Hefe eMä^m^tm ft ieft^gdi fiA, M M Icr 
grrfa«|iM9 ^ ertiea yS 7''» T'"» ^ ""ttr eiMiite »cif 
ler fdae flai5(m§ entilf^, att »ofi Kofi Mc cnie ni N» 
Mdm ftcrge^, ft ««f bo« 9rod«ft fecrfcOca M M^« 
Sertoak^mfoi «iMrlnDcit Heibai, n» b«^ » 9k|iBtni§ 
«üf yS T"» y"% «• hoimetrH* frviL « lofn #« «Ifr 
Mcfe ertfai «Ht i^ilfc der Mctam Coefficienfea A, B, C; 
fc icMnMC ivegMaffoL 

3iif« & litfi M <^cr aa<ft mgele^ Ijebe efeic^Mig 
imii CH'ade ]ia»# i»eU(K fo angefie^ werben fomi, ale «nbe 
%€ Inr^ bie eilminaHoii bei j «ni ben Mbeii e(efeb«i9« 
x" + Px"-' + ie. zio, y/»+ Ay/»-' + ic=roeiif(toiibenr 
libeiwaC anfUfeo, «Knn ble OafUfnig ber ecefa^iiiigcii imb 
be« Chraben n «nb /^ »oraiMdefe^t mirb; beim bk imeofe CKd^ 
^ttitg giebl ben Sert^ oon y • mb »enn »an blefcn Serf( 
In bie erfU eufaftnng frti, fi» t<<M biefe bin SDinfr mi x. 



»»8 
$ «^ 

Vttfg Die unbefantite Srd^e x ift ^ur(9 ^je eietcbuns 
t^oni Uten ®rabe 

x^ + Pi"-' + Qx«^-* + Rx»-3 + IC. z: o 
9e9e{>e«; e« wit^ angeitommeii/ ba^ bit C^effictenteit P, 
Q, R^ 2c. Junittonen 5er €)(o^ett 7> z> t^ u, tc,^ tw^ 
^tefe evi$tn buv^ bit Gleichungen 

y^ + Ayi--' + Byi»"» + Cyi»-« + «. - o 
x' + A'»»-» + B'z'-» + CV* + IC. z: o 

2C. 

gegeben fei)n: man fofl eine ®(ei(^ung f&v x finden/ ireh^ 
bfof bekannte Stößen entb^lt* 

ZufL ^m beeracbte sueri! P, Q> R, 2C. aU bCoge Sunt/ 
tipn^n win y, unD eüminire Otefe ®rige.nacb ter ^nmetfons 
be« oor* S'«, fo erbdU man eine ®Iet(bung für x oom ®raDe 
ni^» mclcbe nur nocb tie ;inbefatmien Srigen z, t, u, ic. 
enfbid. 9uf bie ndmltcbe Seife eliminire man nun aucb fuc/ 
cefftoe Ne 9r6gen 2> c» u, :c., fo mirb man am €nbe eine 
9Uicbung vom ®rabe n/cv^..» erbatteu/ meCd^e 6(o§ x, unb 
bie Mar^m ©rWc« A, B, C, ic, AS Bs 0% ic, A", 
B'% Os tc» tc, ent^AÖ unb baber bie gefuc^ce eceic^un^ 
fe9n mirb. 



aa4 



VI. JÄffgcmetne Unterfuc^uttgm u6er tie Umfw# 

)Sm Snbc be< »i«r(en dapUtU würbe im tBorBe^^^ i'M 
ber Umfori^iung ber @letc^un9en unb ton ber Sfc^irtifKiufeiv 
^ f((en ^Ui^obt 9efpro(^n, unb t^re SInivenbund auf bie aCuf# . 
(ifung ber ®Iei(i^nnden beft britren unb oierten ^rabe« ^Hti^U, 
^kv t|l nun ber Ott einige tiefere Un(erfu(tanden barANr 
anaufletten/ um |u fetten, wai fld[» etma t>on biefer IRei^obe 
(ep ber ^nmenbung auf lOUic^ungen »on ({(ereil Srabett 
erwarten (äffe* 

S 127* 

x*^ + Ax«*-« + Bx**-* + Cx*^"* + IC. ü: o 
bit gegebene; nnt 

X» + ax«-' + bx»-* + .... + kx + lz:y 
die ^Alf»dletc^ttng; Alf» die umgeformte Sletüf^ung fit j 
vom Uten ®i^e (S 8o)i (te fep 

y* + 8ly^-» + 9y^'* + €y^"* + tc* z! o. 
Uten foa anheben/ in n^lc^er IDimeniton bit Coefftctenteil 
a, b, c, )c* t>et angenommenen Qletc^ung in^en Coefftctetp 
tttt 9, 9i Ci IC« votrfommen spetden« 



MS 

eceici^uti^ NKidbnen^ fo dal ^tt tran^formirie @Cet<(iitig 
y** + ay"""^ + «• z: o ^te fotgenten SBuraedt 

y' IZ X'* + *x'»-» + bx'"»-« + . . . . +.kx' + 1 
y" ü: X''* + ax"™"* + bx"™-» -f , . ; . + kx"-|. 1 ^ 
y'"— x'""^+ ax'"™"' + bx'""-« + *..* + kx'"+ J 
IC. ' 

^a nntt bie eoeffkletiten 9/ 41$/ tf # U« bie 6ttmmeit bet 
ttnionen, ^ftilüneti, Sernloneit, n* f. w. liefet SBuraeCn fint>, 
fo llgt (i(b fd^Ciefien, bai bie tBu^flab^it a, b, c^ tc. in 91 iit 
ber erteil S)iiiienfiott# in 9 in b<r an^eplen, in S in ber bril« 
fen/.unb uberiiattpc in bm pten Coefficienlen in ber p(en 9»# 
tens Dorfommen »er^en. 

$ tag» 

!)ittf9. tttan fo8 htfUnrnttti v^n wtli^m (fifrabe M 

- x"^ + ax^-* + bx«'-* + * * . * + kX + Ir: y 

fetn m&iftß wenn ee mig(t4> tvetrben foa, bte <Ul0emetn« 
CBiUtc^img bee nien (0rabe» 

x*^ + Ax*^-' + Bx^"* + Cx~*» + ic* ==6, 
in ein^ aive^gbebn^e ^letcf^ung voit bet ^«ml 

y^ — V =: o 
un%iü{otmin* 

•^ V aiiifr 3n b<t (BUi^un« y* — Vrs ^ feW^n n — t 
0(ieber; ei mu§ aCfo bie J3>4(f0dM<ittn§ eNn fo 9ie(e unbii# 
flitnmee Srfiien a# b^ c^» ic mf^Uin^ bnr<fe beren ge(^Srid< 
S&eflinliiinnd e# migCict mirb/ biefe Otteber berfc^minben in 
tnac^ns fie mui foCg(i4^ nQtn n-^ tien Orabf fepn/ unb ba# 
f^r ift m z: n i*« i< 



( 3(ttfi|. Um Me § eifebMie «dd^n^ x« ^ As* 4^ Bx «- 

Czzo iti tint sm^UeMrige (meti^nn y* -* V := o tu» 
^niomtn, »uf man .^ie ^fegjUM^nng x« + tx + b zr y 
anntbmcn ivov. S): mai» foü btn <Bfr«& ^er ^^Mk^9C»i^ 
von wtid}€n t>te Co^fiTtdeiitfii a, b» #^4919^/ # priori 
' btfiimmtn. 

Zufi* I) %eaei(^nei man eine ^r kpbett primtHMi 
Btoraein ^er ®(et<(nng y* — i =: o b«r(t «, tm^ fe^t mi^i 

ySzzVi fr irt^ T'> -y» «'y' We ^ev «ueKiii l^r CfUi 
4^uiig y< — V =: o. 3e^er oon Un t>vt^ flBKrfteCn x% ^; 
-9^9 htt gegd^enen eiei4>ong forriefppnoirt einer »om.Hb 
JSertl^en be« y; mettber? — MdM un^iitimini* . .. v 

a) 6telle man bie S^ert^e.bei x mit bcn SSer^en bei y 
auf alle mSg(icbe ^Y(en ftufammen, fo 'er(K(Ü man foigenbe 
^^t emnHnatisnen: 

ry f •y , «'y ] . \y . «y > «•yi 
: Lx' , x**, x"» j • U' , X'" , X" J 

\r 9 -y, «^yi . [y» »y» -'yj 

Lx" , X' , x" J • lx" / X"' , X» J 



[ 



y f «y , Ä"y' 1 , V I y' > «y » «'y 

X'" , X' , X' 



Sv'^ 



t" J Lx" , X" , x* J 



;) SEBierben bie ISQert^e bee x nnb be^ y, bie In bfr er« 
(Ten Kombination, etnanber forrefponbircn In ber iE^u(fedCel<^ati| 
ffcb^ttflrf, fr er ja« mait bte brlij ^el<>iin^ 

X'« + «X' -f b in y' -; 

X"« -1^ *x" -f b z: »y 

onb bnr(fr Mefe 9(ei<^gen (ctffen fTc^ bie %Ber((e 90it a nnb 
^b aue xs x'% X"' beiitimmem Um inaf a ^ir beffimmen/ 
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ffuttiplldrt man die tmnti WMbmi^'mit «» iitib hU Mift 
-Mit «^» iiitD aDbire fle trttraiif |iir trfleii, fo ttf^U mao/ da 
:*♦:=«• • » z: st, und i + «^ •« ziXil zz o, 

X'» + <«"« -f ««x''« + a(x' -f- »X" + Ä»x"0 ^ o 
«td da^ * 

— . 3t^* + «X>^» 4- it^X^^^ , 

"" "" X' + «X" + .t«X'" 

4) ttn< b€it fdhf dfoigeit eomdinaHpneif in i (äffen «M 
tion no(b fitnf andere ffiert^e ton a finden. J^ierm dran<6i 
üion ader ittd»t die Recbnnn^ mieder t^n neuem dnanfahgert^ 
denn da die ^ihüdn^^n ^omdtnaeionen d(a§ darin tt>n einander 
ndwei^en/ da§^te fSuraeln x^ x*', x*** unteir einander oei» 
(cet ibid, fo Nmi man diefe IMeidung in dem Mr a gefundei 
neu Sttidratfe fe(dfi oornef^men« QKan er^ Jl^rdnrei^ f^ 
sende fe<b« SSercde: 

X'» ^ ttX"* -f »»X" *» Xf» + MX""» + ti^XC^ 

X' -f. »X" -f ««X'" * -x' 4..#x''' , 4; *^x"" , 

X"« + «X'"* + Ä*X'« X"« «f «X"« + ««x'« 



X" + äX'" -f. «»X' X'" + AX" 4- M«X' 

X'" -^ ^X' 4- «.»X" * X" -i- l»X' + ««X"' 

f ) & find, ader »on diefm fe<(< OBer^tden nnr die ewe^ 
erflen# einander gegenuder flehenden, wirt(t4> oerfcdieden. i&enn 
müMpiicirt man in diefen de9den Serien fowpdi die Sedier 
»U die Jtenner mit «', fo erdAt man die Mden darunter 
^edendetv und an< diefen mieder, dnr<( die SXattiplifatton der 
$ä\fUt und 9tenner mit »*, die de9den (edten. 

6} Ci dat a(fo der Coeffident a nur die depden »erfi^ie^ 
Hn€h Sßertde 

X'« + äX"* -4- ««X'"« X^» «f »X*^** -f <**3C^^* 

t 



unt -tHik^ öuWverfer^enutwn einer ©(et*and bei |»ev 
fen 9taM '^\ Z^. / '. 

* 7) SiöDiii man f'etiter Me Mt^ m\(imtn in i, {otp 

(a(| man ^ 

X'« + X"« ^ X'-« + *(x' + x" + X'":) + iV z: o. 

oöer ^' \. ■ 

U menh m^n üerin ^fir a feine be^ben «Berthe CiiWtoftt 
fo erWlt' man aui för b 6«>ep föertj^e, unb u iin^t a(fo 
^^ tiefer f o^«iettl»«>n ^*««'^ ©Ut*una bei iwepien ®rai 

- 3tif ®lß mÄrt bie ®)[e**iing fär a »irKi* Ituben, fft 

a« — Pä -|r Q ~ ^* 
©ie ffinratljv bj|{ef' We14)u^<i M ölilrann bte tepbeit/ mel^ 
in 6 gcfünbeir wi>rbfti,unb-ttian ö^i ba^elr# 

' ; X'» -h ^V;^jf^3c'^ 3^/^ 4. ^x»/« 4. ai«x^/a ' 

- .:, . . . xtt j^ ^sjl/a 4. ^*K^* x^g ^ yx»^« 4- ^'3c^^ 
i,., '9 TT x^.fl5[^^4^^ ^ X' 4-*^'" +^«x"' 

V. " . .. . V -^ [tt] + <« -f «*) [i'l 

Öeßi liian ^minlir] bte «ummenattibrucfe i^re SBeriJe aui 
ben aude;?äu3(en gafein, fo avMU nöan, ba au* «+*«=-* i# 



.. Ai^ — 4Ä2B + B» 4- <5AC 
— , Ä« -^ jfe 
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eühptuitt man M«ft ®eri$c wn P unjD Q U\ b<y ©tei^img^ 
a» -^ Pa + Q c: o,. fa erMtt man buV* Die 3(ufl^fun<) öer/ 
felben 6j< Mbeit ®crröe opa a öur* Die Soeffftiemcu A, B, 

C ö.er fteacNiien ©Ulcfciatö aus^cörucfL 

* *' ' • • . ^ 

^t mati ab^ hit Utfien ®e«ie öon » aefuu&eii, fr ec/ 
(4l( man öarau« fti^ te^^^m. SQ^rt^r öoa b, ucrmKulft tey 

• • ■ , ' * ■ ■ -3 ,- 

:ftift* tmi Mt gegebene (Bleic^ufif ^e• tHettcn (B*a^e• 
X* — Ax» + Bx« — C< 4- D. er o atif eine ^Ici*ung: x?on 
^er 5om y* -r Vy« 4- Z ~ q jti trinße»,. iim^ nion-bie 
läiMfegfet^unf ?t« + ax + b — y nehmen:, man fbli tmti 
bcn (Br<?^ t»er (51et*^i«rett/. von welchen t^ie Cpefficiem»» 
*, b abJ^&n^m,,^ pvi^vi befhmm.en* 

TinffU 1} ©a in >er eran«f(»rmimn 9Ul^^mt^ mt ^eralfe 
»olenjcn »on. y.MrlgwtBen lotten, fr m£ffi« {e. ^ivet? wh 

®ejeicfenet man öajbcr McfelWn önrc^ y\ — -y', y", — y", 
anö öje fSttrjcln ^^r gegebenen ©lefc^img but<t «S 3c", x% 
x'r, fr ^ai ttMin^ meon ölefe «Bertöe.oon x «nb y In bie 
^(frdUiii^una gebraclr mrben 

X"» -f- ax." + h z:;— y^ — 

■l.. 3f'"«+ ax'"+ b —: y" 

x"'« 4; a^'''+ b ZI— y" 

«b^iri van ble be^^bett erflen »^b bie be^bet^ teftteti Mefer 
9lü<bun^tn, fr er(ya'U man 

X^a +,X''« + *^(x; +x"i 4- «b — 



x^'-f x"»— x'"*— sc'«« 
"^ "" X' + x" — x"' — x'' 

s) Sa ei gCHAgSCrig ifl, wtlä^ ®erAe ihmi x «i^ y 
ifi lafawmen gebirig Mrac^ef werden, fb bot « iride Uef 
Wefra ctnMgefi Sßerifr/ fMideni alle He SEBertte «ngfeid», »eC<be 
bmdf aUt ttA%iiö^ Serfe^oniieii ber fBuriefii ^eroorgebro^ 
•erben ttnnen. Cijfftto ober Ue fmirtion, nwUfie ffir a 
fefnnben owrben, wie man Ui<bi feben wirb/ |n beijentgen 
0altung 9on Jimfiionen, fir I9e(ibe 

a(fo to ber nimHc^en Oattong/ we((be wir im iwevten QSe^f 
fpleU S 54 nnterfncbt b<*<»^ Ä t^i aCfb biefe SonfriMt, 
wie baffCbfl gefonben werben, niöc mebr oü brep nerf4Kebene 
fSkrtbe/ welche bnr<b bie Sppen f :(x')(x")<x"')cx'0» 
£t<x"/)(x'Kx'0(x">f f.- (x'0(x'")C**^Kx') Begeben 
|bi»« 6eeen wir fdr Mefe e^mbote ba< bobnri^ Seiei^W^ 
f» erM<cn wir folgenbe bre^ SGSertbe fir •: 

X'*+ X"»— X'"*— X*»* 



X' 


+ 


X" — 


X"' — 


x'r 


x^'a-h 


X'» — 


x'Fa — 


X"« 


X'" 


+ 


X' — 


x'»^ — 


x" 


X'fi 


'+• 


X'^'S — 


x'i^a — 


x'« 



X" + X'" — x'f^ — X' 

^ nnb el ^ngt affo ber €oef ident a t>on einer exieii^mi« bi« 
brilien «rabee ab. 

9) ISbbtrt man ferner b)e t>ier ®(eidbitngen in if fo ^r/ 
^(( man 

x'a + X"» + x'"a +X'** + a (x*+ x" + x'"+ xJO + 4b =0 

9^ to + *Ci) + 4b'=:o 



»3t 

• ■ ' 4 
»a nun a bre^ ®<rt^ i<u, fo fh^t «ic^b bm ikttU, nnb ei 
Mh^ "!<t(f<>i aii4^ hwinmex QUid^Mn^.^fe britceti Srabf« ab. 
Tinmeff: ^Htaui (iefien ütt» iiiin avi^, m^n e« »er/ 
fängt marbr, tn<kb htr 'wie bcm briiien ffopifef ^in(<fndH(ft 
Hefünnfcn 9l«^bobe/ i^tf «feMl^oiigni fär a utib b ^etijt b« 
aber btefe 6adbe feine 6<bmfertdleil Imo (» i^erbl i^ iiil<| 
irt<M Un|^r bobf^ oufH^uit. ' 

$ 15K 
Tlnfg. Um Me (BIet€()Utt(r bee viercen (Brobe* x* — 
Ax» + Bx« — Cx + D zz o auf tie sweygliebitge y* — 
Vizo jtt rebticiren> mtif eine ^ttlftgicicf^ttng nur bre^^utM 
I»e0t|itmtc9 ^ril^it Ait0e«e«tm]^n mrbenj n^eil brey .(0Uei 
^er v^tfi^iti^en frfle«. ie(9 fet x' + «x* + bx + ^ ^ y 
^iefe ^älfefil^td)tsng. mau fo9 nun {Inbeu; von «vcl^cf^em 
^mbe bie ^^letc^un^ii^n f^n werben^ von ^eneti bie Coef/ 
ßcienten a, b, Cjj ab^dn-gen «verbett. 

^fL I) S>H SBur^ejto ber gUeid^ung y« — Y =: o finb/ 
i»enn VViry^ ^eftet ibkb, y, -y , +y' y—i^—yj/-.,, 
©iefen ®eri|^en w>n y rennen .Dfe Söorsctn ber gegebenen 
©rel*«itd xs x'^ X'", x'r, auf t . a . j . 4 zr «4 »erWie^ 
bene Srcen forrefponbiren/ ndfmU<( fe oft, aC« fit Ü^ unter 
einanber »erfeften taffem ^enn fo fange biefefbeu unbefHaimt 
;»felben^ Iß ei t>iflig dUicf^tolg, mH^t ^rt^ ba< x »n» 
bei y Ott «ufammen ge^Jrig angefe^en i»erb«i. «an fami 
Itibcffen, wie ati4^ in ben be^ben «or^erge^enbett Sen §tf^m 
%tn iß, bit mu^ MtA X unb ^i y anf irgenb eine Mie^ige 
SIrr Riii ein^nbir «efbinben, nnb er(l in ben ^fnUaten bie 
andegebenen S^^rfebungen oornel^metL 



2) Sie euhttlMhn 5er ffierl^ M x un^ y Itt ber 4S>SCf«/ 
g(ei4^un9 ^kbt 

X'» + ax'« + ta' + c z: y* 
X"» + ax"» + bx« + c zr— y< 
(*) 3t"'*+ ax"«4. bx'"+ c zz yV— X 
x"'^+ *x'*'«+ bx'*'^ c iz— y'l/— I 

3) Serben Me (evbett erfleit linb bfe N^ben (e^ten 0(ei/ 
Funsen Q,^itt, fo erHCt man 

X'» + X"« + a(x'« 4- X"«) + b(x' + at") + ac = o 
x'"»+ X'»'» + a(x'"«»+ aif'^«) + bCx^'+x^O + »«=0 
linb i»enn blefe tvfeber »on einander abgeaogen loerben 

X'» + xv» -^ X'"* — X'*'» -I- a(x'^ -f- X"» — 3C'<'« ^ ?c'»^« ) 

+ b(x' + X" — Ji'*' -^ x'f") ;;= o. 

. 4) Siebet mafi aber bie bepben erflen unb bie be^ben Ie$« 
(en ber OCeicbungen (^) Don emanber ab, fo erbJd man 

X'* —X''» + JiCx« --X"«) +b(x* -^x") ZI ay* 
x'"»— x^i^'^- a(x'"«— x'^«) + ^(x"*-^ 3c"0 z: ay'l/— I 

unb menn man bie iweQte btefer Gtelcbunden tyiU)/— t mii(^ 
fipQcIrri nnb hierauf aur erflen abbtrfi 

X'» — X"» + (X'"« -^ 3B<«'*) v— X 

+ a [X'« — x'fa + (x'"a — X'»'») ]/ — I] 
+ h Cx' -^x" + (s;'" ^ x'»') y — 1 3 z: o 

9) Sa biefe OUicbungi fo mie bie in 3 sefnnbene/ ttnr 
^ unb b tntffiU, fo f innen (le t^ereinigt aur Keilimninnd bio^ 
fsr be9ben Soefficienten bienem €(imintrl man njmU^b b, 
Mnb fe0l man ber iturae n^egen ^ 

f ( X'* -f X"» ^ X«'» — x"'» ) ( x'-^ x** )*J 

r I ZZ M 

t-p. (x'^ — x<'* ) (X' + x<' -^ Ä"' ^ X"'; J 
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-^ (X"'» — X'l^* ) (3t' + X" — 35'" — X'*') J "^ 

r (X'« + X"«— X'"« — X"'*)(X'— 3t")1 _• 
[^ (X'a — X"2) (x' + X" — X'" — X"^J "^ 



(X'«+ X"*— X'"*— X'^a) (X'" — X'*')| ^ 
^ (X'"a — X'** ) (X' + X" — X'" — »'*) J "^ ^ 



fo er(i(fa man bie OUid^ana 
«nb ffieraui 

O SEBenn man in Un bar* M, JT, P, Q, Nel*neUÄ 
gunftionw x'" fiir x', x'y für x", x" filr x"' unb x' för x'*^ 
feftti f9 DermanbeW fic^ M in — . JJ, N in M, ? in — Q, 
tinb Q in P. 2Qer für a gefunbene 8(u6brucf ^e^fet ba^r 

hnt4^ bitfe 6ii^itiirton in — 1. h i ^i/^'i ' ^ ' 
iMnn man BiiUt unb 9lenner mit — V — i muCtipIicirt; In 
_ E±£^Zi, 5. j. ^r Wei^f, mt9et4nbert €« qtf)itt 

foldUi^ ber ^utfbrud fiSr a i» berienigen @a»und t>0n Sunt' 
lipneni fSr meldte * 

£:(x')(x«)(x'")(x^) =: f ;(x"OCx"')(x'*)(xO 

7) 9ud bierer OUic^ung er^Ai man na(& S n fo(9enbe 
$eriob^ ton ^Ui^cn S^pent 

f : (xO(x")(3^'")(x'*') 

f : (x''0(x'O(x")(x') 

. f : (x"j(xO(x'*')(x^') 

f ; (x<n(V")(a«*'H3^") 



tu 

Untn »fii s ; • . f • f z: »4 tterf^f . tMbt M CoefFfetaH 
ft Ottret bie Oerfe^tfiif ^tr Chnr^Kn xS ac^> x^s z^, er^U 
leti eann/ fieW li a(fo it^mfi i^^r ^Ul^e.Ser^e/ mttWn 
iifatt mebr aü fed}i »erfil^ieOeii«/ »cU^ bpu^ Hg^fle^H 
'j^^pen angfbeueer merken ;^ 

, : f : c xO Cx'O'Cx'") ('x'^) 

f : (xO (X'Ö Cx'*') (x'") 
f : (xO(x"0 Cx^yCjc'O' ' 

f : (xO(x'r)(x'0 (X'") 

ttttb burct ble btofie CtrfeenHd tcr.brep 99uraeCn x'^ x% x'^» 
, erbauen »erben. Sa aCfo a fe4>i tMrfcbiebctif 9B^rt|^e l^ar^ 
fb f^<fn9t biefe ®rifie »on eltitt Oleid^un^ bes Mfin 9ta* 
be# ab» . 

^) iKuf eitle <{(ti(i<(e 9(r( iiii flcfr ermeKettA baS au(& b 
iN>it einer Oleicfrung be# (ec^flen ®rabe0 abbtfnge* Senn eli/ 
niiHftt man au«te^ in f trnb 4 gef^beneit (Biei^un^tii « 
•«ftoCI b^ fo^^r^iü man^^ memi ber ^fir^e me§ea gefe^ wivb, 

[(X'* + X"* -UX"'? -rXr* )(X'« -r-x"? )T _ ^ 
•P-Cx'* -*x"* ) Cx'» -f. ?:"• —X'"« —X'*'» )J ■"• 

r (x'« + X"*— X'"* — x"'»)Cx"« — x^»n _ 
t— ex'"* — X"'*) (x'2 + X''» — X'"«— x'f«)J ""' 

r (X' + X" — X'" -- x''') (x'« -. x"*)*! _ , 
t— (x'— x'O (X'« + X«*« — x''^« -: x*»^» ) J "" - 

r (x' + x'' — x'"-j- x'»') (x"'« — x'*^)*^ ,_ 

b^e Qteict^un^ 
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b — _ ^ ^ f^-i 

fB€ftau(ä>t man natt bl< ffiursrfti ?c', x'S x^'S x"', refp^lttl 
inir Den SGBurseCn x"\ x''^, x's x', fo oerman^elit fitt h\$ 
«N«drä<fe ^, AT, P, Q, refpefdDe itt — iV, M, — ig, p, 
nnb H Ü6t M M^ mit ki 6 ^geti/ baf ber f&r h q^unt 
btnt aumncf »Ott ber 8orm f : (ip')C?ic'>')(at")(x'^) =: 
f :Cx'")(K'O(x'0(x') fe9/ Mb affo niAf ine»r al* M| 
nerMrlebdif ttert^ »061. Ci MnftC fdfaU^ 404^ b »^ tf» 
ner OCei^nng be« ftc^ffen 'Srabei aK 

9> SQe^in bit t>iir 0Ui4fttRgin in a ohhitt, fo ir^fttf 

CO +*CO + l>[i3+4c=:o 
»il^lo 

.-^ CO + *tO+ HO 

o 21 •■* I ■ 

4 

ffnb bemnwk ble CoefNcietKiti a «nb b gefonben, fo ^ «dö 

10) et tinffin alfo bk/Crtfen «j Vt Mn e(ei<inn<|en 
be# fec^ften 0rabe# ab/ unb bie in ber Sufgabe geforberte Unt^ 
formung wJrf alfo nid>t audtö^^rbar/ »enn P<i> blefe eiHf 
cbangen niä^t ttma auf ®(ei(tungen be# gmet)ten ober britten 
Orabe« rebuciren (äffen foOltem Kber ott<b oon ber ^gfic^ 
feit ober ttnmigCi(t»felt einer folgen SUbuftion Mnnen mir 
um bttr<(^ Hoit Semunfttcbtfiffe «erflAem, o^ne bm CaCfuC 
I9irr(i<b ananficil«n# mU btr foCgeobt S leigen n»iib« Kebri« 
gen« ttittS i(b nor no<b erinnern, bafi bie OrSgen • onb b 
gUi(bar(ige 3unMonen ber ®urseCn xs x's x'^s x'^^ gnb 
(S* 49)/ «nb man mirb im 'foigenben Capiiel fe^en, Hi in 
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einem fo(<(enJSalIe H Mon ^»tadftnh i|l/ twv.eiite M#{er 
Utfien <9ri6eti gefutibeit §« ^eii/ »eil M aMann bU am 
bere^ iebetfmal unmiael^ar taraat l^erUüen fdgc, o(fnf erfi n</ 
t^ig SU ba^n, eine neue f&Uiö^an^ anfaulftfen. 34^ mttH 
niici) ba(^et Mofi auf Ht ttncerfn^nng ^r 9Ui<bntn für a 
einfc^rdnfem 

3fufi9i man f(»a fittben^ «b ftcf^ Me (Reid^iis ^e» ftd^ 
fttn euibt^, von welcher bie 0r}#e a t^es vorigen S'» ab^ 
bingtf auf (Cietcbungcn eine^ nieMrigeren (BIraM» te^iici# 
ven lofle. 

Tfuj^ I) 3<ii 91'^ !| Men mir gefeben^ baf Me fecbl 
SBuraeiii ber ®lei<bung für a bttr<b foCgenbe Kppen gegeben 
flnb: ... 

f : (xO(x^")(X")C3t"^) j ? :.(xO(x"0 (x^'Xx") 
f : (x')(x'»')(x'OCx^0 , f :v(x'^(x'^)(x'")Cx") 

3<b wiB nnti annehme«, bfe ®er<bt ti^on », «»efdie beti Uf^ 

ben erf!en l£t)pen entfprecben, »dren bie SQurAeln ^iner Qüel^ 
d^und be« an^^O^en 9rabe# ' 

a» — pa + q rr o; 
fo if!/ we0cn ber Statur ber QUic^ungeR/ 
pi;:f;<x')(x")(x"0Cx'O + f : Cx')(x'0.(x'n(x''') 

qizf : (X'J (x"Xx''0(x"^) X £: (x0Cx«)Cx'O(x"0 

s) Stil« biefer ^ufammenfeeiinfl ergiebc fl4^ a^er fodleic^« 
baf p «üb <i 3«nffionen pon ber ^onn 

f : (x*)(x«;(x''0(x'O n ^ i (x')(x*)(x'^)Cx4^) 

Pnbi. t»eil be9 ber S^ercaufcbung ber SG3ur&e(n x'''» x'^^ 
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fttfeftrt He (e^rere in tU erflere Sber^^t, wobur^ aCfo feilte 
SSerdnderun^ in ^en ^utftrucfen fiir p unb q enffle^e^ 

3) 9ta{|^ bem i»or« S ifl aUt biebtirct) f beiekbnele Sunf^ 
fipn von 5er $orm 

ntic(^in flitb au<(» p unb q Sunffionen t^on blefer 'Jorm* & 
finb affo p> q» Junftionen i^on ber Sorm^ 

-2 f : CxO(x"j(x'0(3c'") 

unb eine ^oi(be Sorm giebt niä^t me|»r all bre^ terfc^iebene 
93er(^/ n4mü(t 

^ : (x')Cx"'0(^'')(x'O 
♦ : (x0(x'O (X")(x"'> 

4) €< (^n^en bei|inq4> bie Coeifittenfen p Knb q (fot 
eon iwep fubiftf^en 9fei4ungen 

p3 — . A'pa -f- B'p -7 Ct r: o 

q» — A"q» + B"q — O' ZZ O 

oK ;^|ei(inel man ba^/^r bie brep StBursetn ber Hfttn ®UU 
4)und burcb pS p''« p'"> unb bie brei> fBurseXn ber an^epten 
eieid^nng burc^ q'> q'S q''S fo er^tt man foigenbe bref 
®Ui4)nndeh be# |i9et)Un ©rabes: 

. . «* — p'a -f- q' .^ Ö 
a« — p^'a -f- q" z: d 

a" — p'''a+ q'^n 
in mtdft Wb nM^in bie eteicbun^ be« fei^ften $rabe« fi^i; i^ 
lertegen !<{§(. 

5flf. SÖenn man in beii «oebrfirfen M, N, P, Q, f ft j' 
be« »or. $*i bie ®urjeln x»", jc"', mit eirtanber »erlaufet, 
(9 Mefben bie «u<brii(fe M nnb P «ndednbert, bie'9ii«brMb 
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»^ p« +Qa ^ ^ — pa^.Q« 



jHii« Me(Bn SitnMotiin Caffett M nun Me Otfict^uiigeii fir p 
ntib q na4^ 0er im ^riliiti eapUel aefi|r(en Otei^H i»treil4 

S »?? 

iDie RefaCtate In tett (epben t»or(erde(enben f<n (affm 
ti<( au4^ unmUtttbat au« der 9eera<^m)ig >er Oleicfcmigeii 
to) In fl. S i^i ^r(eliem JRmi ^tfe ndmlid^ In S i)#/ um 
bie »ter ®ert^ »on x mit ben Dier XSert(^*t>»n y auf 
aOe migfl^^ firten |u »crHnden, anflati/ mit b^WH f^tid^ 
^n Ifl, eine Q^rmuf<bttni| 0er erfteren ttorott<auf«$en/ eint 
fBettanf^ng 0er (enteren annehmen finnem ZU ®Uidl»tt» 
gen (<>} erUI0en fo»e^I 0ttr(b 0le eine aU 0nr«fr Me anbcrt 
8rc 0er Sertaufd^nng 04 9er<ln0erun9en s ttn0 0a ie0f feUtt 
fitnln0fruiiB einen fCertf» oon « ^iebc, (0 tt^Hi man h 
Oert^e nen a^ ttn0 0arunier/ n^le »Ir gefeben N^en, ni4^ 
iie^ nli (e<|i .tKrMie0ene. 



a Stt tenneit/ a priori oorauife^n taffem Unter 5en s^Sif» 
(in^ungen ^er ®urieCii x', x", x'", x^r mit y% —y*^ 
y'^— I, — y'K— I, gtebe es ndmUdi^ ««* f^CgenDe: 

X'» + ax'a + bx' + c =r yV— « 

X"» 4- ax"* + bx'' + zz — yV—i 

X'"* -I- ax"'»'-f- bx<" + c zr— y' 

x"'* + ax'*^ + bx"' + c ZZ y* 
unb btefe Dier @(eic(unden f^ittt man «ud ienett' in 2» S i?i 
crt^atten Finnen^ n>enn man burctflJnd^d 71^ ^ > anfltatt y' 
defeet ^dtte. S)ar(6 eine fptcbe SubfltraHon fann aber bet 
Skr(^,t>on a feine Stenberung (ctben; benn nac^bem man y' 
«Ciminiri bat, ift e« oiUtg d(el<t»duUig, was man bafnr fefteti 
tna^. J^teraus fot^t, bat btefe 9(ei(buni|en Pen ndmtii^en 
seSertb ton a geben muffe«/ aU iene; unb ba bie erfleren am 
den Ueteren aud^ buv(b bit 9er(attf(buiig ber fSorseUi x'^ x", 
X'", x'»^, iftit x"', x'^, x", x', bitten erbauen »erben ttm 
nen/ fo folgt/ bai ber ^uibruif fitr a fo befc^affen fepn muffe, 
bat er bufdl^ bte angegebene SSertanfcbtttig feine ä^rdtnbermig 
leiben er mufi baber notbipenbig Don ber Jorm 

f : Cx')(x")(x"')(x''') ZZ f : (x^OC^'OC^'OCf) 

fe9n/ wHd^ti mit 6. S i;i uberein^immt 

Ce^t «an in beti 0(et(bungen ( <» ) in 9. §191/ -^y^t, 
IS^ y — *i, fo erbiUt man mieber eine neue Serbinbnng pob 
^Qleiibttngeiif m%i4^ »tn ben @(ei4»u»gen ( <b) nur barin tw 
{4>ie&en finb, bafi in jenen x"^ mit yV-^i> unb x''' mit 
r-y'l/*— I oerbunben %% angatt bai es bep biefen umgefe^rt 
ift i man ^ittt fie baber auib burcb tint Hptt iBertattf4»mifi^ 
von x»^ mit x^ erboCien tfitnen* ^^eraus fHgt aber> bai btr 
IltMbfitcf fit a \0 befct^afen Um mftfitr bat man £ : (xv (x«} 



»4» 

iM - K-» ffc y-i HVi mittti «u $ I}«. snc ««y 

eiitfllni^nit» 

' ^a ferner bie ^unfHönat t>> q» bei 'vor. S"«, <it^ 6am/ 
sie und IDroüufe bcr ^epbeit Sunicionett f:(xO (x'O Cac'") (x"9, 
f : (xO(x'')(x'*^)(x'''), bar* bie 6ubfHftttioit ooa — v— i 
f&r l/*-i flirte 9er<n5eritnj erleibeti rSnneti, fo rinnen fU 
au(t» bar((^ bte ^errauKbund von x'^' mit x'^ feine Seritndei 
rnng erteiben, nnb fie ftnt> ba(^er ^unftionen oon ber Sorm 

nnb ba fle au4^ Janfiionen »pn ber Sorm 

({nb^ weit fle au« foli^en aurammengefeet w^tben; f^ foCgf/ 
mie im i»or. $/ ba§ fle nur bre9 verfAiebene ffiertbe ^btn 
finnen, unb fold^t^ ^<^n ®(ei(^angen be« brittert ^rabe« afo 
^dngem 

^fufg. tim bte tfleic^uns ^ee füttfcen (9tabe«^ 

X» 4- Ax* + Bx» -f- Cx« + Dx + E IT o 

irt eine iiot^qlittividt ^lei^ttng y» — Vlro tin^ufdrlttM^ 
tt?irb bie ^iilfogleidyung 

X* -f. ax» + bx« -I- ex + a rr y 
artgenc»mmettf man fott fln^en/ t^on toel<^em <£ftabe (>te 
(Bleid^ungen fe^n wetzen, bte man anfUfen muf, um ^ie 
Cc^effidenten a, h, q, d^ in beßtmmem 

TiufL h) SBenn « eine ber imaginären {SBuraetn ber OCeb 

5 

<iung y« — 1 :r o beaeid[)ne(/ nnb yv z: y gefegt ^mirb^ 
fd JInb/ »U befaonr/ y', *yS ««y', «*ys «♦y', bie fiSnif 
fSuraetit ber.(B(ei<(^Hng y* -*«T z: o« Sriog^ man bie{e 



CB^rtie M 7 neBfl hin SBerff^en »on x {i^ hU J^Cf^sM(^ung^ 
fo tt^H man bie foCgenben fünf OCeictunaen: 

»'♦ + ax'* + bx'« + ex' + d n y' 
X"* + ax"» + bx''« + ex" + d ZI «y 
. X'"* + aX"** + b3^'"a + ex'" + d ZZ: ««y' 
x"'* + ax'»^« + bx'*'« -J- ex'»' + d :z: «*y' 
x>^ + ax*'* + bx*^ -1- cx»^ + d n «»y' 

d) 9(a< biefett 0(ei((uiid€n, t»e(((e in 9e)ie(»un0 auf «^ 
b, c, dy nur twm erflen (Brobe (Inb/ finnl« man einen ieben 
biefer goefftcienten biir<t bfe SBurieln x', x", x'", x^^, ^y, 
au0briS(fen/ mh hierauf/ iple im äJort^erge^enben be9 ben 
®(el(tunden betf briccen unb »ierten Orabet gefc^et^en ift, in 
ben gefunbenen au^brilcfen ble genannten ffluraeCnfp ofi t§ 
94f tffun iiii, a(fo (ier i • 3 . 9 . 4 . ^ zi uo ma( per# 
mufiren; bie SCnaa^C ber ungUid^en SBer((^e/ »e(4^e man 
babur(( er|te((e/ mürbe aUbann ben ®rab ber ®(eidbungen 
(eftimmen/ t>on me(di»en bte €(r6fien a, b» c, d ab^^lngen* 
^^f»er ni^t |tt gebenfen/ baß bie €limination« unb noib me(ir 
' bie !8erg(eid>ung ber iio9lefttUaie an M f4^on fe(^r tnd^fam 
wdre/ f» wdrbe e0 immer nodb eine befonbere Uniertudbun^ 
erf orbern/ ob nt(t( bie am €nbe er(^aUene 0Uidi»ongen ii^ 
anf niebrigere ®rabe rcbuciren (äffen. SBtr woQen ba^er oer^ 
fu<f>en/ ob fid> niit^t an0 ber 9^a(ur ber obigen @(ei((»ungen 
feti>fi fotdbe ^erfmaU ergeben/ mobur4» wir unferen S^^^ 
Uiibttt erretcl^en !6nnem 

?) Sbi bie (Re^r^it ber SBerfffe eine« {eben ber Coeffic^ 

tenun a» b> c, d, ecma a, (filr hii übrigen (äffen M bie 

fidm(t4^en ®(i»luffe machen,) b(o6 barin ibren ®runb l^at, baf 

bie ABerttK i»on x unb y auf mef^rere ^rten mir einanber 

-tombiniri nnr^n ftnnen, fo tommt e« aOein barauf an^ bif 

Ö 
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Sefnltete vieler iHti^U^itm CMHnolfoiifii iß müeiMfliu 
Sftan er(^A( ato ofle m69l4<^ Ser^in^imgeti ber Sierl^ tmi 
X Mn5 y » wenn man in ben obigen filnf ^Kelc^nngen ftamt 
ber bie SE^ert^e ton 3t, ober ble 9Ber((e oon y anf afle Sktft 
permutirt. fffid^Cen mir bie erftere 9rt/ unb taftcn na<b bcv 
i^tnOenbnrgfcben SKeget bc« 9e^niu<trentf inerft x' an feiner 
<5teüt in ber erflen ®Cei(f^un^ inbem mir bie SBur^eln x",x<". 
x'«", xr^uttter finanber »erfeben/ fo erf^aUen mir 14 '^rupptttf 
jebe von ffinf ^tei^^ungen. bringen mir hierauf bie ffiurietn 
!x", x"S X"', x*^, fucceffioe in bk erfle ©Ceietong^ inbem 
mir iebe«mat bie bier übrigen 93ttr|e(n nnter einanber permai 
Yircn; fo ermaßen mir in aütm 120 (Sruppen, Uu bon fänf 
0(eidl)ungen/ unb mit^^tn bie \immtU^tn Serbinbungen ber 
SBert^e «on x mil ben iföerf^n bon y. 3ebe fb(4^e Gruppe 
giebt einen SBeri^ für a» a(fo geben aüt lufammen 120 9Ber/^ 
t^e ffir t. 

4) 34^ bef^aupte nun, bai e# unter blefen loo Vitttffw 
»on a niiti me^r aU 24 9erf4}ieDene gebe, mb bafi biefie bfr/ 
fdi^iebenen SBertl^e au# ben erflen 24 Gruppen er^Ccen mcr/ 
ben. IDenn e# i{) erflentf (elc^t einsufe^ep/ bai H oißig tinor/ 
lei> 19, ob man (uccefftoe öie SSuraeln x", x'«, x"", x»', in 
bie erße GUi^^ung bringi, un^ ^it i^brigen fSdnrieCn perMtü 
tirt, ober ob man fuctefftoe in aUen fünf QCeiibungen «y', 
«9y«, «'yS ««y' fdr y' fubfiüuir(/ unb naib ieber foi<Nn 
Subfliiuciou bie SBar^eln ^", ^'*'9 ^'"f xr unter einanber 
ptvmuütt, inbem man x' an feiner SieKe in ber erftenOfcii 
c^ung fielen (J6(* 2)a nun y in bem ®er(^ bon a nic^i 
melier o,oc(^anDen ift, meiC baifeibe g(ei<6 Sinfangi oo« ben 
obi<)en ®Cetc(^ungen eCtminirt mirb^ fo ift e# in.JS)i|if{4^t (Mtf 
btefen Sere^ oiQig gleict)gfi(lig^ ma< man fär.y feeen m^ 
unb man mtrb ba^er bur^ ^^^ angegebeneii 6ubiHiuCioneii 
feine atibere Wtrt\^ finben/ aU bie/ meiere man er^A^ fßHvn 
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man x' an ff tner 6lene iith ttn^üoS Me SSurtetn x'^ x% 

f) ®lr fint nunmehr ^mü, Hi bir 8tt«brndP für «, 
^ti man burd» bie mUfü^^ Stecftnand ertaüfn mdr^/ fo Ui 
f4^affen i^, M ti tmut beo lao SSert^/ N« au# ber Sef# 
feeunf aller f iinf ffinr^Ui xs z's x'% x'i"» x^, entfprittfi»tv 
ni<i»( m^^c aU 94 i»erf4^iebene ^Mt^ unb baf bicfe Ce^ttrett 
$ßeri(K biejenlgen ffnb, it»f(((»f bar(^ bk auifd^tieSUibe Ser* 
fecund ber pier SGBflrieln x'S x"s x'^» x«", erhallen ivtrbgti* 
Ca fleigt a(fo bie eUicfraRg für ?• auf feinen Miseren a« ben 
flogen Brob» teiir »oOen nun feten^ ^ 94» blefe 9M(^ang 
tti4»t auf anbert non niebrigem Srabtn rebndren (äffe* 

6) Aa mir Un Kutfbrncf für a nicbt fennen^ fp mollen 
wir bk Serfe^nng ber ®ttr|e(n x'% x"s x'^^, x' , ttnwfti»& 
(ar In ben obigen fünf ®(ei((ttngen norne^men/ Inbem Q>ir 
^obep bie er^ »idig be9 Seile fe(^n/ weit x' aH eine feflge# 
fteHie ®ri6e angefe^ merben eami* 80 biw St^be (äffen mir 
»ieber na4» ber i^inbenbttrgf4»en Serfe^nngimeife «uetg bie 
SBtor&e( X" an i^rer Ctefle/ nnb permnliren b(of bie Viuwfn 
x'^s x"", xr, fo'er6a((en wir fe4»< Sruppen, jebe »on ftinf 
e(ci4»ungem 6eeen mir liieranf faecefft»e x'^'» x"", x.r^ fj^ 
X'' in ber amepten 9(ei<i»ung, nnb permntiren nac^ einer \thtn 
f^i^n 6ttb(li(tt(ion bie bre9 übrigen 8)arae(n/ fo eri{»aC(en 
«Hr in aHem bie 24 Gruppen «»on 6(ei4^angen/ me«|»e ti\t 04 
Mefi^Menr S3er((»e von a gelen* 

fi 9nflac( be# angegebenen 9}erfa(ren« !5nn(e man fidft 
ober an^ betf fo(genben bebienem SKan fefte snerfl in ben 
obigen fdnf '0(ei(t»ungen na4» unb na4» «*» «'» «^^ fdr «» 
fo erH(( man/ ba «*= «e» «^ =z «^» »* z: «*» k» nact^# 
^enbe Hier Secbinbnngen at^ifc^en ben 18)irt(en 9on x 
«n^ y t * 
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, y , «^y » «*y' , **y' # *»y' 
y ♦ **y' » «y » ^*y' # •*''y' 
r • ,**y » *^'y' * *'y'f ' «y" . 

nn^ menn nan nttn itk -«iiter ieDen Mffer See^itt^ttiidiii Ht 
»r(i^ flBur|i()i x''s x^f^, x^^. uRfir einonHr pernuirtro fo ccv 
flAi man ^le 24 Seitlndimgai &miMen ^ctt g3m(rtn iwn % 
tmb Tf m((^ nncir b^TtBeHttgitttfi, 5«| x' mt« y' J»<ftottl)ttt 
Helfen f^a, ^fedn miglk^ fbt^, 
' S) i^at man a(fo ben Coefricfettfen a, an« ten ^ 9UI<|^f» 

^en in i, trut* tit ®orae{n x'^ x:'', x«'j at'*', x*^, aue^e» 
lrA(fi> fo 5arf man ifuri mn die 24 oerfcbtebeneh SBerf 6e Mf 
felBen i« fin^etv <» in «''>««» ««, »ermanMn/ iin^ in jedem 
Itefer vier fCQerli^ Mo§ die dreo fiBuraela x'^'y r''» x*", pcri 
mufirem 

^ ' 9) 9le(men mir nnn an/ daf tfe 9ßerf(^ üon a, wet^e 
die t>fet Verbindungen in 7 d<6<n^ ^ie Sßnrsein einer 9Ui<^aiif 
de4 i»iercen ®rade# 

Ä* — pa» + qa» — ra -f* s ^ o 

fe^en-/ und (»eaeti^nen »>tr diefe SSar^eln dnrcf^ «S a'V a'^s 

»7* foifl 

p zr a' + a" + a'" + a'^ 

q ZZ a'a" + a'a'" + a'a'*' + a^a'" + jc, 

S3a nun di^ ffunfficnen as a's a^s a'^, fo defc^affen find/ 
da§ fle deo der Sertauf<|^ung t>on « mit «""» ««, ««, ^(d6 
in eimanOerMÜderge^en/ fo find {>, q, r, s, f^mmetrifcf^e $'an^ 
(ioneii D0n den fSuraetn der ®[ei<fmn9 y> — 1 =: ö> nii5 f{t 
f^nnenta^er flin <« me()r entsaften, i^ie Sunftionen p» %» 
'> s, ent^aUen demnach meder y'*ho<^ a, und fle ffnneii ba$ 
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hU, titclibt aii# ben b(o§en fPermutaltonen ber $S^iirHbt k't^, 

^ 10) €< ^^e» b^tmiacfr bte Co€ffic}firtfii p» 9> t^s, 
f4mmai<6 t)oii Ski^ungen. be* ft4^tt etabe# a6^ «ni^ei 
lUien fl4^ au^, menn matt bie SÜj^e nf^^f f^etttc^ tiacb bev 
im bjrireett gapitef ^eUlrUti ^€t(^obe biefe ®(ei4^ttngett mtrf^ 
(i4» f»b<tt. Ob fle aber einer mettere» Kebufttotifd^id fe^ti 
^erben> ober ni^t, tarn ttft in ber ^oi(^t entf^ieben mer^ 
tleMg^tf rnuiü nur n0<& bemerfen^ baS e« f((>on (inret^ri 
«ine biefer Ofei4mngett/ |. 9. bie f&r p aafge(&(i au i(^bw, 
mtH M aUbatin, nl»'^ folaciibfn €ai^iiei i^eiefs^ »erben 
t9ü, ble CoeffidMen q, t, a, birefie fuiben U^9nu^ 

^ttfigf. Um ^ie gec^&ene (ßfletclnm^ 
x** + Ax^-' + Bx«-« + Cx^'^ + tczzo' : 
tn die 3weY9ltebn0e y** — V :z q umauformen/ wtr& bie 

X»-« + ax»-* + bx"'» + .;... + kx + 1 zr y . 
nHt n— I ttKbefHmnifen Coefftctentett a, b, c, • . >*k> i; 
^«mgenommenr: monföU/ «iiter ^e^ t^ormtefcQimg/ ^af ti 
eine {>rtm3«H fe^/ ben ^ob ber <BVeid>un9en btftmmcn, 
sveicbe man mtfUieit mtig, ttm bte «mgenommeiitii Coefitc« 
imun 30 fin:bciu 

3ttfl. I) Birb'l/Vz:y' d^fe^O itnb be|ei<bttte « eine 
fmagin^re 93ur|e( ber 0(ei<bttn9 y** — 1 r: o, fo ffnb ys 
«ys »V> ^*y'» . .• .. «*^"*yS bie tt «Bnrjeln ber «Kei? 
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c^ung 7^ — y n o. fSttbinM man Mefe Kttt^e mii ^lu 
SBBtiraehi ^r segeftenen 6(ei4ttna, fo erlitt man foigenN n 

x'"*"» + ax'**"* + bx'**"« +.... + W + I zr y 
x</»-x + ax"^-* + bx''^-9+ . . . . + kx'^+ 1 n «y' 
x^^-* + «x"*«-»+ bx'"**"^ +..,. + itx"'+ ^ =:«*y' 

IC. 

üM mt^tn man aueril y tliminivin, mh am htn, hut^ 
btefe eciminatioti er^aUenen n— i @(ei4)uti9en, biz ®ert^ 
a, b, c, d, K./ turcfr Me flBuraetn x', x", x'", x'f, le^ 
^efiimmen faitn. /" ^1 

9tff.att(i> (»Ott. b, c, d, K.) fatin im 9lfi$mtifm {9 olelf 
®tr({^e ert^aUeii/ oU M ^f^ i^ SDerl^e »on x mU ben '^.ßfkts 
i^n o<m jr ao Gruppen »on n eieict^nngen/ »ie bit in i, 
»erbinben (äffen/ unter ber OSebinfHug/ baß jebe foicbe Qroppe 
t>ott bin anbeten in ber ^üSammmf^ix»^ i»erf<|^ieben fe9* 
Go(((er fBerbinbungen giebt ee aber 0erabe fo t^ieCe^ a(# 5ie 
n ÜBuraeCn in ber obigen ®ruppe t>en n OUi^^ungen l^re 
Cfeßen un^r einanber »eci^feln Ünneu} foIdUdi^ ifl bie SCnr 
la^i ber 9Ber((ie/ i»e(4e^ ber Coefficient « ermatten fann/ 
z:;: I • a . 3 • • • ? n. €$ »irb ^a|er att4^ bie 9M4fmgi pßjs^. 
tpeii^ a ab(f(btd</ »on bem ®riibe i . 1 ^^ • • • • ^(^99 
milffen, ipenn M nfc^t eima unier bjlefen ;S}eri|en s(efa|e J^ 
ben {ottten* , .,^' 

3) ®enn man in ben obigen €iCei4)ungen faceelfiof «y^f 
«»yS «»yS . . . . • «'*-*y' ffa y' ^uhftituitt, fo er|4(l man 
11 @ruppen Ppn 6Cei<^ungeR/ in meUfwi bie CBert^ »on ^ 
unb y fo ittfammenfteflettt 0nb/ mie foigenbe* €kiK»» Kid<^ 



y% *y'» ^*ys •»^ys «*>'» • • •• • *''" y' 

«y , i5«y' , «»yS ««y', Ä»y', y^ 

*»y'f «'yS «*y', «'y', ««yS .•...•• «y 
'«»y', «*ys' «'yS «'y', *''y', *"y' 

««-*y', «'^-y, yS^ Äy', ««y, ä»^' 

•''"'y'* y't «y*^ «*y't' «'y^ ^""fy' 

S^itt fin^t M/ mic man (k^o ^c' immer mii einem «tu 
deren SBen^e »on y sufammcn aefteUi/ InteS an d(ei4»er düt 
bk &hTi§m n^ i Vkttf^ »on z mil ben fi^rl^en n -* t 
SBert^ »on y iHr^nnben finb» fSenn man nun in einer je« 
den Mefer » Ser^in^nUgen Nejßurietn x's x^'s x< ...x^'^V 
permttHrl/ fo er(^(f(c man immer x . a . 9 . . • n -« i 8eri : 
^inbnngm/ nn» foCg(i(^ au« afleti mfammcni die fJmmt(i((ea 
X . 2 .^ « . . n fBerNndungen/ m iMl^^e die 93er({fe ma 
ac mit den SBert^en »on y 0ebra<6( merden Ünnem 

4) Mm a(fo die 9leiju((ate aSer m&g(i(f^en S^er^indnngeit 
|l»if((en den SBert^cn «en x und y an finden/ darf man nnr in 
t>en edigen ®lei((ungen rocce{rit>e «y% «*yS «*y'i • • • «""y* 
ffir y' f*reideni Werauf die ffiarneCn x", x'", x'r, . . , x^"* 
Ättf oQe ®eife i^4 S^Oen me^feCn UffeA« nnd an« jeder 
9ierdur(( erfiadenen erui>pe einen Skri^ t>on a fM^ti;. oder« ^ 
itoKibei (ier da« 9tlmCi<6e ifl/ an^rfl den 9v«drtt<f filr a fn/ 
4mNi, imb lierauf tie angege^e 6nMHCHtion iMid> Serfe^nng 
oti^ingfM« S)a ader y^ tM dem 9ttidcn<fe für a ginaCicft 
iicrf4tmmideii ifl(i)/ fo IdSe die 6aHlifaiion »on «ys «""y'» 
Ä«y*, * . . . • ***•■ y' fflr y denfelden nndednderf/ nnd eo 
gleH dofler iii(|e me(r oerfibiedene ®erl^ defife(den, aU ouo 
der 8erfe«mift der a — x Snriehi x", x"', x'i^^ . • . . x^'^^ 
entfprii^eii» 
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I . .2 . ; ^ . . . n ^ 1 ten Orabf6 ab/ nnb Me fftanefn HrfcC^ 
teil fln^ bl« au$ ber Serfeeuna ber tffiurafCn x'% x'",...x^**> 
ffcb ergei^enben ®er((e ^e# tlulbracfe« diefer *9f ife . 4^lerMi6 
Idfif fl(t^ nun, na^ btt im htitun (lafiUjL^ütf^un ffietfiobe/ 
biefe @Iet<t^uad jvirfdcl» jtnbeti/ unb in iüutu Mannten. Or& 
§en an^ben ... ..... 

6) -;Da He ünqitiä>tn ffiert^e »on t anifci^efiUit ben 
I . ift . 3 • 4 • n — I ®ra)>i>en sugebirtn, mctibe an« ber 6te& 
len»c(if<fttng b«r n — i ®urae(n x", x"», x'r, . . , . x^»> 
lii ben obigen QCeicbongen entfprtniini/ fo ifl ee erCavbc, irie 
crfk ®teic^n9 nebit ben barin befinbCicben fß6r|c()| x', yv, 
aU fefk^eftelli nnb iin«eriMb«r(i<b <insttfe{ien/ imb man brM4^ 
bo^er b(oft die n *- 1 te btercn Olet(banf|en 

3c//n-i ^ ax""-»^ + tx" -f 1 In ' «y' 

35///n-» ^ ax'"*^"*+ + kx'" + l ZZ i'j' 

tc. 

In fBetra^fnnd tn aie^^* £(!§( man In blefen 9Uid>fin^ 

ble ®uricCn x", x'", ..... xCn>, ibre eießen fo oft all 

m5()(t(b wecbFtln, fo erbiSU man aRi m5g(i(b« S^erbinbnngen 

awifcben bUfen SSuraeCn unb ben fSuraefn ^yS «'>S «*yS 

«»'^"'y'. Siefe Serbinbungen (äffen f^ aber auc^ »ie 

fotgt finben. 

# - - 

7) 3» S 86. Sttf. ottrbe geacld^ ba§ »enn Aian 19 bcrSlieltt^ 
ber ®urae(n «, «», «s • • • • »*'^ fncceffiw «*, **^ ••»• 
.... «^\'' fftr » ft^t, Immer mieber biefetben ^ßnr%fUi, war 
in einer anbem Orbnnng/ anni S^orfibeln tottmen. .JS^ieroo^ 
foC^, bafi, menn man in ben e(ei4Mi«B<tt ^ ^ >m4» ftnanbfr 
«*> -•» -*> • •• • «"'* für « fnbfHtiilrt/ ble barant tmfH» 
tenben u— i Oruppen oon eui4^n%m b(oi In tat ! 
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ftttSd te *Oflntt« IM « mit feiet tttefl^ti imi y «91t «inaw 
Ifiir itoikbcli »er ^eit• ^ nmi awi^ (eM 9rtippe eine oftber» 
•mi be« fNrJ|en-*ys ««y', «»V', . . u. «"»-'t' <n ber er^ 
flen €teae («ft, fo r0td^/^«6 m*n ^^ flMiitr^ncbeii 9erbinbmif 
^'btr SBBerile'ttoii x ntü ben SGBeHlieii Mn y erdJlt/ meim 
man in jeber Onippe bft n— »i®lifÄi5hi*3C''','x"', . ... x^^> 
in ben n^a U^ttn eKetct^un^en auf «Be migCii^ Beife per/ 
nimir^ . . , ., 

.8) lOie Ser^nbernngett/ n^eCc(»e man mit ben (BUi^m^tn 
felbfl vorgenommen i)^t, taun man aber au(( mic ibreqi ^tiulf 
tau, bem Suifbrucfe. »on a oornel^men. j^annan ndmUct^iburcI^ 
Me e(ei<tiuigen in i t>U 0ri§e j^ burift x;% x's x% .*,. x^''^ 
gii<gebr&fif fo fubfUtaire man in benifeCben na4f einanbjsr 
#*, «'» «*»..• 1 .;«"■* für i^, imb permuHre üi jebem 
ber evfiattenen ffiert^e tfog bie ^itr^eln x'^s x'»^, x^» • • . 
*'.• ^^^\ inbem man. x' unb x'' an i^ren (Steifen iiH. 

9) Seaeiit^nen mir nun bie n^i ®eri(»e Don a, we(4»e 
Olli ber 6ttbfti(u(ion Pon «*, »', «*, • •. . «*•" fär «• 
entfprinflen, burcfe a', a", a'"', . . • . a^*\ unb nehmen mir 
an , baf fie bie flSur^etn fotgenber ef(ei<(ung pom n -• i ten 
0rabe fepen: 



a 



— pa»-» + qa^-« ^ ra'*"« + IC. = o 



fo !(nnen bie Soefficienten p> q> r, tc aC# Mofe Sunfdonen 
-Don a', a", a'", . . . . a^»"'^, ebenfaUs nicbt me^r perfAie* 
bene ®ert^e erbaUen, aU bie i • 2 • ) • • • • n — 1, me((6e 
<iii# ber Sertaufcfenng pon « mü «*f «*> «*> •.,,*»-* 
«nb an« ber SJerfe^ung ber SBurietn x'", x'»', x»', . . . • x^'*^ 
enffprinsen. Da aber biefe Coefficienlen ««(b mgUi^ femmee« 
rtfcbe SttttCtionen pon «> «1^, «^ , « . . . «('''■>, milbitt 
900 ben fQnrietn. bi< tKeii^nng y*^ -^ i =: o finb, fö «dfen 
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fknoA ^M t^vH^ett C^UfC nUfonal fani, ort f lmi e i i tt^ 
^ Mii • me|r eni^ücti. Cl iKiiNn fM§fk( Mef» Coiffft^ 
icnftii ni4( ine|r^ a(# bU i • 2^ ? • • • a — s . MarfifrMei»'^ 
8Birl^# iveUfte an« ber 9»i$»mi^ IHtVimßtn x*^, x"', x«"» 
. . . x^*^> fnifprUmm« mb. (it iMiijifii 6a(»er (Immt(i4^ tmi 
CKrt^btttiseii 5e< i • a • | . i« • « n— .a teil €ltraM> ok 

^ 10} Cl fn^ I • a • ^ • • • • m — a zr ^ nifb 

p/» + aV" + B'p^-« + C'pA»-» + tc. = o 

^fe Qtdd^ttut für p; fo Caffeti gcb, mie am bem briteett Coit^ 
picet Mannt ifl, bie Coefftclenlen A% B'^ C^ ic* iebcraeit 
finben/ unb bur4^ bie (CoeffUnccn A, B, C, k, ber gegebenen 
Cfefcftung X** + Ax**"* + w, zr o ieberaeit rational ani/ 
brdcfen. j(innfe man aUbann biefe Qtei^ung aufli^, nnb 
baran# bie ftdert^e »on p befHmmen/ fo tiefen fl<(» aitc^/ mit 
int fotgenben Capttef geseigl werben »irb, bie Coefficiente» 
q, r, 8^ IC. birelt unb o|ne Qtuitifong irgenb einer anbern 
Qlei4M>n9 fuiben. 9eaei4^nef man am bie Wkrtf^ 00» p» 
^^ ry tc.^ me((^e man auf biefe art.ftnbet, burcb ?'» siS r\ 
tt'f P'S Si"» r"> JC./ p'", q'", r"s :c. 2c.| fo er^dU man 
fofgenbe i . a • } • • % • n-<*a Qteic^ungeri: 

m*-» + P'a""* + q'*""* + r'a"*-< + IC. =: o 
" a*** + p"a*^"*.4- q"a^".5 + r"a"-< -f- K. = o 
. A«'* -f p/'/a**** + q'"a""«+ r'V^"*+ «• = a 
IC. 

in we((^e fld^ bie 9((i((ung für a in f serfegen liiu O^ 
ilbec bie ©teid^ung für p irgenb einer S^ebuftion fd^ig fe^/ 
9lUf,ni^t, ift ^i^r no<^ ni<|^t ber Ort au unterfuct)ctu 



Slffmere. J^ierao« ergiebe W, t>a% ^m 9(ei((ttng 
nien er^be/ wenn n eine t^rimaa^f ifl^ na(b biefer ttmfar/. 
mmigeart auf eine OieM^ung M 1 . a . .^ . • • • «^ a tm 



ftoiM Ü^U ül^ e^e ßM4mi ^m fünfleii OioH auf 
etoü 9M4Hiti9 i>om fec^ptftt SroOe/ und ^etne @(et(i»|int ooqi 
fi0fmm Otedbe aar auf lin^ euict^utid i»m jaofUit ®rade^. 
II« fr «I« 

$ !;«• 
Vttft* ÜB Uelbe aQeeNtvte in ^er Vu^obe oee vorigen 
S'e, nur fev » eine sufammengefe^ce 3a(^I: man foU ben 
<E^rAb Der (Gleichungen beflimmen/ von xotldDcn Die nnge/ 
n^nmenen Coefficienten a, b, c, d, :c* abfangen* 

3(ttfl. i) fiBenn man fl(b unter »> ni4>t nHe im «trr. 
S/ irgend eine Miebtge imaginJre ffiuraet ber Oieic^ung 
y^ — I =r o, fonbern nur eine primifioe Sßurael berfet^en 
^n!i/ fo finden a»ar aUt die in i,%, %i 4^ St ^, dee t»or. 
$'e gemachten Cc^iäffe au<^ ^ier i^re ^Cnmendung^r wo n eine 
lufammengefeete 3a(»( ifl; pit foCgenden Qtummern hingegen 
mi^cn, diefee Unftande« wegen I einige 8i((rnderungen ecUii 
den. SSoUte. man nimüi f^ier, wie in 7 de# vor. $'#; in der 
Keit^e der flBuraeCn »,**, -^ ,.•..«*""' för « o|ine Um 
lerf^ied die »oienaen «»,•»,«♦,•.♦. •"*"' fudflituiren^ 
fo wärde ma|t ni^t immer diefetten S3urae(u wieder finden^ 
fohdern diee wird nur fär diejenigen 9oten|en unur i^nen, 
«v^ ««-, tfij tc. Statt ^adeui deren Cmnenten »» «-> f) k« 
fein gemeinf(i)aft(i((ei ffioaf mit n i^Hn,, weit nur diefe 
primitioe SOurietn der ®(ei4^ung y»— x =0 find (S 90)« 
Sßdre a. «. * eine primitive 99urae( der eieic^ung y « — i zro, 
fo erflehe man^ wenn in •, «*> **> •*> *'i fuccej|ii>e 
«^, «3^ ««, «S für «gefegt wird, folgende Stefuttate: 
«*> **>'!• «^>**> *^i i> •*> i> •'; **> **i if 
«4.^ «a* ^« ^ ^4, «!i V> «} «on weUben nuir doi (efttt 

»tefel^ flBuneUi wiedir ent^At 
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tf) i^r«ii< M«i, Mf My «Mi ün »or. S* Hl 7 nib^te 
fet0enbeii Olammerii mh ber ^ubfliiiiiitoii ber fBwiidi «^« 
#s , «« , • • . . ^*' fdc « gefagi mottm, M^f «•F-^MuH^ 
«*y «^, tfi, tc. tin^ci^vinh «erben muf / bereti CnMietitM 
t> «-» C) K. mU n retn gmeinf^KifCUcM SKaat ^beiu 914« 
men tbir atfo an, baf a hit Xnaobl ber t>rimt(locn «S ^^t «^> 
K. fei), uitb M bie a Serfbi »oh a^ m(4k ärtm turA bte 
^bfUtiition biefer ®Hrieln ffe • er^tl» ble fi^netn folfeti» 
ber «Kel4uti(| fei^n: - 

aA «ja paA-i + qa'^-* '+* ra^-« + tu it o 

fp ifl p Ctttib bae Vtimli^t qiit aad^ »ott q> t« k.) efne 
fotd^e gunftiori/ oerd^e be^ ber Sercaufcbung ber Sßnraet /• 
mit «('> «*'> 0^^) K./ ober, meld^ei auf eine binauilifufr/ be^ 
ber föertaufcft'on^ ber ^ßurief x" mit x^"^, x^*^, x<^>, tu 
an^e^nbert bleibt 2)a nun l)kttmv^ bie fdmmi(i(|»en i • d • } 
• . • * n — I ^ertf^e i»on p sa a uit a einanber gtetd^ ti>ev$ 
ben/ fo forgf/ bag Otefe ®r6ie üon einer Oteict^ung Mfin^m 
merbei beren Orob 

^_^i.ft.t;f n — I 

Um äbri^ene bie OCeicbung a^ -|- pa'^-» + ic. ir o wirfi 
Ct(fr ftu ßnbehjp barf man nur in bem ^uibru(fe .für a, ^en 
mc^n na4> i bee t>on $'e erb<f((/ bie '$8ttr3ct u mit J^utfe ber# 
jenigen ®Uid)anq, t^tl^ bloi bte primitioen fgurteln enti 
|jC(/ unb me((te 3u finben in § 8H gelehrt t^iorben, etimintretu 

21nmerV. €« fu^rt atfo bie ®(ei<iun^ be« n ten ®rabee« 
wenn n eilte ^ufaiiimendefebfe Ba^t tff/ auf eine SCeict^ung bee 

; ; — ttn OrabeÄf »0 ä i>\t ßail ber pcimittöen 

flSiirifUi ber (KeM^nng x>^ «^ 1 =: o besej^nei^; ntiibin tim 
9(et4^ung bee t»ierten Srabe« «tff eine 9i[<44tMid ^e« trUteii 
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f 

•tfaM; i»eff bie eceiiftmtg x« — i r: oime^ prfmi(ft»e ffiur/ 

lelit • «nft. «« (»«tn eine ^idd^ung be« fe4f)en ®raded auf 

tine €Kei(frung be« .6oflen 'Orades, xotil Die OCetcbtttta x« — i 

n o e^enfall« 119^9 primi(it>c SBuraeCn i^ai, ndmlicb « und 

«' $ eine ®(ei((>ung be< achten Orabe« auf eine OCeii^und bei 

i26oilen ®rabe«/ weit bie Ofeict^und x« -^ x =: o oler prU 

tnftt»e Aurjefn, ndmUcfr «*! »'> «'» «^i 6ai; u. f. »• 

f' 
ätt0 biefem unb bem t>or. $. er^le^r fl({^ nun/ baf bfe Viu 

tnfrion ber @Hei4»nnf) x^ + Ax'*"* + k. r: o anf eine ih)Ii 

ber Sorm y"^ — > V=: o, immer auf eine ^i^ere Olelc^nng 

flirrt, alt t\t gegebene fetbfl 1(1/ («balb bie (le^ebene efeid^ung 

ben Diercen Orab Sberfteidf* $(af bie 9rdfunf| anberer ^rieit 

9on Umformungen merbe i<4 mi4^ übrigen« (^ier ni(^( ein(a(i 

fen/ weiC biefer ganje ®egenflanb x$t\^tx\fia t)on einem (^6^e# 

ren 6fanbpun!te ant benrf(^etir merben mirb/ iM)tt bai €k# 

genmjrrige nur aU S)orberei(ung bienen foUte* ' 

n n n 

SBenn man ^\t SCelcbung x n: a|/p + b Vp« + cj/p» 

+ . . . + kl/p""** ol>er affgemeiner hU ®Cei<^ung x :i:,a 

+ bVp + cypa + d|/p* -f + kj/p*^"' rationaC 

macl^t, fo fommt man/ wie att« bem oorberge^knben Capieef 
Mannt i% Auf eine®(eicbung bei ntenQrabei/ W i((>bur(( 
x*^ + 3lx^"* + «x'**' + ex^'-' -f tc. zz o öorflcKen mU, . 
n^brin bie (Eoeffidenten 9/ ®/ S/ X)/ it. ge9i|Fe rattonaC« 
fiinf Honen t^on ben 9r(|en a, b, e, d, tc. unb p fevn mer# 
ben. 3ff umge!e(r( «ine ©(eicfrung bei n ten (Brabti x'^-h 
Ax^"V+ Bx*^-* 4- Cx"-3 + IC. z: o gegeben, unb nimmt 
mm a^/ ba6 ^xt ^ür&eln bie oor^in angegebene $orm baben, 
fib ^( mdn« |ur ^eftirnmting oon* ft» b> c, d,ic/bi«;n ^1 
MatfnflidUI4»iingfn9=2A, «=rB» CizC» k. JKnntemon 
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' Mefe eiei^n^tn aufAfmi nOb Utm V, b, c, ic ^cpiM# 
mcit, {o ^ittt man mU timn^MUM n 9BnwXn Ht §t§» 

^eti 9M^un^f mtm man fnr VF fncceffii»e feine n SBcf» 
1^ fe$re. 

9(ei4ondeii« Sie f<^iertg mtd mä^fam biefe SWttfBng for 
tfl»a< t^ole efei4NmiCii.f<9ii mäic, fttim Man f^ a«i icr 
8»nii bcricDiacn OUi^im^ erfeimeR^ mU^ in 7* S los für 
ben fAnffcn «rab ^efm^cii Mrbciu SBarina «ib Culer 
^iaafftenf baß man anf biefem 9k» inr aUjimcinai. «ngi« 
(itnd ber euu^nngen ^(dtofcn mntie, tvenn man n^r ^ 
Recbnnng ee^irig anfiOtU, mtb bie ax% nu^l iä^tattf fir 
. bnr^^snfiftrem SRan tonn fuft oNr biefcr SKiS^ ib<t(^ebcn# 
winn manz-mle 4^<rr Eagrandeim briitcntBonbe betiumcn 
Siemolren ber berliner Strobemie i(ni/ b)e fD^t^ einer i»«c# 
gdngiaen 9rAfmt9 a priori nntermirft 

S 13s« 
9iuf8« iCo tt>ttb Angenommen/ bA0 

X -: Ä + b vp + cvp» + dl/p« + . . . + ki/p**' 
eine tXHtrsel ber gegebenen (Bietcf^ung 

xn _ Ax*»-' + Bx'^-« — Cx'*-^ + tc. r: o 

fet$ man foH unter ber Y^oraUefeQung/ b<i$ n eine PrtnM 

BaM fe^/ ben^rob ber (Gleichungen be^immen/ von weCr 

d^n bie Coefidenten a> b^ c, d, k. Abt^^ngen ioerben* 

11 ' ' 
Tlnfi I) a»an feQe Vp =:y; aUbarni (inb y, «y, ßfp 

>y, ly, tc. bie n ®ere(^ »on Vp, wenn i, •» /8, y, ?, 
tc, bie n «ßnraeln ber «M^mig ^-^izza finb. «eieti^ 
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x"^ X'", IC, {9 iai man fotaenftc n ßuklf an^nt 

X'— a+by+ cy«+ dy» + • . . . + ky«-? 

x"zi a +#by+ «•cy^ + ««dy»+ . . . . + «"^-'ky»-« 
x'"z: « +/3by + /öacya4./3»dy«+ . . . . + ;6»-«ky»-« 
x'r:i: a +7by-f y*<5y« + y»ay» + .** . . + v""'liy"*^*^ ' 

'IC. 

Huf »eCKAt nim bie n unMannfen Ortfen «» 1>^ <^f dy . . k, 
(eflimitit mcrbcn muffen. ; . 

i) IRuaipCidrt mati Mefe eiefc^utigeiif in btr Orbnun^ 
Ibte 0e oon oben nact unten auf einander f offnen, erfl bur^ 
We »ottnsen i, «*, ^*, y^, tc, bann bür* bie ^otensen 
I, «*-', ^"^-«, y^-", IC, (hierauf bitr^ We Votenien i^, 
Ä*-«, ^"S ^n-i^ ,j^^ ^^^ |g 1^,^ jjjp^^ ^j^^jj^ ^^^^ 

bnrcb I» »> yd, v» ic /unb abbjrt bfe burift lebe fo((t»e iD^iiCr 
jtipfifatlon erlaUenen a dtefnfiare tnfamoien; fo erblU man, 
^a Xn)zin^ unb ieber Gummenauibrucf Xf}, beffen tSBai» 
|e(e;pponeni p nt4^( bnr4^ n gemefFen wirb, zzo ift^ 

na ZZ X' + X" + x" -|- x^ + ic. 

nyb z: X' + «"^"'x'' + ^»*-*x'" + y«-"x'r + ,^^ 

iiy*c ZI X' + «""'x" 4- ^*"*x"' + V»- V*^ + IC. 

ny»d Z2X' + aJ^'^xf» ^'fl'^'hi'*' f y'^'hi'i^ + ,C 

ixy^"*i z: X' + ««X'' + ß»x'" + y*x'F + tc, 

?) JS^terau« Utt fUb nun nnmiiteCbar a beflimmen; benn ' 
ha X' + x^ + X'" H- x'^ + IC. z: [<] z:, A, fö er^Ae 
man at« ber «rflen fSUic^ung 

A - • ' 

a ri — 
... n - 

ff. Ni.dlfr t fittr ettt<n etoilgem fBBitc^/ (ittgiiett {^a^en bie 



U(H§tn 9tHm b, e, d» . • • . i, k, {hmno^' 
SBBer^/ totf<tc a«# dm b— i fM§ciidcii 0ki4«igai tt^tOtem 
f^a^tOf mm man hmm He Santlti ^S <", x'", .... x^°^ 
aaf alU Seife permafirt S>U eukbun, mh »cC4^ ie^ 
^erfet^ M^än^i tf d^i^ aOgcncm genominca oon ta« 
Oradt I . s .;•... it- CtfOu H ato Mfor JNtieii ttcrflett 
0tei<^ gc^/ ober fkb fonft irgeiib eine Setorien «nfer i^nen 
fbidcn^ . fo »irb fi(fr ^ V^o» »er eMei^Mt« emieMg» 
tofleiu 

4) 9a ettie 5er n + I erSfcs a^ b, c, d» . . • . k, p, 
mVli&l^^ aiigeiioMmen »erbeti fann, fo wnfUk «Hr p i^ f 
feeen; al)o au4^ y := i« Si^Iei4^ nwlleii »ir, «ih tie fm^. 
meCn einf adfttr i« m««eii. 



fe^en* i^ierbarcb MraNinbcItt iU^ die euicbmiden in a, ams 
mMt 5ie erfie weaMfit/ ntid bie Mrigeti in mnsefe^ner Oi^ 
tinng f*reiW, in folgenber 

a' IT X' + «x" + /Sx"' + yx'r + t«; 

a" ::z X' + ««x" -f /ö«x",-f v'x'*' + 2C. 

*"' ZI X' + «»X" + ß*X*"+ y^x"" + IC. 



f) ©a bie tßorieCn ber ©leicbung x* — izio (weil, 
bet Corausfe^ung qmii, n tint 9rint}abt tft) bur<& i, «# 
!»•, «3 y .... 4»'^"' auegebrucfc werben rinnen, mae fir eine^ 
imagincbe 98urae( an<i^^ « be^fid)nen mag/ fo fann man «*»■: 
«»,««, tc« für /3, y, >> zc^fe^cn» (lierburifr ttt)Üt mant^ 
erfte «(eicbimg 

a' z: X' + «X" + «ax'"+ ••x'*' -f . . . . + «"^"'x^*^^ 

«nb bie «Berede oon a", a"S <»'; . . . • tS'^'^^ i^erbtn aal 

biefem 



I 



Mtfw. 9Biyf|e «911 > a' aifsßtatu, mim man «<" i «% «« > 
... • <»'"' für « fe0f / 1. (k wf im man filr « ^e jete iiii«r 
ginire ®ttra«^ b«e ®(ei(baitg y"* — i =0 fe^t* Sf^c^ttee 
«ffaiwNfNmmi t eine ieN »er Qrifien a^ a's a'^/ ...«ftC"^-«), 
fr» 

6) Um nun aüt SBerifie an finden, deren t fj^ig if}, bürfff 
«dn nur Mr ffiuraetn xs x", x"^ ..., x^**^, auf oSe 
SSMfe permutiren* 3u unferer IfdMe 1(1 etf Indeffen bfenU# 
^/ (ierdep tvie fot^f an «erfahren : 1) man permuHre ^Co§ 
b|e n — a ajuraetn x"S x'«', x»^, , . . • x^'^^, fodem man 
3c«, x'S an i^n ^teOen ((!$</ fo erlitt man i.».;....n-^a 
Slefullate; 2) man fe^e in jedem der eri^altenen Kefnüale erfl 
«», ^erna* «'^ hierauf »* u, f. m. und auCeOl ä^"' filr «> 
fo ftat man i^er^aupt i.d.3*...n— i Slefulraee/ meiere 
nKMi m4^ ereilen (»aben mdrd</ menn man x' an feiner GteOe 
S«(a{fen/ und dCog die ®äracln x'', x"', x"', . . . . x<'*> per# 
rouHrt iittti tnHid» 3> maCtipttcIre man die gefundenen ^ 
i.a.|....n— i !Re|uUate fucceffioe mii <(> «^9 «3 ^ 

. • • • »^~'y fo er^dCl man mil jenen sufammen die 1 • a • | 
. . . . n ffUiaUau, me(4)e au« der a}erfe(nnd aller fS)urae(n 
x', X", x'", . . • . x^"> eiicfpringtn/ und fpmil au^ aQe 
fBer((^e t»9n t. 

7) 9eiet(t>ne( man da^er die; i . a •}•••• n -- 1 SBerf^e 
iMtt ty meC4>e durct) die depden erften Ope^aiionen ermatten wer/ 
dcti/ dufd^ t') t^ t% t'^9 te. / fo tf nnen die i . a . 9 • • • n f4mm(Ci# 
4m SSert^e oon t auf die folgende an aufgedr&ft mirden; 

t', ttt', ««f, «»f, Ä*t'. .... tt^'h' 

t'", «t'", ••t'", «*t'", #»*t%. . . . »""'t'" 
- . . H.^ . ■ • 
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f^ ia bcr triNn i^orliMiMffMie^ bfe fBargeCii ttr 0Cfk|HN|| 
t*" «- 4' r= o» die «a »et m^wn tM^ bif fBoiydi »er «M 
«ktttt^ t?. #" 3: o, te. » f^Ck^ M» «fel^siis 4fe t N# 9191 
hutt »er eCeii^mideii 

V* — #>. :2: o, P — ^'zz9f t» -- ♦« r: a 

?^ 
•> j^iemiu ^gie^i Mr »albieecei^angfir t not fol4» 
f pfeKim em^lMii »er»^ wetn^ »iir4^ « (^ittor (bi^ C>tV 
moti Mtt t"" =: I» fo »ofi 

• f 2r t «' + «** + «*«"' + Ä**" +.... + «'^•*x^»>]r 
id erlrllMtiftn eine Otenl^ttna fdr 1 t>om i . ft . ^ .... n^i iqi 
llhrabe/ »eren fßnntin ^, r' » I'"» k. feon werben/ i»f (<^ man 
hn ^ tt\}iü , iPtnn m«n M« n — i SShirsifn yi**, x"\ z^, 
.... x^^^ permndrt imbx' an fetiier 6ieBe Ü|t. 

)^ Änjlatt »ie 9©m:ae(n x", x"', x'r, . . , . x^»^ in ben 
Vnebrttif ocn 1 an per^ueirenj^ t# e<# n>Je Un ^t i4>^n ffinß 

CJngüij^/ f>ipi Die nr- a ®urse(n x'", x'f", x^,' x^'*^, 

|u perttiuciren^ (hierauf »^, »*, u*, . . . . «^~' ftSr <t 30 
fobflifuiren/ nnb in ben baraui enrfpringenben n— i S&Bert^ 
t»on I bie 98urae(n n"', x'^, x^, .... x^'^^ au permmtren. 

10) ®ir wollen nnn annehmen/ bie n — 1 SB3(rt|t tfü 
l# wjrt*.e aut ber 6ifb|llencipn pqh ««,. «*,,«♦, • . . . «""* 
fijr « eQtfpringen^ feper^ bte iS3urae(n folgenbec Oietct^nng 

fö Ünb Mt Coefficifnten p> q> r, k. ^onffionen biefer 99eitH 
ttnb »nnih bo^er, fowit biefe> biircfe beti CfeSemMtM W 
X' feine trinbiriKifi leibem »(» fit aUt aoflUfc^ iH ^.inlHkl 
auf biefir ißtt^t rpmnierpifi^ ilnb, fo ttnnen^ «n 9^^ b^ 
bteGubflitation oon •>>«'»»''>•... »''-% tf r ^ fcipi 
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-im^mmg ttfceii/ tue« Utan$ tanHit ta^H mfti^t, m tat 
wn den n—i «m^en »oti i bet dne in ben anbfrn fter^ 
^et <^l«r«ii M^ a»er, ba§ dUfi eoefiFicienfett nic^t nie»r 
iiflflMite ®crt(^ (a^en titmm M bit, weld^ an« bcr aul# 
f*«e«<4bw Stefifeeand ber n — a ®urae(n x«s x'*', x*', . . 
. . x<^> enerprlngen, nnb bag (le aCfo fjmmtcic^ oon 9|ei/ 
«ungen bei i . d •)•••• n-^a dti Qrabetf a^ftinden mts 
Utu 

n) e« rtft M «Ifr t>le ^(el^ano för $, weCcNr »{rnjfc 
^e/e^en (a^en, t^om i • s * ^ • . . . n — i len Qrabf <fl, i^er» 
ieü, menn n «ine 9riffi|a{»I <(!, in i . a . j . . . , n — a q^^ 
jungen oom n- uen ®rabe lerCesetu 3^ nun (A) eine 
biefec 0Ut<^anpen/ unb flnb ^', ^", ^'«, .'. ]. ^(a-?) «^^ 

B-i ®nrae(n, f» fmb y/, K^", Vi"S .... ^^««^-O.^ 
bie ilmen forrefponbirenben ®ert^ »oti t, oQer »on *', a«, 
ä"', .... a **->, iinb fttbftHttiri man biefe aBen$« na« 
einer Mte^ig^n Orbnung in ben «utfbriScfen in 4, fo er^ 
tnan 

■n * N " '• n n 

V^' |/«/' y^/« 



n '^^• 



miifjin/ bo: p = i gefegt morben 

»a| a6er ffc ^ mr biefenigen wn ben^ 1 . » . j . . , . n — 1 
«Benign genommen »erben börfen, mti^t sn einer nnb ber# 
fttten Ofekt^ung^ glel«iiie( »eC«e,y*-» — p f"* + tc, rr o 
jlttfed^ «raffet 0«rau*, batrbU n— i ®ert(e t>on t, alfo 
«ti4f bk i(Hien ewrefponblrenben «Berthe »on ^^ fo w>n eim 
t»ir oHAineii mtffitt, M fmm |ie fimmtli^ erW«/ wenn 



.a6o, 
nknin einem bet^etttti**» «*,«*»•• •••«*'*-ffc • f* 

w) »i« man bie ©(eidimg CA) wirtti* flnbeii, f» ei* 
»icfeCe man »or allem bie gunftion 
" ' $ z: ('X' 4- «X" + ««X'- + ..•. + «•-'x(»>)'^ 
nai ?Jotei\sen w« «* ^wcCcfee* mit ^fitfe be# pot^nomif^ 
. iSa^e« Wr tei*t ^cf*e<>cn fanm ©a ater i6^, «^+S «'»+S ac 
tiid^t« anber^ aU i, -, «S w.# \o »irb biefe €ntmt<fctonj 
ttacfr b^r sjef^irigen SUbnfiion Waeube Joim annefrmeii: 

nnb ef warben IS f", 1/", • • • • l^"""*^ W08 Sanfftonea mu 
• x*, x^, X«', .... x^^*'> ol^ne W fepn. 6eei man in ble 
'fem ®er<^e »bn # fuccdfioe ««# »'', •♦, • • • • •'*'"* för «, 
.über/ we(*e« e^ fo 9ki i^, ^^ y» ^> «• f^ */ f» er** 
, man ble SBBert^e wm 4'p ¥*, r, l^"';*^ nimli*: 

morau« ftc^^nim ferner bte eHeldbung (A) auf biege»SM<(e 
ffieife sufammenfeeen Hit. £^ie eoeffideoten p, q, r, k. 
»erben aUbann m^ Sunffionen ber ©uraeln x', x;', x'", •. 
^*.«^'^^ fepn^. .ater t>a» fotcfcer »cfi^^flcttWr, bai fe war 
bar* ^it SJcrfeßung ber »uraeln x'", x"^, x", . .'*. . . x<»^ 
elne^^enberung «rCeiben* Sie ®(eii^unden för biefe Sanldo/ 
«ten (äffen fi4» auf bie im briiien Sapiiel geteerte tSeife tti- 
ben. Uebrif^ena Jite0/ q^ie im fölgenben iapHtl^ti^t mit* 
ben mirb, fcbon (^inldud^tcft eine biefer 6(e«dbnn9en> <(ma bk 
fu^ P» aufget&fl «o (mben, wei( fKt^ aim bem belamtttn fBar/ 
4e..»on P iie aSert^ »wi <!> «, k. Wfflfi^ m^ »^ «nfU^ 
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{•fr^ frsen» einer andern ^eklttita {Inbefi taffen. 9CtK^ ^^ 
nö^ ef fiftoti/ »H fl4 <Hi« II et^itht, nur citfen einiigm 
Ser(( fär jcOcn ^er Coeificieottn. p» q^ r, tc, gief leiden so 

IT) Xu#^ allem beni/ waft-to^r defa^f tvorbewA (rgte^i 
|l<i^# bafi (ie aiiflifattd einer QCeic^u)!^ De« neen Orabee'/ ii^enn 
xi eint Vrim^l tft, t>on Oet SCufUfun^ einer ®Ietct)nng für 
p Don ^em i . a • i • • . . n — s cen 9rabe abginge; un^He^ 
ife« Kefuttat fItmnH mH ^em «herein/ iiKl(|»ee im i i^s anf' 
einem anbem Skgr gefunden morben» ^a tnedrerer €r(<ti(e/ 
rang «Mit i(( nun bieSnmenbung twf bie OUic^nng bee finf/ 
len Orabee machen* 

^nmerf . ®emi » eine |af«Mmettgefe0(e 3a(( ifl^ fö miH> 
fen bie gemaif^tt 6<^Affe in JS^inflitt auf bie tS^raufiftonil 
der.9EBarae( « mit «*• «S ««,.... «""S eben fQC<i^e ab/ 
Aiberiuigen erleiben/ mie bie 6(t(uf(e $ lu in S i9<S in ^tm* 
felben SaUe erteiben mu§ten/ uub man mirb aC^bann fo mie 
bort finbeu/ bai eine 9itid»mg bee n cen @rabee auf eine 

qkei<tnnft bt» ' ' ^ ■ » ^ ■ " ' """ ' len Qrabee |&^e« »enn a 

bie Sn&a(( ber primi(ii»en SBurieDt-ber CKetc^nng y^-^ino 
leiei*net* 

$ !?>♦ 

* aufis* ^tto 6er gegebenen (Btetc^üns beo fünften (B^abeo 

X»'— Ax* -f Bx* — ci2"+ Dx — E n'o 
6ie rebuctrte (Efleic^i^ftg, fit bte (6>r^ig^ H beo vor. S*e tt>trf/ 
[tc|^ 3U 9nben* ... 

%ufL i) IDie «Ui<^na (A) it^ ;o bei «er. S'e »irb 
(ier, t0Q nzzsp - . -, ^ 

4* — PI« 4. ^fl ^ r|_ + s 1= o 
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01« Mc ttargefn Mefnr 6(ei(tttti9 fMb, Wim «f il» r> K Mt 

^' =: I' + {"« + {"'*• + {'*"«• + P«* 

s) SMrf «all M(e eiei^aHdcn «ttftmmenV fo crWCi 
«Um, M r + #" + r" + l"' z: p, «Hb • + ^ + * + >' 
r: 'cil — I n — 1, «* + ^« + v« + »• z: *£•] — i 
ir— I, «« +ys» + y» + J* :z'£)} — I z:-*i, •*, 
+ iS* + 7* + ^* =: t43 — I r: - i; 

P = 4«' - (I" + {'" + 1"^ + l»^) 
= si' - ({< + I" + t" + r*^ 4* «O 

i) ibtt amepte SfieiC be« aa«bru<fetf fSr p» nlinn^' 
{' + J" + {'" -f t" + V'y Mit ff<» wumMttVbax U%\m 
men. S)enn aii« la betf «or. S'« ergießt fi^, bag bie ettn»kfW 
Catig wn 

vnb bleM Sortn ber eiKWitfeUmg ^Ceibt Immar ri^^tfg^ Mt^t 
SDurae( ber effi((atig x« ~ i n o vtn für f Jeetn mag; 
a(fo «tt(^ bami^ iMnii « =: i gefeftt mirb»^ j^t^ul man biil^ 
abov fo Vilbel moxk 

r + $" + r + y + r =: 

(X' + X" + X'" + x'r -|. X»')» 

fRan %^i aCfo aii(6 

Pz:>^'-AX'' -- . 



i6j 

4) tt<tt bafir p an (^«(Kmmctii iff iNiier ni^l* nli^id^ 
«U I' 1« fuctrtK/ b. (i. bodimide mt^ in b^er fhti»t(fe(uni 

«fc cMtAt« 9^^ ^nn H« btt» €nb« bicfem 9(u#bra<fe bit fo& 
Aetibe9<»rmdebeti: , 

obCTiL bk «-S =: I \^f &ie fotgenbe* 

wercitti ber S^Mre^eiC ernfpruig^z bai bU SKarfen 9cn x m\i 
bfn feponetiecn t)on « d^erekifümHiehb »erben. S)emt nun 
f^al man/ mte In bem t>0(9nomH4Hnl ®aee geaeigi »irb/ nic^M. 
weiter an t^un/ aU bie Sßuraeln x% x".. x''^> x'>y x^, «nf 
alle miftUc^e 9(r(en [6 mii efttanber a« t^rbinben, ba§ bie 
Cnmnte ber SKorfen z: f ^ = lo» r: ij'» = ao» r: Af mer^ 
br,^ mU *• IT «'• =: «'» z: *«• n ••' = 1 1^. «wf 
W«re »elfe (inbee wan, venn cy], c*»], fl* x'? + x"» + 



+ 



{'x'»X*'xr + X'*X'"X'»' + X'X"*X'" + Xj'x'^X'*'*;!-'! 

o < x'x"«x»' + x"»x'''x»' + x"x'"»x'«^ -f x*x'*^»^ > 
l + x'^x'^x*^« + x'''x'»'»x*' J 

f^x'ax"«X'*'+ x'^x'^x»"» +x«3c'"x»^ + x'^x'^^X^'+l 
30^ x'x^^x''* + x'x'"*x'^ +x"»x'"2x''+x"*x^'x''* > 
t + x"x'r«x»^ + x"'«»'*^»^ J 

»bet/ wenn man bai/ wa< flc^ in bem 9Bert(^e von {' nic^f in 
btm 6ttmmenaet(ben ^ßnbet/ ber S^%% wegen bnrd^ ^ ^ 
lekbnec 

{' — ty] + [1*3:1- ? 
nilf^in 

5) Qnief ben lao aBert(»en« weCc^e bie Snnfiion { b«r4 
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»fe S3irfe(Kiitd 5er OBuraeUi x% x's x'^s x^i", xr, er^ottcti 
faitit/ i»ir5 man ni<^ me^r «(• fe^tf ungleiche fitidcn, iml 
WtH tMrben gerade Heietifgen fepo^ mtUbt au« btr «u4f<f^Cicfr 
ficM Serfe^nng ^er ürepffinracln x^^y^'j^'^-x^, eiKfpringjnb 
eeidcbncl man Mcfe ffiert^ bur* ^S 5", ^'", ^"', f»', ^**, 
nn^ bie fomfppnMrenben SentK t»ott p tnt^ pS f'» p^^s 
P"'» p''* P^'» fo erWü man 

P" zzsi^ + slsl + f[i'3-A» 

P^-n^^'^+fCn + 5Ci»3-A» 
P»^ = f^'' + nn + f[i»3- A« 
pr/ - f ^'+ sisl + f [1*3 - A» 

mib Mefe fe(^ 9ßeri^ t»on p merken Me Soraern to gir 
faxten rtbacirfen OCelc^und fepm fRan mefi f<ton an« Oen 
Milen CapUeC; mie man niin ferner in »frfafircn (ia(, nm 
Hefe efel^nnn feHfl sn flnben. 8Ran i(ni( inbef en Uftt, am 
tau ber e(ei<^n(| fär p die fiir ( iu fmf^en;, benn (at man 
^# fo (at man anc^ p> 



¥5 



t|)( einer gegebenen Sunftton berSEDurieln einer ®(eU 
<^og, ben ®(it$ einer jcben oab«m ^nf Hoo , 
biefer SE^rjeln i» finden. 

* 140. 

^Oe SSef^ben, i»eC((e man hH itit auf Me «oflSfittig der 
euict^unaen angematibt ^ae, s^i^n^^«» 9* ett^eber auf bU 
Serleöung/ obec auf Me Umformuns berfeCbett. Die «jtereti' 
!6finen f4»on, i^rer ^atnt m^tn, tiic^f aUdemeiii fe9n^ weil 
fl(& nid^t iebe dlefc^und in attbere von niel^Hdern Orabeir 
aerfißen (dfit €< ((eii>f bal^r, fo Cange man e« mit Ut ülU 
demeinen SlufUfung ber eteic^nnflen au t^un Wf fehl an# 
»eres ^(tieC 86rifl/ a(e Me ae^e^enen Vleicftnngen in «nberir 
nminformen, bie entvebet an {!((/ na4» ben f<(on Mannte» 
ffiei(K>ben, anfli^ar finb, ober t$ bttr<6 Serfegung mrden 
ffinnem 

eefeftt nun/ man trifte auf irgenb tbfit CBeife, gCei^i^ieC 
we(<6e/ bie gegebene QUic^ung 

X* + Ax^-' + Bx*^"* + C^** + ac. = • 
in eine anbere 

t** + A't«^-* + B't"-* + C't«*-« + tc. = • 
«mg^focml/ fp mjtffen bie SGBuraiUi ber (e$uren ®Ui4»un| mll 
Nn ShiraiCn bei^ erfleren. in ivgenii ^er %eat<«ttng ^t^nf 



jmMmi bnfBmißfM «*, ^t**, xf^, ic M ^ rihfd i tejau 3^ 
k^ispie MHi/ Nf ci füctiNi erffNite ft9# ^ fir cta r«f i«i^ 

■ACe ShnMM JCMT fiantfai cntflMlMCB» fDMlü ci icMlifcac- - 
F t ixf}{^V (z'") . .. (x<»>) iigoib ctefcMCtMMlefMi^ 
IM imm.mmum, mm m9m ^zn,W tiJffH9fH^''i « i».. V 
(x^^")); fo ra»i Mcft euMmg» »k tat tf«ftai tMj^M fif 
fcigt »«rbcnf >h^4 Se^fibaffM^ ber ttar^clgriffii/ temr 
f itMMl §MMi^ •MCn». 4K4M 19M MiwA iiiit WfiitMi§ 

fttatteur In »e(4<r He CocificiCMiai A"» B''» C'% tc Uafir 
taüoußit Sunriiotttn von xs x", x"S tc fcpn «erben. €(^ 
mtoiri man nun oni biefcr Oklc^auii niib bcr tMd^tmg t^ -f 
A't*"-* + B't"-* -ftc.no aOe Votensen iwn t, M« onf 
bie er^Ci f« er^U man für t eine b(oi rattonoie Snnfrion. 

€t fomml b«^ b<9 ber ttmftrmnn^ ber •tek^nd» sw 
«R'bahiiif «n# f»f4e f aiiMMlr gnnliionai awn mf^r^", x'"« 
K.I11 finbeti/ fAr wcUlf ber irünifbnnirie €lei<tnng cntweber 
Mtmiftdbar anf^tfR, ober «miaffetti »pn auftfeboren euu 
4Hui§en «b^gig gemaibt lierben Htm.. 9^r ^ermit tfl no^ 
wkbi ottee gefibeben; et ifl UMfr nic^t gM«dy bit SBSertb« bec 
iftgenommenen SimHkm.ai fcfmi»/ Qion 4|iiif om^ ani biefe» 
CBercben bie SDuraeln x% x'', x''', tc. }tt finben im Ccanbc 
fi9n» !3<^ «»^ Rti<ft niil bem imcp^en jB^genganbe |aer(k bei 
f(b<lfrt0en/ unb na<( ig^errn £ abränge im, britten 95anbe bec 
neuen ^erKner ffl^etfiolren b^e^erfabten ic^en/ um üue Um 
beNnnien Vktt^t einer gegebenen $uiifdon Den JÖertb ftnir 
Jeben anberen gunfiion/ aifo ajt(j[2.ber Sqrsejn (elbjff^ au ftm 
ben. ^e mfiffen bierbep ati»ei> Solle Irmogen ^(>b^h/ ntfmlicl^: 
x) ber JuK/ n>o bie gtgebtn^ linb bie fleftKb«^ SUnfiWn ^y^ 
«rtig dnbs 2} ber ffoft^^ iat^i H tii4»f (Ifibr '• : 



vmi b?n CBerf^en einer flfttn'^i^ ^^ R^^ ffl> 9^iiieifii»«)N' 
IN iiMl 9a|^ieli»er(|tii «iiicri<M»fii}r ^<e tr|tttei< <in» 

flRiilttn »"f K"", x'"» H. «ntflMnslii} Me Irlieetti/M mtre»' 
Ck^n, Nri( tefertttlt «Ififm nunlif^Mltfl flMrltt ^iifrir^ 

/ ;. . $ »4iv, ' ■ •; , ', - 
lNi(f • Ce wirb üiif eit0ii|ittcfi/ ^g man ^le segefme 
(Bletd^tinf 

ti^rcft ^ie ietn(tU)mti0 einer neuen^'C^rd^ tzrf : (x0(x'O 
(X''') . * • . (x^^'^}, nac^ ^er ^tnxvetfung im ^rt^ten €apu 
lel/ in eine ^leid)ttng 

nmsef^rme (Nt(>^ ime(d)e v^Ufiin^iBaatÜdbav tfl# t>» (^* ^elr 
?(n iMrseln. ^df fimmtU^. fittiNn llufien.; man f<M( min oii« 
Mefen befannten SoblenwmlKn ^cr ^nnftt^n ,c ^ie 3^Ien# , 
wertbe ir9en^ einer an5em ^nfti^n y =: ^ : (»OCx")(^'") : 
• • • • (x^^^) ftnben/ von welcher angenommen wivb, baf 
f!e jener gleichartig fer* 

TlufL I) IDa hU Sanftionen t, y, ber fDoranefetun^ Sni 
fotfT/ gteii^anig |lnb/ fo nu§ Ontc^ die Serfe^Hng ber ®ur/ 
letn x"» x'', ±'''y K. Me eine geritbe t» nieU nngUic^e Sßer» 
f^e erbeten ftnnen M bit anbete* ^ie SunfHifn t ^'at aber 
«- Vkfü^, i»ett bie CKeic^g II» burc^ we(4»e fit gegeben 
Ip/ i»om Orabe «* ottgenommen morbeit/ a(fo mirb aocb bii;;, 
|me9te funftien ar ffiOere^e (^oben. Sie SormenmerttK »on.c 
miO \4> bur* f, t«, f", . . . . t*^«'^, unb bte Jormenwerrte 
9on y bnr^^'yS y", y*'> . • . y^*^ beaei^nen, »nb babev 



tt9 

: a> ^a t iit^*y '9fci4bärfi8e Slrnftiottcti fM/ f» taim lr# 
§tiib ein MffHgtr/ ani bitfiii fniif (ionen iii|iiiitm<»defc|fcr 
Itafbrntf^ iii4M me^ aiiidfdi^ ^iHrniemMr^e nloliairM ff 
fifHt : €• laiiii Mmr <iu4 tHt Ho^brutf «ie 4;^r it<4( «<9r 
«li «* »erMifbfnf SBBert^ crlaCictif anb bieie (tot t^y^i: 
t"^y", t'«Ay'" + . . . . -f (t(«'>jAy<5r).- tRimmt man We 
Cottaie «Qer bicfrr Ofn^# fo ttf^H man ble SttufHon 

ttlfb biefe 3iin(tion ^t bie.egtnfif^aff, baß fte ntioerinbecl 
hkiht, mie man an4» bte 8^urae(n xs x'S x'^s tc* unter ehu 
•4nber t>erfeten mag; fie ift alf^ in 4^in(lc(»( auf jene fStair^eai 
fpmmetrifcft/ un^ (ifgt flc( fo(d«dft feberaeie, maf aoA a fÄ: 
line 8a(»C fe^n mag/, burct bie eoefficJenten A^' B» C, ic,* 
ber gegebenen @iei(^nng rational anebröcfem 

?> Seaeitftnet man bie $üffknmtti^f meUk bie flw^ 
ti»n (4') erWtt, menn man Tneeeüitie 0,1, », }, .-.»i— 1 

fÄr A fe^t/ burtb So» «1» «ä» »*»- i»-*!» f» er^&t 

man fel^nbe«- eieict^undtnt 

y'+ y"+ y'"+--.+ y^'^=«6 

t'y'-f. t"y"+ t'^'y '" + ....+ t^'^^y^'^^ZT«, 

t'ay'+ t''«y"+ t'"«y'"+... .+ it^^^fy^^ZZz^ 

t'*'"y'+^t"''"y" + t^"*'-'y ";+• . ..+(1^"^^ ' V""^=«*r.r 

morin Sq» ^i» ^a» 's> • • • • »«-.i» (anter ManttH, bar4^ 
bie Cbefficienten ber Oteic^una l; au^d^^^'^^ ®tS§en ^b. 

, 4) t&it man nnrnnelHF ^'1^ t", t"% .... t^^^^ anftatt ber 



fttb ^iefe(ben tiilf^ti anberf aM bie flBuriefn btr (Bdiifeiind II» 
«tfo/ bcf SBoransfeennd sufo^e; flmiiitflc^ Mannt. & tom 
oifn a(fo in bin ooHgen ^ eici^^nngen Ciine anbere nnbi» 
tannli ©riipt at« yS y'% y^,- . . • . y W ii^r^ pn^ ta i^cer 
an ber ^a^l «r finb, aC(o gerabe fo oUi aU man OUIct^ungen 
^^(r {d toffen üe Rcb/ et>ildt 9itina(^nwiv m<MK Wfiter|rtn an# 
t/effu^t m^n fotten/ abdere^nii, immer bar,(^ bie «riSeii 
•», t^', iJ'i, .... t^*"^ nnb «o, «I, «fl, «., • . ... «»., ra# 
fiona( auibriicfen/ alfp auc^ burc^ bit Qrifien i*, t^*, t**j^ 
,. . . . ^^\ rnib Me €o«1ficienf«i A, B, C, i^ b«r flegf^^Mii 
®(ei4)und* 

' «6(tfP* 8iif «- s: I (ae man Mof 

y = *• 
wM au(( fepti muf, meif aUban t unb y fpmmltrifc^e^ttnF^ 
lionen von x^ x's x'S t(, finb/ unb atfo y gor n\^% me^ 
iM)n ty fonbern bCof t>oif ben eöefftcimen A/B« C, k* ab/ 
{^nst\ 

92^ «- =: A ^ man bie bepben OUiitimflM 
y + y" = z. / 

nnb'^ierau« 

ffir «- ^ I )a( man bie bre9 9iti^nn^tn 

t'y' + t"y' + tpy" zz Xj 

t'«y' + t'*y" + t'"«y'" :r «« 

imb (ifram er(4(i man 



• ^ (f ^ tf'} (f ^ 1-/^) 

«Ml fb wirft man ffir «- z: 4 fofgenfte flB<««fic fb y% 

y"» y"s y'*'» !*«>««♦ i 

-■ ' ■ 1 " jj i 1.- ii P ■ i IUI w ' I .' . ■* 7 

( t'" — t') ( t'" — t") ( t'" — t'*') 

i^— (t'4- t" + t'")2a + ( t't"Vl't'" + t"t'")«r — t't"t'"z^ 

■ W» ", '^ ' . H I .. ■ t .» ; F .. ■ - ■ ■■■■■■ ■ ■■■■ ■ ^ ' I I I I »IPIII^ 

tuorau« fE(f» nun M fkfef fter gforlWreifnitd fe(r M^t m 

S X4a» 

' ^ttfis. Ote bletN «He« wie ttt Oetr ^ttfi^obe ^u toottgtit 
S*e, mit ^er einsigeit )lb4n^erung, M# man nt(^t> wie bat 
felb(t angenommen wttr^e/ olle VOut^ün ^er (Sletc^ung n 
fenne/ fonbem nnr eine etnstge: man foH nun ^en ^tefelit 
Sablenwertbf btv jtmf tton t f orrefpotiMrmMi ^a^ienwenft 
^er ^nnftion y llnöen. 

2(ttiL I) €• iet^ t' ftk M^tmie 8Biii«if t^t «Kii^d n. 
ffienn man Mefe S(ei4Min9 (mi^ t — t' ^t>lftirt# fo er^ 
man dne at^ere euidkm^ 

IIL t"\+FiF-« + Q't^-* + » ... + Ü'=:o 
wrin 



R' c: V* + Pf« + Qt* + n^ 

S' z: t'* + Pt* + Qt'* + Rt' + * 

IC. 

. «tib bie SQuraeln Mefer (SM^utii ffnb t'% t^', t'*', . . . t^*^ 
»y S>a l^ier nnr bie tin^i^ 93uf)€( v ftlr MqoBi^angci 
nommiti »irb^ fo mift man y Mo§ burdb ^' ao#a«brä^cii fu« 
4en$ imb btcfen 3me<f irrekt^t man an^ Ukb^lUti mU ^^ 
W in S S7 Aefe^run e(imlna(tt>n«mer^obe auf bU folf^enbe 
8fr(. SKan tmUiplkiti ble €((el4^ii9tgen in | be§ Dor. Vi, 
Inbm man mt( W iKtU^tm xiUfinfitp unb »on uneen na(( 
oben beraufgibef, mit P', Q', R% »• ndfmUi^ bie »orCe^te mif 
*', *ie Kf? wtbewHnbt mH Q', «nb fi» fm bift m tt^tn, 
mUt« mM ü' muf$tpmti mUtb, unb abbire (yterauf btt arbol/ 
ientn StffnKoif awr tc^teti 9MÄun^i b«bonb erbA(-m<m 

= r c''"^* * + P't'*"* + Qt'*^* + + u>) 

3) »« '"» t"S t"', • • . . t^, 'bfir ®diracCn ber etei^ 
^ung in finb, fo 1^ aOee^ mao in btm an>eoten it^eiCe ber 
fo e&en ^efunbenen ®(ei4^un9 mit y*', y^, y^, . . . . y^*^ 
multfylkitt ifl/ Dott (elbft zt o. {[B6n i^(^( a(fo biofi 

= y'Cf»--« +' Ft'«--ür ^ ^J't'*-» + . .; . + ü') 

nnb d^^M« e^^ieftt fi(( 

«ar-i + P'^Sfr.fl + Q'«*., + • • . i + ü^o 



«nng H. fo erW» ««««» Me'8<*teii»e<i^ »o« y", y'", y'^ 

,("•>. £((fi( man olfo nnti'fHmm« t nn» y »««P forte» 

fpoiiMtknb« Sa*Un»ett*f, fcer etoi fo 6»j«i*n«ea »nrttüMWii 
»«»entftt, fo Jtti man ibt^upt 

-. mA M 1^ ««bann 

■ P' = t + P 
, Q, — t« + Pt + Q 
R' = i' + ?»• + Qt + R * 

IC 

»evf^. 3» S ?9 fan»« »if » >** wm x* - Ax» + Bj^ 
_ Cx + D = o M» 9«a«6««* «l«»*w«« ^' *♦« S»«««»» 
trrxic" + x"*"' Wn fot««*«» «W*im« ö«« W««n ««M 

t. -Bt« + (AC-.4D)t - (C» -4BD + A»D) = o. 
5* »ta nun antuftmtn, man ÜtU W*fe®W*«n(i In fo «Mit 
auicfU», «»«l <"«««»«« ®ur»ri ixc^tt«« »f«»«**" W««» "«> 
8a§ man nun ^.Imu. «)«n «ertfr einer anbem ««.Wo« 

_ (3j<3c« __ x'-'x"-)«, mUlft ienet g(ci<^r(ig i^ tegimme» 

vooKte. 

gja ifer « = 3 <pi/ f» ^«* ««"" 

^ — t« + P't + Q' 
jO« ferner P = -B. Q = AC-4D» fo N «•«« 
p/ — t+Pnt — B 
Q, S t» + PI + Q = f - Bt + AC - 4» 

e< fommt «ifo W»§ no* baranf «n, ble »eK^ »o« «o. «.♦ 
».. tu tejMmmen. 9^» 19 «^f 



^t3 

»cr((e/ mtnn manM9 9umi»enaatfbrS(fe aui Un angi^Jit^ 
ttjt £afe(tt nfmmf/ fotd^nbe SSert^e se^nt 

«. :;; y' + y" + y'" = [»«] --6[i*] 

IT B« — «AG — 4D 
1, = t'y' + t"y" + t'"y'" 3=. [ J»] — Ci**'3 

z: B» — 3ABC + jC« + 3A«D ^ 4BD 

«a =: *'*y' + »"'y" + v"»y"* n: [4«] — öC»*] 

c: B« ^ 4AB«G +. jiA*C* + 4BC* + 4A«BD 
-.4B*D^gACD 

6ii^iHruir( man Me iHv it^tmh^ntn 93erf(e oon P» Q% s^ 
*i » ^2f fo <rt'« matt : . ; .7 

r (B« — »AC— 4D)t« — (ABC— jC« — ;A*I>) fj 
_, t -HgP'— 4B*D-fBC«^A«Bb^4ACD J 

in^ itiü i^((^ MefM 8ti0riKfef ifi maii mut {m'6Mnbe für 

fton y tu finbeit« 

Vnmerf» SRU ^lU 5er S)fff«reniia(re4ntttt9 ffoim »oii* 
Um Sl^ner bei lOIdemeinen ao#Oru<fe« für y in 4 «ine iUm 
fa(^re S^rm ^tbnu 9a nitnidi^ ..^ 

fj0 ^af man^ menn auf U^ben etiw in fB^ie^nng auf c 
bifittintWvti mb buv^ t>^$ ßitmntM ^t bMiM wM, 
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Ce^e mdti iittin t'^ fSr i;^ fo tt^ilt mm tie (BX(i<^iin^ 

lind ^a tiefe Sleidmng ri<^(id Heileti Mf^r «m< für steine 
SBura^C '«aa (m*^ für t' «niiclmh maft> ib (<ii jrob "iHtif 

t?^-* +F^'^^' + Q't"'-' + tc. i:: 

€# iiit f4> ^1^ ^er Kkrl^ iMit y aA4^ a«f He foCgen^€ 
art atil^r&feit 

z,., ^ P'f^.* + Q'Äir.i + t -f U'v 

iBÖlte Me Sfonnel bee »on SV utoaS atiwenb6ar/ fo m^ 
tili ihiit im 6tant>e> du« bem geoei^enen ISertJ^e Irgenft einer 
^imeilott f : (xO(ai'0(x'") • • . - (^^"^) ben ®erf» einer "itf 
Hn anhttn, i^r 0(ei((ar(iden SunMoii ^ 1 (x') (x") (x*") . • 
• . (x^'^^) |tt ftnben^ nn5 a>v<ir unmiete(6ar unb Ourcft eitten 
Uoi rtirionaien fHvahruÖt. ext ift a aber aüd> n>itHi^ in 
a&en tt^ er^eiif^ren S<iffen/ %lc% ben eimi^n oue^en^mmen/ 
Hw.ber SBerft !»on t fo Nf^affen 1(1, ba| ber !Renner bt$ 
Uüihvuä$ fit y zz o wirb; ein Sali, beffen f<(on in $ S9 
€mNiifntths B«f<fte|^em Um an fe^n/ ma« ef (ier bamii filr 



«7$ 

eftie ^Smanmif^i tiitct^t^ iä>t>th gieniwr t'^"' + 
Pt'"""" + Q't''^-* + IC. in bem isrn55rii(fe bee y In j b«i 
oor« S'«* Cr if! feiner Cnlfie^ung nac^ ni(()M anbere^ aU ba« 
JJröbuft ber gafeoren f— t", f— f«, t'— t"', .... t'— t;^T\ 
600 er aCfo i^rfif^winbetir fo mafi anrer biefen Sae(oreti einer 
ober ber anbere i= o «Serben, unb etf mufi aCfo t' einer, ober 
au0f mehreren tm ben SBurieCtt v\ v", vr^ . , , . t^**) gj^|^ 
fepm S)\tta\x% tt^izU fii^, hal ber ^aVi, »o ber 9lenner in 
bem att<bro(fe fdr y »erfc^ioinbet^ nur bann eintreten fSnne^ 
iMin ble %M^mi n giefcbe 5!l&arae(n l^au mtt mm tffe 
fi(ft aiH^ einfielen # warum blefer Susbrocf ben ®eri^ oon y 
nlc^t geben ronnre* Senn fo Cange eine «naa^C ®ur|e(n t% 
t", t'", » . . . t^*) «on einanber wrfctlcben ünb, gieH f ^^ 
SGBertft pon y%. t" ben ©erc^ oon y", tu Serben de aber 
, einanber gCei*, fo mufi ble elnaige ©urael v ble » fflert§^ 
yS y'^ r«,^ • . -y^"^ auglel* geben; btefee Ifl aber bep 
bem gefunbenen Sfuebrucfe für y unmigrici)/ ba berfetbe ratlo# 
na( ifl. hieran« C4fi M <x^er »euer fc^Clefien, baf ble r 
SBer^e y', y", y'", . I . .y^'> bnrcft einen einzigen Irraflo^ 
na(en Snibrudf gegeben feon mAffen/ metcf^er gerabe y SSSert^e 
erfraCten fann, tfber/ weCctel auf eine ^tnauKifuft, hai blefeU 
Nn «on einer @Uld^ung bee n len Srabee abt»(fngen müfretl, 
berat eoefficlenfen f4mmiCI((> rational ^nb. ®ie blefe eiei# 
(^«tig gefimbenioirb, loa fogCelcf^ gezeigt wertem 

S 144. 

«ttfg. (Co besetcf^ne n irgeno eine SmUi^n vw x> 
itnt> eo iti bie ^Ult^uttg 
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iCttfr O €• fep, m ir I Mlfo y = (x — *> n, ^iffe; 
tenrilrt ma)i bilff euid^un^ fo finbei ma)t 
iy zz (X -^ ä) dn + näx 
^i man in tiefer diei^^nng x n a, fo oerfcbwinbtl ba« 
irfle etieb im amepeen SlfteiU, linb man ^at aHo, iptnh ti* 
>a« be&ei4»ne(/ tba< an« A mirby iMm man x ;i=^A f^t, 

dy —n'dx» nnb 5^=^'- 

0) e« fe9 «a =: a; a(fo y i: (^ ^ a)*ti. ^itereneürt 
tiian biefe 0(ci((nn9 iibe^mat (fincereinanber, fo fbbet m«n 
dy r:(X-la)«dlI +a(x — a)ndx 
a«y=: (X -1 a)*d*n + 4C± — a)dndx + 1 .alldz« 
6eot man in ber imepten ®(ei<^attg x z: a, fo i»erf(^inbcn 
bie heiben ttftm etteber fm i»e9<in i2(fei(e, «ib man |at 

d*y . 
-aUbann d»y 1= i^aniJx«; a(fo 5^ an . aXl' 

3) €# fep m =: 3; aCfo y =: (x — a)»0. jffikb biefe 
'®(ei<bond brepmal na<^ einander biferentttri/ fo 9tt&t man 
fttccejftbe 

iy -r(x— «)»an4-i(x— •)»ndx . ♦* 

a*y 3 (X— ^)»a»n 4- €(x— a}*dndx+ a. 3 (X— «)ndx« 
d»y=:(x— a)»d«Ä + 9Cx— aJ'd'ndx+itCx— a)dndaM» 
+ i.a*j'ndx» 

mib OHmi man s z:a fe^f/ d*y ^ x . 1 • 1 n'dx>^ aifb 

d»y 

4) ttekrlattiif »irb man/ n^ ano bem Sor^an^e bet 
db^^mms C^i t« erfe^ ifl# nac^ n.lOifferentitiiinsen bfr 
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eCeid^ung y z: (x ^ a)"n, für d^y eituti SiffmnfiaUiK« 
bru(f ^nbeit/. I^cffen Cc^Ui @U(b x . i . 3 • . . mna^"^ iff, 
anb worin atle u^rlfie 0(i«b(r ^«n ^atfor x -* « ent^alteiu 
6i€^ man alfo x =r a» (q etbj^f man d™y z: 1 . jt • j .,• 
. • . xxin'tbc^t iinb )Mi([er 

— -- :;= I * 4 • ^ • . • 4 • mH' 

Tlttftr. tVenn t ttn^ y swev slridbatrttgf ^nltt^tieii vm 
^jen lVtti;3eIn ^s i^'s x''\ :c. tcr scg^l^eiieit ißletcDnns 
"I. x^ + Ax'^-' + Bx^-^^Cx^-^ + jcno 

KX>ent^.»er ^nftton y tit »em fallt )tt fnbtn, M ^if 

II. t'' + Pt*'"' + Q**'"* +Rt*"-* + jdfo ' 

unter tpclt^en fld) ttt bttmnit XOtttt^ von t l>ef!n^<t» 

' ^ttfl. I) 3it S 14a ^nmerr« fanben oir fotd^nbcn So»« 
brudPfäry:' 

' nwfin P' z: t + P, Q' r: t^ + Pt + Q , jc; oiib aui biefem 
aUgemeinen Sm^brucfe (ti^itt man pit (eftnbtren Sßertffe »on 
yS y'S y"'f «•, »fnn man t*, t", t"s tc fflr t f<(rel^f. 
SGBir moOen niin tor «fiim bUfem. 99<^n|ift einf to wifmm 
ivHit paffenbere Sorm gebem 

a) ;Da ts t's f's tu bie SBnriebt ber eieic^nng U 



t^' + Pt*"" +Qt'"^ + tc. z: 

^Iferenriirf man Mefe eceldbun^ In tBcife^uir^ auf i, fa tr^ 
^U man na<( ber ^{»iilon mit dt, 

»•t*'" + (5r.i)Pt*""' + («-.a)Qt*'"* +if, ^ 
(t— t'0(t— t«0(t— t'»^).... . (t— t^**') 

+ (t— «0 (t— 1'«> (t— t'O (t— t^^^) 

+ (t-^t') (t-^ t'O (t — t^O ('— t^*^^) 

IC. 

Cfettman (ierfn focceffi^e (S t'% t"*, ic« für t, fo ttf^lt man 

«t"*"-' + (flr,i)Pf^-«^-(«..a)Qt"''**+M;=r 
^t///T-x + (X . I ) Pt'"*""* + («•-«) Q t'"**'* + IC = 

IC. 

9) Segeidmerman nun batf, wai au« bem SotiCer M 
Soibriufef für y burcl^ bie eubftitiiiion Don t', t'% t''% ic 
für c »irb/ bur4^ 12s O'S Q''% ic.f fo etl^Sit mon mii ^ur 
lU^ung bir SefuCtaU {n a 

y -, » ii w ■ n I jj i M l . ■ - ■ < I I ■■ I 1 1 I 

. .y'^ ::;: . .1 „ , , ■ ■ . 

(t" — i;')(t" — t''')(t"— t"') . . . . (t"— 1(*'>) 

: "^(t'"— t')(t'"— t")(t'"— t'r3..c.(f"— t^^^J 

tCt 
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a(u6 t)€r Sorm biifer flOert^e Ißüd^cbar/ jbaf wenn e rr t" 
ti»irb / bie 9l^nner iti 5en SSert^en s>on y' onb y'' |u gCd((er 
Seit ;=: b werben r worauf fl(( na(t S 149 fcttiefien ii%u 
hai h\t\t ®errO< einzeln nl((( me^r bur4> einen rationaleti 
2Xui5ro<f (»eflimm( werben f innen, fonbern Don einer ®(el^ 
ctuns bet |we9(<n Orabet al^^ngen werben« eten fo wen 
ben/ wenn t' n t" iz r" gefeßt wtrb, bie g^ennet In ben »er# 
üfvx pon yS y", y'"» a« d^el^er 3elr oerfctwlnben«. nnb H 
muffen' ba(^er aCebann blefe ®crr(e oon einer etnalgeii 6Cei# 
4)ung be« brltten ®rab«i aS^Ktn^en; unb anf eine (t^nCicfte SIrt 
s)erb<f(( etf Mrf^ wenn no4^ mehrere ®erct^ »on t efnanbec 
'gCeic^ werben» 

' 4) ffiir woOen nun anerfl annehmen, bie OCeict^ung II 
\^U nl((t we^r aU awtp o(ei(|e SOnraeln ts t'^ Aaa fede 
biefeCben onfati^tf oto ungUi^ an, nnb fe^e, (le wiren. um 
eine unenb{i4^ tiünt 9rife h ooti einanbjM^ terf^ieben^ fo 
t9i% t'f zzt' + h* flKan (e^e femer# ber ftärae we^eni. . 

( t« — 1"<) (f — t'O <t' *i- 1;^«'>) z: n' 

(t"— t"9(t" — t'i') . . . . • (t"i^ t^*"^) :;: n« 
fo ^at man 

, _ ß' _. ö' 



nnb ba^ev 



/ — fl'^ _ ß" 



y' + y" — -£ l5[7^ — jpi 



sf liU mon bie ttnenbli^flelnen ber |we9(en Orbnnn» 
wes/ fo fann man n^r: n' fe^en, nnb man (a( ba^er 



dl* I dt*9 i.a 

^ivfbirf man Umnai^ biifen Sttlbrutf bnr^ K nnb («t( (Ui» 
«ttf Ji r: Q» fb <r(A( man/ 

do' 1 
^ ^ ^ ~ dt' n' 

d) tSIr t»oQen nnn anne^oi/ Dfe 9(cl(^irng it ^ht 
tri9 gUicfte ffiurseCni mehte f^ v^, %'**, fepn migen. 9RaD 
fe^ üMmn tt^ieber oie »pr^er Mefc 89une(n aafoni« ad 
um iininMi<( menig Htiö^tbtn an, unb fefte f' ::;: t' 4. li, 
«"'zit' + k} ferner 'feße man 

Silbatttt ^at mm (3) 
^ "" ('t' — >) (f — 1"0 ni '^ fi^ * n\ 



et" — 1'> (t»<— t«o n, ^ t(t— k) if; 

f(bbirl man biefe brep gtefatcafe, fo er^U man/ 

ober, menn man bie QnenbCli^fCeitten ber bdtteif Orbming 
Vnf er i^t iiit, unb n^ = n'/ -= n; feet. 



.dt' 1 ^ dt'« i,>^at'* l.a.9^^^* 
CSmbfHfiilrf mati ^iefe ®etl^ ia beni OtuibritcPe filr y' + 7'« 
+ y''S und liit Hi m^, wa< 9<b annif>i,U er^d man 
d«n' 1 d*tl» . h+k 1 

y^-y^y ~ ^af i-ä^ dt'* * i.a.j ^ ^^'-^ n' 
0M nnn bunb k r: o geft $t/ fo crgi<^f |l<( 

darf' I 

v' 4. \''< 4. -v"' "- ' . ■ . ji 

\ ^\ l * an, 

, 8) 9btn fo nrirbe m«ti# »«nn »ler ®iicie(ii t/f t<^^ t'% 
t*^, Ut eM((iftt9 II einatibir d(ei<& Urdrtti/ witiii «ten bitfi 
SBurielQ anfotid^ (ii;« um iinenb(i(6 wenia inrfi^feNti annj^ 
me^ mib t"r:t'4-h, t'"z:t'4-l, fr — t' + l, n<K^ »oti 
(enbefer SRec^nun^ 4^(^ h, k, mib 1 ;= o fiQfCi |#(f|eiiM 9^ 

fuCtat ftnbeit: . 

a»m I 

mnn ^ 

gefefti wirb. ^ ^ 

9> ^ierau« liit M ntin f((on bai Qefe^ «rfenpcm 6iitk 

n^mtlif^ » ©utitCrt t', t«, t'", fr, t^^> ffoonbfr 

gteiit/ fo (a( man 

y +y"+y'" + ..... y^'^ n — --• -^— TS 

a(/*t i.i,|,..f«x.n' 

i9fim mdn 
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• . • . • t^^\ <0a etf ftc( tton treffen tann, bafi«man anter 
Ut ®ur;eC t' feine anbete SBarjeC ber ekictung 11 fcnnt, fo 
mui npd) de)ek|t werben/ ivie man benfeC^en unmlmtbar. au« 
ber gebauten eui(t^un$ befltmnien fimie. 

II) Siegen ber iwratttf^efebten C5ef<tiaffen(feH ber 9(et 
4^an^ n 1)at man, wenn 

sefe^ wlrb^ 

(t— t')'n 3 t*^ 4- Pt''^'' -f Qt*"'* 4- IC. 

jDIfferentiirt man biefe ®Cei(bung * ma( ^tnfer einanber in 
tBesie^nns auf t, niib fe0C ^ierdnf t' fär t, fo erlitt man 

. * , . r^^-^ aVt-^+P>-'-hQt-^-^ 4- I C.) 

dt'* 

ober/ f»enn man tinmül witHÜ bifferenliirt 

d'-" (srf*"-' t CT,i)Pt''-*'K«-,»)Qt''-* + IC) 

j,».3,,.»,nfrrT ■■ — ^ 

dt'*-' 

la) eiubfiitttire mein ben fSkr4 »on n% m(((^en man 
^ierattl liedet, in 9/ fo triiU man, 

»d»-«ß' 
y'+ y" + •— +y' == ; — ^ — : * 

d»-i(^t'«--« 4. («•- f)Pt'^^»+ IC.) 

bie !Oiffer<n(ia(e in ^eate^ung auf v ^nommem 

}3) flt«m ^ aCfo bie <9umme ber btn gCeic^en. ®iiQe(n 
forrefponbirenben S)ert(e ocn y jüefunben. 9iuf eben bie %xt 
liii ficb aber au^ bie Gumme ibrer OuabratC/ ibrer Cuben# 
tt. Iw, Pnbem- Sftt.bem-enbe btattd^tman nu» in ben ®lei/ 
(i^nttden In 9. S 141 fr bie ^unflion y i^r jQuobral y * / 4|Mn 



ei^tti y*» H% |it fa^ituittn. tfa ^v»«tt<^ Mo8 die €hr(Bm 

2o> 2r*^<> z»*-i9 ^itie 9(efiberttna teibcn, fo M 

man tveiter ni(()(i$ )n tt^uit; aU den ^umucf Q == z^.x 4* 
I*'2sr-a + Q'zjr.j + . . . . + ü'». Um gemaf a^ioclnderti^ 
todöen« aber Me fo efcen föc y' -f y" + y"' + * . . . + y^*^ 
Oefondene SormeC (»epaff^eliaUem ^ol man a^r diefe Cutm 
mm, fp (jfii {!<( au({) jede^maf die ©(eic^ung finden / i9e(((^f 
die SBBert^ »on y, y", y"S . • . • . y^'^ au ©nraeXn püh 
und' diefe SUtct^ung rnnfi man nott^mendtg auflifen, wenn man 
die 0eda(i)(en !EBert(ie finden miH. 

^nmetf/ aCutf dem/ watf ^r Dordecragen morden^ erwiest 
M >u<n der @ru»d, marnm in icx $ i^^ ^efa^t mnrde/ daf 
c^ fi^on \f\nlinglLi4f fep# d(t ®Xei4^un^ für den eoeffiqenlen p 
aufgelifi an ^aden« um die anderen Coefficlenten ^9 x, tc, ge^ 
rodeau/ und o^ne ^uflftfung irgend einer andern ®t(t\ä^un^ 
au Pnden. S)enn da p> q, r« ic* (auter gteid^ariige 3un!(io# 
nen i»on xs x^', v''» tc; find, fo (äffen f!(( ane dem Manm 
leii Sa(f(enmerl(fe einer dnaigen unter i^en# die Sabtenmert^e 
aRer Adrigen durct» dlote rationale 9(uadrii<fe angeben, mei( 
die S'ile, ,»0 die 9lenner diefer ftntfdrucfe Derf<^i»inden, au 
den 9u0nabnien ge^&ren/ und nurbep fpecieOen ißleicbungen« 
ni4»( aber bep den allgemeinen, mit deren ttriterfnc^iing mii? 
e« dore au t^nn (matten« (1(6 ereignen ffinnetu . 

S I4fi* 

^ti 0ebrau4e< megeu/ den man etma dadon mai^eit 
fSnnte, mlD idb nun die im fSorf^ergefienden gefundenen lXe# 
fuCfate tier aufaminen fetten, und au mel^renr 9(lgemein^ei& 
anflatt der SiMiltion y felbfl, irgend eine, 9otena dtrfelben y* 
annei&men» 

«eaeüe^uet man die durcb bie e^effidenfen der degelenm 
fl{ei((ung tnigcdrjitfien fpmmetriMen fuuffiotteu 
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fy'* + »'"y"* + t-'fy««* +...;+ (t*^')»(y'">* 
»•••••••*- «• 

in der Orhrna«» wk fe anfeinaiito Md^^/ <^^<ft >•/ >i » *»• 
a,. , , ttnb (ir^i 010«/ Dt? tttc|c wn^w, 

^^'^ + (ir—l) Pt'*-* + C»— ») Qt**"' + K. = ♦* 

fi»0Hii P' = t' + P» Q^rr t'» + l?t^ + Q^ R'z: t'» + pt« 
^ Qt' + R, tc); fo Nt «an für eine cinfM^ Sockel ter 
(TontffbrmirHn eUkNnd für t, 

fSr eine ^rpeffe »nrieS 

ffc dne brevfait»« ®ari»( 

für eine vierfache ® nrieC 

niib im ^agemeinen ffir eine » fa4)e SSnraef 

y'* + y''* + y'"* +.... + (y^''^)*=: -— -- 1 

fimm((i<be' Si{^remla(e iil tBeiie^mid anf t' genomöiem 

OKI. J>ii(fe Mefer ^ormeCn Caffen frif^ nun Me^V^cenien/ 
fnmmen aOer Menidtn fSertl^e imi y ^«en^ mtl^M^ Vft 
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pieCfo^ Väuml c.m^^ircti. J^ai man ^r bHft $oitm 
lenftiinitieii/ fo Idgt (l<^ auib iiac^ S 9 ^ie 0Ui4»0ti9 finOen^ 
Don. mUbw fe ab^tt^em 34^ i»iri tum 6a§ atorde(i^«scnc 
^iirc^ ein 9(9fpie( erCJuiertu 

^etffp* 34^ wtK.amte^mtit/ nran («^ die dCdi^nng 
I. X* — 9x» — jx« + iix — 6 z: o 
um fle aufjattferi/ in 4ine andere 

IL t« — 5 t* + ait* +' 9 t* ^ j'4t« + 5a ^ a 
ttmgefonrni/ indem man tzzx' + ^y^ fe^te. ^^ miU ferne^ 
anne(^mcn^ man mjre im CKanbe, eine SBnrtet dicfer li^p 
rctt 0Cet(^und su flnb^n^ und oertangte nun ane derfelden den 
Äeri> der Junftion y n x'x''. au deflimmen» 

{)fer t^at man fe(§ende forrefpondtrende fSQerl^e oon t 
und y 

x'+x'^ x'-f-x''', i'4-x'^ x''+x'«> x''+x'r, x'"+x^ 
xfx'', x'xw> x'x'r^ x'^w, x^x'*', x«'»'' 

«Od diele fielen fit « :r i, 

», r: ]t'x'' + X V + x'x"' + xf V + x'^x'»^ + sc^'x'^ 
ntin • - 

«a — (at'+x'0»x'x"+ pc'+xW)«afe'xW-jp.lfx'+x»^«x'x'*^+ jc/ 

Ä, z: (x'+x'0'x'x"+(x'+x"0*«'x'"+(x'+x'O*x'x'«'+tc, 
=:Ct43 + 3Ca^^ 

A4 Z: (x'+x'0*x'x''4.(x^+ x'^O ♦x'x'^+C^'+x'r) «x'x'r^Nc« 

r:Cif] + 4tH3-h«Cr] 

z^r: (x'+x'0'x'x''+(x'-|-x''0»x'*'''-f (x'+xfO»*'x'»^4. W*^ 

9)fmmi man die-CüiimmffmiuidrMe aitf dm ondeHn^ten Ita; 
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fiftt, un* W W<«Hittf f«t A, Bv C> D> iffte^ flBmie j» *.j, 
•--II, — ^, fo fJnbec iiNm «© — *- ?> *» ~ Ht «^ ^ 90, 
«, zr 190, «♦ = if42> «s ~ ^13^4. CttWfttlrl man Mtft 
OBert^e in tem 9ul5rti(ft fit Q', fe er(^il(t man/ ta (fcr 
P^ :p t' - 9, ^' z; t'* -. 9t' + Äi, JL'zz t" —9t'« + 
Alf + 9, S'Xt'*— 9t'* -f-ait'« + 9i' — J4, T'— f» — 
^t'» 4- 11 1'^ + 9 t'* — Hi'> na* ^er de((rigcn SRebafcion: 
C rz ?5, 4- P'«» + Q'z, + U'z^ + fij/z, ^- T'z^ 

— ^ Jt'» +/it'* — 189t'» + jf/t'a-^joof 

. <P' z: <t« — 4;t'* •+ g4t'* + a7t'* *- lojfc' 

/ — — ? t» -f ti f* -> Igpf » + yyt^« + ;oot^ 
^ "^ ^t« — 4yt'» -H 84f* + 271'* — iogf 

€tne anriet ber ®(ei(^un9 II ifl t =: i. eubilicotrf matt 
tiefe flBurief fär f in bem )^ier ^efunbenen OBert^ oon 7% 
fo dnbei man y' 3: xV r: — 6. »on b«r ÄicbHaleii bitfei 
SlefuCeatet fann man 9c(^ ii(eraeiH|en, me9n man ble ^pben 
euiif^onten x' + x'', r: i , x'x'' r: — < anflöfer; benn bo« 
bnr(b erfiitCi man | nnb — 9 ftir x' nnbv x'S nnb btefet finb 
tpire(i4^ |me9 ffiur&eCn ber etelc^on^ t. 

eine anbere tffiur&el ber euid^un^ U iß t =: a; anl^ 
biefe Snriet ffe f in bem fiSerl^e tmn y' fabfliftttrl/ gietf- 
y' r: 1» ««* 3c' + x" z: a nnb x'x^^ rz i, gnbei man Ä&eit 
xfn x*^zzii »orant fft^ eraieH baS ancfr x =1 1 cUie CBnc^- 
let ber eceidbniis I tft/ unb iwar eine boppetre. 

Ci ift aber aud» t = 4 eine JffluraeC ber SUicftut^ II« 

6ubfltittirl man biefe fSuraeC fiir f in^bem SQertj^e t>on x'» 

o ' 
fo finbet man y':^-: meieret anseigr/ bagy'aui f ni(k( afu 

ber< aU bar4^ eine ettid^miQ i»om imei^ten ®rabe befitmmt war# 
Oen rtnnt* »Iflerentiirl man aWr n' «nb *, (0 finbel mMfi 



* 50t'* — i8öt'*+afat'a-f. jr4t^— lOS 
Öeei man (Urin t' r: 4» f^ n^Ce man 

Um nun y' nnb y^ einzeln iuU^immtn, wttg man no(( deii 
SBerc^ t)On y'« + y'^* fu^en. 

Stt bem €n(e f($e man x=:d( fo (fat man 
«o :=: x'«x''a + Je. z: ta«] 

?a iz (x'+x'0*3c'«x''» + jc. zr [«43 + aCa^] 

z, er (x' + :^'0'x'«x''a +te. z: Cay] + 5[943 

a* z: (x'+xfO*>x''«+jc. r: [26] +4[9y3-f tfCf]' 

zj ^ (x'+x'0*3c'«x"« + ii:, rz.Ca?] -f jC?6]^ io£4f]' 

stimmt man bie Gummenäuibriiife an« b^ angetdngfen Ita^ 
Wtt, uiib feei Weranf fäe A, B, C, D , \^tt Vkitf^t 3, — j, 
— II, — 6> fo, ftnbet man t^-zz «j>. «, z: loa., ». ~ 3^5,. 
n» zz u%tp «4 ^ 4^««^ »j :::: 1849»- ©ubjlüutrf man biefe 
IBertife In htm ^ufbrucf« fär 12', unb feet man in^reiit f&t 
PS QS R', 8', TS bie oben an^t^zbemn aumätf«, f0 ((n« 
bU man na(& ber erforberticten !Xebuftton 

da' zz (jijt'* — xgtof *+awjx(» + if4«t'— i4ya.^ dt' 



ff8» " 

üttV^t^t Mii ^* imb d4>' Mtittii. ^ lufmCk^.wii^ «tat 
SR«!! «rWCt tajff 

■^ ^ -^ 5ot'^*~ 180t'* -f. a^at'«^ y+t*^— ictt 

6f9l mim ^eriit t'z=4, fo erteil man 
yf^ + y'/« - lg 
ffian |)de alfo nonme^t tte UpUn SUicf^ungen 
y' + y''-«., y« + y^'* r: tt, 
»orau« M tt^khu ba§ bU bebten SE3fr(|e yS y'f» imni to 

y* — tfy + jr; o 
tt(^ttd<n/ mb^t bfe boppeüe ®urseC ; (af $ tmb ef tfl ba# 
(er y' rr y'' :::: |. t>ai biefc^ SKefuttat ri<(rig TeD# erl^eOet 
fodU1<(# otmi man ble Utjlbtn QCei4»iin0eh :s' -f- !s^' ^. 4» 
aifx'^z:)» aupifets binn blefe ^eben i Miib 9 für Mi CBm^ 
f(e »Oll y unb x'S i»e(((e< nMrfflcb |ipei) SBorieUi ber [SM. 
4und I finb* ttebrigeitt (dfit )f(| barau«, b«S ^ y' pon 
dner 6(ei({^und bc« ime^tctt ®r<ib(« qb(>ini)i/ bfi ^o^denttid 
ife^en, baf t n4 eint topptiu fSBuraet btr 6(vi(|ttf)g II fc^Q 
tnäffC; tpe(4^« ebenf<tD« feine fHiä^ti^UH ioiu 

€ebt man t = -- 1 > t»eC^e< mic^ eine boppette CBurifl. 
ber ecel(ftmia li ig/ fo finbet mm, n>enn in bem.o6ldea^ 

-- * o •" 

||ntbrtt<re für yS — i för t' 8efe«rmirb> y'c:-> »ie cc«. 

o 

forbert Wirb* 6eet man aber in ben Ui^hm fär y' + y^o 
unb y'» + y"=», jefunbenen ÄuÄbrärfen, — i fJr t'^ fo erHor'' 
man 

y' + y«r:'-r4, y'» + y'^«=r« 
mib ei Mn^en mii^in bie Vitvtfft oon y^ y^> »en berSfiek 
«iMmg • 
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af> mUf^ ttii bepptm S^uJs^C y z: «<- a (of* IRan M 
btmmi^ j* zzy"zz^ a* ®fnn man after Ne (ei^^eit OUi« 
4Mittd^n X' -f. X" z: — I ^ x'x" i:: *- » augifl, fo er^Ci man 
ftlr X' ttnb X'' bie ffieri^e i onb •^2» wM^^ voMlM^ amep 
$iBur^e(n ttt ®Uidi»un0 I ünb. , ' 

;Da§ man iMden» für y, fb»oM flr t r: 4, a(t fffr - 
trf:— i> fotcfte qua5ratlf((e dUf ((linken fon^, meC((e bopi 
pe((e Hßura^In (^aben, ift ((oS snfdKid/ i<n^ ^ ^^^^ fl4» tiefe« 
nm^ bann ereianin/ i»enn Den d(ei<(en SSerfien loon t an<( 
dleij[|^e fSere^e wn y (^rrefponbirem 

S 14?* , 

%ni%* lee feyeii t unb y trgettb ^ti^et ^i^nFtlotten vm 
btn XOutitln einet 9e9ei>enen (Sfeic^ung: mm fott ein ollt 
gentetne« Verfuhren ange&env aue t>em bekannten Wttt^ 
0er einen- öen XDert^ ber anberti su finben/ tric ouc^ bit 
^unftionen bef4)atfen fe^n m^gen* 

Tttifl t) Um bie Sufga^ in iffrer srSfien SCO^emeinieU 
anfiutöfen/ motten mir annehmen, bai bti^b^ gunfiio'nen bit 
f(fmmi(i((^en $ßuraeln ber gegebenen 0Cet((und eni^alcen. Siefe 
Spraudfef^ung ifi immer ^tftatttty benn tntf^U eine ^mttion 
ni^i alle PurseCn 5nd(^i<i'/ f^ ^^^^ >nan/ mie fcton S 48 bei 
werft morben/ bie Se^tenben mit htm Coeffidenren o (iniu« 
fSjBEeiu i^4fte man h @* He ^unftion x'x'^j^'''^ unb wite bU 
gcd^ene (SUi^mg^ »om fünften @rabf , fo bürfte man nur 
ftm Nrfelben x'x^x'^' +o.x.*y + o. x*' feeem 

ft) S)a# Sferfa^ren S 141 lur QSeflimmung ber 3a((en^ 
wertffe t>on y au< ben fSr 6e!ann( angenommenen ^a^len/ 
Mm^nvon t, in bem SaKe/ mo biefe Npben Snnftionen 
^(ei(f^arti0 Pnb/ Uit 9^ aucft bann anmenben/ menn ffe H 
fliegt jlnb# wenn man nur bie bieferl^atb nitii^tn 9b4nberum 



gm ma^ 9i wirle an h$A atideWrfiit öm «ifi^lf ^1^ 

mm ts t's t"s . . • . t^**^ Me nngfei«^ Sormentiwrl^ Mi 
t unl) yS y'S y'"> • • • • y^*^ hit un^ei<(eti 3ormen»ert(e 
öon y tcaei^Miiif M« gunfrion t'\' + t"V" + t'^^y'/' + . , 
. . + (t^*">/y^^^ fvmmetrif^^ fep,^ »c« Me gatirrtoti t^y ni<(t 
me^c imdüi<()e Sormenivertie erhalten tann, ali He/ ou« 
iveUtcn jent ^mttion aufammengefeet l|2. SDtei (irt auf ma(t 
iu fet^ti/ »enn bie Sunfttonen t» y, ni^t me^r g(ei<6ar% 
ffnb, »eU bielef^en aUbann ni^i Immer au gteic^er 3^< f^^ 
ihiberitf v^r ungcanberc bUi6em 

?) JDie SunMon f^y 4. t"^y" + . . • . +<t^*'^)^y^";^ 
n»ir6 aber, {»«9 icDer nur erbenPbaren 93efc(a{fen^ft ber Suntr 
denen t,. y, gemig' Immer fpmmefrifi^ m'erben, menn mdit 

tS t", t"', • t^'^^ unh yS y", y'", . . . • y^'^ ni<6< 

Höß bte *'uns(ei($en Sormenmerct^e berfetben, fonDern ubert^aupf 
Alle migUcbe SS^err^e/ mel<(e au« ber Serfe^ung 5er Sßuraebi 
xf; 3c's x''s K« eiufpringen; ^h^iHet ob gCetj^e ober uit< 
^Ui4>ei beiel<t)nen ((f^§(, ^ag man In dei»tffni Sdüett/- unb 
No i^emiffen formen ber Sunfcionen t> y* vft fcfton mii einer 
meti geringeren ^»^abt blefer SS^ert^ auircl^t/ iinit ni<bH 
m ^Ad^t »eiC 6(er Mog oon bem allgemeinen^ In ietie» 
Safte amv^bbaren Serfat^ren bk SKebf Ift« 

^ 4) ®a0 3?erfa6reH § HS/ 8ur i5ef)tmmung Ui "B^^Uiiß 
nreri^e« einer Runftion y aüü emem einaigen !>efannlen SäV 
(enmcrtl^e von t» (jgt fid) e^enfaßtf' auf ung(el(tardge Suw 
tleneh aü^be^iten, meim man nur t% t", t'", .... t^**^ nnb 

y"> y'\ y"S • • . • y^^\ alle migriere Sormenwerf^e i>o« 
t unb y, iD€(cbe au« bcn SJerfeßungen ber ®urae(« x% at«i 
x'^s K. entfpittfgen/ f^e^eict^nen (Jgt/ unb bie eran^formirfe 
®(etc()UMg II au« beu flmmtCti^en Jormenmerilfen l^n t,. gab 
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nfit/ ^it '(A^ff fifitfrer' fitf^^tn, «Vein, m Un' nti^feic^en 
^«fittimenf^f. €t* nHrfr a^er Wtfe «(ei4mit<| öuf bie fo^efibe 
Mn gefunOen. 3*^ mffll anne^meti/ e« gebe unter ben » Wmmf/ 
rf^en Sormenmert^n ft mif^Uicfre, iitib bafi bie @Cei(Ctiuttd für 
biefc (eeecren t^ + pt^"' + qt^^' + it^'* + tc. zz o 
fioii ^funbcn fco. 6eeen »Ir ferner «• zr ^^ fo t(l » noe^/ 
t»enbt9 eine ganae 3a(^(, meU na<b S f4 3uf. /« immer ein , 
®a6mtt((fp(um oon «* i{i, «nb bie «* f^mmiUcten Sormenmer/ 
tbe merben aCtfbann au » unb » einanber gleicb fepQ. 2)j^^ 
®(et<t^undll, met(te, wie ieet geforbert mtrb, aui ben f4mm(^ 
li*en SormennKr((»en ts t", t"S • . . . t^*^^ sofammen'd^feei 
fet)n foK/ ifit alfo ni<|>M anbert M 

unb f(e wirb ba|er ermatten/ wenn man biefe ®Ieic(ntnd enf/ 
»icfete/ 6ln^ bie SörmenweHJe i', t", t'"'», . . ... t^**>' 
fdmmtli^^ nnter einander öerfcbieben, fo ift y zr i» ' unb bie 
®(ei*und. n ifji bie ©Uicfeuna t^ -f- pt'^* ' + qt^' * + k;. — j^ 

^iwtttH^ ber Sanhtoa y ab^n^en wirft, tnuffen anife^^^fll^' 
utiterfcbieben werben} nlmfic^: i) ber S<i(l> wo bfe gedtbette 
^Ulifeung bie. adgemeittfke i^re« Orabet iß, unb folcjikb bie 
^oefftcienten b^rfetben in gar fetner Serbinbong mit einanbtt 
fifi^n'f ft) ber $aD, wo bie Coeffi^iem«» btltimmw^^lm' 
|inb/ ober fonfi.irdenb eine iXetacipn 9e9en..etnanb^r Jtfa^^ . 

. 6) '3m erffen.Sape fann bie OCeidl^ond U nur dann law 
tmt ;und(ei<^e jSkiraetn ^ben^ wenn bie Sormenwert^e t'v f, 
t**',* .... t^^^ fttmmiCicl» i»on einanber »erfcfMeben finbj unb 
fbtM bie» emt/: fo Ufo jl^ imiieiv wie wir im ajor^ge^mr 



hin f^efi^ ^lAm, btr^^UnwiiA imii 7 te»* ^tn ^üVm 

It an V un^ * etnandtr gleiii/ fo t(lt itbt Mefer SQufifCn (ine 

|t9i1%eh ben Sunftlon^n t uitfty tto4^ »ofejHl be^fdc ^efe^t tmn 
ben, bet 3ft(tenn>erit{^ oony notf^ptnhi^ oon einer 9(ei(6nflg 
bei» »ien drabeil a^, ble 0(t iebe«ma( linben liit (S 14;}^ 
unb biefe €IUi(l^nn9*giebc bie > SBerc^e i>0ti y, it>eU&« jener 
Biiraff forrefponbfren, stid^eiüft* . 

7) 3tt bem tibe^Ntv S«0e l^in^^gM Hnn H M erel^teii^ 
ba§ biefe ober jene SBuraet c ber ®Ui<^ng il, anf er ben 
y — I gtetdben iSBuraebt / ibel^e au« ber ^Untitii ber ^on 
menoeri^e entfpifinglen, no<( ifie^rere anbere gCetcf^ir neben (1^ 
(at# bie iiiren Orttnb in ber ^efanbem-^M^^ftnlreit ber dir^ 
gebenen (SUidbon^ feibfi (^aben, nnb ee ^rb bo^ in einem 
fdtcben ^atte ber 3ai»Ceftwerc(^ »on.y,, »eC^er ber Sariel t'. 
fi^m^ponbürt/ notbwenbig t)4ir<& eine 9(ei<^ang i>on einem |^# 
9iren Onobe aCl^em ' teh gegebeif fe^n mdfjfen* 

«S> 9i«^ (aben^mir beb ben ottdemeinen Itiüferffft^nnden 
äber^ie 9(bb^ngidfei(.ber,3ab(enmer(be ber Siittf Honen t unb 
y anf ^ie befonbere 93ef<t»affen^eie biefer Sunftiimen gar feine 
SttkfMrt genommen} ee tfi itun 3ei( an<b biefe in CrMgnng^ 
^tt -|ie()en. SSir ^aben ft^on im Sorberge^nben gele^/ 
biif^^prenci biie geba4»ien fimPiiionen g(ei(ba¥(ig finb, bie ^mtCr 

lion t'V' + i"N'*"+.... + Ct^'^)^y^**^ f*bn bann f^ntr 
melrif<( mirb; weim mmt ffir t'> t's t"s . . . . t^*"^ bCtffr bie 
iUHlU.i(ften Somenmett^.nimilil/ ioobltr<b iif^ iftOein Me 
Recbnung um fe^r oieUe «bgeldrae n^% fmbem ini4^ 4«f de« 
gaile/ ibo bie ii;aneformtrie 9(ei(^ans fir « gleist SSancfn, 
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WrhH 9a(leiH»ert^ 9on y, mi^t biefett dCeic^ett flBiir^eC» 

«f# man er^Ctea ^<il)en mur»</ menn' man.bfe ((tmiiiai<fm 
gortneiimerf^e «Ott t einaefä^rt t^dut^ €ine if^nlH^e Serffir« 
yififi finöel a^r dber^aopt aUDdnn 6iattv Wfnn Me Sunf^ 
itcti t unby in>n fb((Ur ^((fraffen^U |ii0, M# menti Ne 
^aiur Der einm Ootd» Die euid^uti^ 

* ^ A'3A«z:A''<zr . . , . zr A^^^rr A<t+0;2: • . . . z: A<»^> 

|»i(<fcen ben p i£j)l?en A', A'\ A'(', • . . . A^*^^ A^^+'\ 
.... A^f \ gegeben tft/ bi.^ ^atur ber anb^r^n bmrct^ bie 

A' ;z A"=: A'" ^2 ..-•:;; A<^ 

Mof s»if(fceii ben k S^t^en A', A's A'«, . . • . A<*^> »«fHmteil 
mirb. IDcnn wenn 9k ad« bie »nglekben tippen anffuct^etv 
b.i< eine ^utiUiQU erhalten tanti, beren ,9iatnr bnr^ft bie l&9f 
IMngUt<b«ng A' z: A" z: A"' ;^: .... — A^^> aegeben üt, 
taib (hierauf alle, biefen nngUicben tippen f orrefponbirenbe, 9ir« 
meni»er(()e b^r Junfct^nen* t imb y ftt<t»ea; fp »icb, wemi 

t', t% t''', t^*"^ unb y', y'S.y'", ...,.y^*"^ biefe 

93eribt beaeicbnen^ bie ^ünttitnv^y^-h v'^yf* + ^, . *^ 
-f (t^^^)V^^ oot|m>enbi9 i^mmtttii^ fei^n, tpeil el feinen 
^cnnenmerit «pn t^y geben fann, bec M ni^t unter benln 
^nooi fottte, »oraud jenetf %gregat säfgmmengefef^t \ft^ 

50 tSaf nnn bie 9Ubung ber trantforwirien dCeicJ^nng 
fär % b€Q ber angenomoienen iBefcl^atFett^eü ber Sunfiipn^n t> 
y» betrifif fp mifffn mir bie^ipiben SdUe onterfci^eibeni mp 
t, pber iPP y bteienige ^untt^^n ift/ beien 9lai^r bnccft bir 
€Kfi<»iin« A'z:4^'w A«^' =: . • • ^ 2? A(^> »egimnK »im 



Stoet Me f ift Voraitifeftmtd BtM, ioMbk 8»r«etnMrl<ie . 
V, t'S f's . . . . t^'\ flmnKiA Mii dnmiber iMrfc^teöeiv 
unfef t^ie eutcbang II» vulä^ au« diefen gormenwerct^ ^ 
hHJbttmMr ifi mkm4t, fftk btp gUfcbardfini ^mtetiMieit, km 
ba# 9DefuC(ai btt itiig(d4fii ^ormeiiwert^e* i^af o^ Nr 
|i»We 9orau<reftuit9 6taU/ fo sfeftt ti unter den Sortntn^ 
mert^en y, t", t"', .... t^*"^ mehrere (|tef(^e; unb e< »Ir^^ 
menn mtr bie 9n9a(^( der ungteid^en baruneet/ b. (^. bie 9n/ 
laffC ber ungleicben 8ormenmeri(^e,bie eine Sunftfon tfaben tanjn, 
b^ren S^aeur burit bie Zt>P€it^lti<bfiH ^' = -^" ^ ^'^ ^ 
. . . . r: A^P> beftiliimt ifl/ i= /* feften/ ble 3aW jt ein 
9ietfa4»ee ber S^^^l /» fepn. 6eoen mir a(fo ^r zz f^t rnib 
nrtmen an; baS t'^ + pt^'' + qt^"** + ic. zzo ble ®lei/ 
4fun8 f«9/ ibetcbe.blpfi aue ^n ungUi<beit ^orm^nn^r^t^ 
«Ott t gebllbet morbeu/ fo »Irb btef^teid^und ^'» ioe((6e au^ 
ben Sormenmerf^n ts t'S t^'s .. •• t^^^ ^tMbtt morbeiv 
iM^t^ anbere aU ble Cntmkfebtnd ber fofgenben 0Cei4^nng 

(t^ + pi'*'' + qt^'* + wo" =: o 

' • xo) jDa ferner atebatm {eber 9Barae( t ber 0(ei<(nft§ n 
^$S3erl{« »on y forrlrfpcnbiren, fb wirb ber ^af^ienmtrtb 9mi 
y. noft^wenblg Dan einer SCel^bung bei v (en Srabee abütuß 
gen. 6lab ble Sunfclenen t unb y gCel(^rllg, fo Ifl ' zz i* 
nnb ee iinqt a(fo biefer Vüttt^ blo% von einer OCeti^uttg b^ 
eiflen Orabee a(/ mirerforbert mirb. SUee bietf giCc ieb«4 
nur fo fange, aCe ble gegebenen eUic^nngen s« ben^ alTgenielf 
nen ge^fren; benti^bep befonberen OU.i(^ungen Ünnte ef $4h 
mle'f<fcon obenr bemerft »ffrben^ aflerbtnge, ereignen # b^i ble 
•Cifv^ung lir y ton einem f^ifftm Orabe fe^* 
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11) fCafer Mn in t (m%^b{nm fBttiittnifftn imifdben 
^tt SniiffiaiMn t« y, gkbt ed oiber no4^ unad^Ki^ inele atu 
hWi ^ep ^(<(en ß(i» Die iXe<|^nuo9 e^nfaff« «ercinfai^eii (<{fil* ^ 
€ittf foU^e !Beretnfac(^un^ jinDet uber^upr immer Dann ®(att# 
aKnn fi^ ßu$ Den f4mmf liefen Sormwvetrtt^en oon t«.meb^ ait* 
aUen m6d(i4»en Serfeeungien DerSSaraeln 3^'> z'% x'''> k. en|« 
fpringM, folcbe t% t's t"*, . . • . t (i<«) (^eraud^ben (äffen/ Die 
enfiMDer iimmtü^ oerfcfrieben fUiD/ oDer Die $eriQDe Der k>er# 
f4»ieDenen 9&er((e mehrere QKole »ieDer^oU DarfieKen/ \mt> au/ 
d(ei<^ fo Nf*affen fln^, Dai Die Sunftfpn f^y' + f'^y" + 
f ^y"' + + (t^^bV*^ fommetrif* »irD. 

12) CbqlU\4^ t$ oCfo Siffe ^Mt, wo (l<^ Die Ked^nung 
«ereinfa^en iSit, ii^nn man , anflatf Der ftfmmUicben Sor/ 
menweri^e Der $uH!don t, mir Diefenigeh ^Mä^t, wkldt Die 
elen angef uferten Cigenfc^affetv beffo^ ^ fo en»i((fl Doc^ Dar/ 
au« f Ar Die Seflimmung Den fBeriM Pon y an« bem SBert^e 
Don t, (Die di^üfer« flSeitttfuflgfeit Der Dleibcmid au^genom« 
Sien) (ein 9lacb4«i(* 9)^an (itnnfe h^^t einmenDen^ baf «ttf/ 
^ann Die 9ltiibnng fik y auf mtn (tiefen OraD fKei^en 
ii»e.rDe# aU ntt^i^ m(tre/ nnb DaS e# ii<( (ref?en !5nme« bafi 
man eine fo{<i^< ®(ei<!^nd ni4»t aufantifen ^ttmUiU, unge/ 
«ci^tec man xMtiibi, b^ fte^ift angefleacer 9}e(^niin^ au 
finer aufU^boren ©leicbung. (^eCommen mdre» Sa (Ic^. aber 
#(iDann nnler Den SSnraebs iener 9Md>an^ mehrere finDen 
muffen/ me((^ einanDer gteicb #nD/ unD in Der gotge gezeigt 
timten mirD/ Dal! fic^ eine fcfc^e tM^n^ immer tinf 'eine 
auDere reDuciren faffe/ mdcte^ nur Die ung(ei4en 9Barae(n 
ttukiit, atfo in Dem segenmirtigen ^alk Die nieDrif)fte ratio/ 
noCe 0Ui4Hing für y» fo liebe f{<b Dle(e SinmenDung i»on 
feilf. - 
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§ 14«. 

Wurseln eiltet (tQsenteinen (Sletc^ttitQ irgen^ einee iptoi 
bee: »mn f^U ^en CBfra^ der ^etd^ung «ttgeben, durt^ 
welche der 3A&,(enw^^<^ v<>^ 7 ^^ t»eif» belftniitett $a&feii# 
ivert^e von t ^efltwnir n^ttti. 

^QfL SKati mac^ in der Sunfttoii i aQe Serfeenngcn 
ber SßurielA x'j x<^ ^"', ic, fjit tiK(<^ ber $ormeiti»er0 
berfelben Mmgeddberf Wi^X% bte iWlni(t<i^en Serfe^iid^n a(l 
in t ntact^e xam an(b in ber Sunftion y* (E# fep ' ble ^m 
aa(r( ber unf)(et(ben 3ormemver(be oon y, i»e((te man biM 
bnr<6 er^j«; fo n>irb bie Otei^^ung an>if(ben y nnb t in Vbp 
lie^un^ anf y ttom v fen 9rabe fe9n. Senn ba bie (|(ei(b<ii 
3ormen»erifie oen t nur einen einaigen Sa^Icnipert^/ bie * 
Uflstett^en Sormenmerfbe twn y hingegen y nerfcbiebene ^o^ 
lenmertbe (^aben/ foigUcb > 3a((enmert|^ oon y einem einii/ 
gen So^ienmeri^e 9on t aoge^fren^ fo finnen bie erfleren 
ane bem (enteren nic^i anbere aU burcft eine 8iei<^Hna be« 
y len @rabe< befttmmt merben. 

^eTfp« I* 6« fe9 in fBeiie^ung anf bie aOgemeine SM 
^nng be» »icrren ©rabe« t r: f : (xO (x«)Cx"')(x*')i, 
y =1 ^ : (x')Cx'')(x"o<x'»^), nnb bie gittior biefer gnnlr 
tionen bnr<b ^\t Spi^engleidmnjen ' 

1 1 (xO(x'0(x'* )(x"0 ::^ f ; (x«')(x'O(x0(x") 

::;:<? :(x0(x")vx'0(»'''-) 

gegebetu 6ni(en mir nnn bit gleiten gormenmirf^ imi t 
ii«F (S h;# wtb ma4^eti (ieranf bie n4m(i(^ S9erfibiiii0ett 
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f ; (:jc')(x'0(3^'0(x'-') 
If (2!t")(x'}CX'")(x'0 



^ 5 (x")(x')(x<O(x"0 

(^ : (X'")(x"')(x")(x') 
ip : (x<'')(x^'OCx'0(x') 



fBon &«n a<^i fEB^lfren »oa y» meUbe wir (ier erbaUcn ^ 
,Uti, fiitb «kr/ maeii 0er «Drau^gcfe^ien ^f(b«ffen(if<( Die^ 
(er {Junftioitf fowo^t bie oier erfl«»/ üii b^ oler fcsteti eiiM 
atit^er qltiö)i e« aebSren a(fo ein^m einiigen iSercbe J»on ( 
IM9 VittAt oon y ati» ^^ &i€iibnn^i iiX(^-y tair<b ( 
(ieb(/ tw^ o^r oom amepten Orabe fe^n. 

^u ben unenb(t<b «ieCen Sunfifonen t»on ber attdettommai 
nen ^ef<baffen6cU gejiren )• 95. Mgenbe: ir:x'x"+x'"x'r^ 
y zr x'x'^ iz x'x" + ox*" + ox'r, 05er y zr x' + x« z^ 
X' + x" 4- ox«< + ox'^ 5fl alfo ber SaWtwtt^ »ort 
x'x'' + x'^'x''' Mannt , fo (i{§t fl(b barims ber 3abUiimer(| 
fomo|( ooti x'x's a(«, «on x< + x'', burcb bi^ OTafUfung 
einer eteicbung be< sme^ctn 9rabe« finbeti/ »«(((ei mit $ 40 
iSbereinflimmt, wo mir bei^ O(ei<btin0 90m iweQteo Qrabe 
Hof aii^emicbett man tu 

:Qtffp. 11. (b (e9 fir irgettb eine allgemeine OUiibmig 

t 5: x'x^x"' + x"', y z: X'— X'' z: X'— X" + o (X«' + X'*), 

ttm umi ben Orab ber niebrigfleh rationaieti 0(ei(btttig $ß 
fInbeti/ bar<b mebbe y an< v (efHnimi mtrben fomii «fifa|ff 
manm{efo(g($ 
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• gUi<H f^otntntHt^ 




ton t 


t)oii y 


. . X^X'^X"' + X'»' 


X' — X" + o (x'" + x'*') 


. x^.///x" + x'r 


X' --.x«'+ o (x'< + x'O 


x«x'x'" + x'*' 


X" ~ X' + (X'" + x'O 


' x"x'"x' + x'*" 


X'' — 7L"^+ O (X' + X"') 


x'"x'x" + x'r 


X"'— X' + O (pi" + x'^) 


X'"X"X''+ x'*' 


x'>ä«^ X" + o (X' + x'O ' 



C« §«^6ren alfo fe({^< ixrfitiebcne SSerf^ l^ott y einem fiiM 
lideif ©ert^e »pit t |a, ninttUb: x' — x'^ x' — x"', x"— xv 
X" — x"S X'" — X', X*" — X"; ttiib el btfc flct^ ba^er y aui^ 
t n\it anUti, oU bar<( eine e(ei4»uttg bf< fect^cn 6ra5e<^ 
Timmen/ wenn i^re Coeffidenten tatienatt Sunfffonen obn 
t fepn foKen. 2)4 üf^Hjend 0ie ^rmenwert^e t>pn y tu iwep 
nnb $n>e9 einanbergifei^» «^r enr^edendere^f finft/ fo mivb 
biefe QCeid^itno nur ^ttabt Sotenant Mn y enifNKien. 

$ 149- 

bell Wutfjeltt x', xi^s x'^', k^ einer allgemetncn CBIettfeutis: 
tnan fc^tt ein t>erfabrett angeben / bie ntebttgfle ^Uii)ung 
^u ftnoeti/ burc^ «reldbe ber Jabi^nivertb von y aw bew 
3^&IenYPert()e ron t bcflimmt mrb/ unter ber 23ebtngtttt9/ 
bf»ß man nur bte ungfetc^en ^ormenwertbe von t ba3tU ge/ 
braud^en foO. 

3(tt0. 0)lan ftt(be/ t»ie im oon §, bte gUicben Sormenr 
UMttbe öDn^ t^ unb bie ibnen loerejfpehDtrenben ^ormctimen 
1^ Don y/ nnb ^be ««« biefen Ubiern bte «ngleicben darum 
fer «lierdtt«; ffe m«gen yS y", y"% . . . . y^V betfien: fr 
wirb bile^^fiiibfe €Ket<l^ung iM>m vten Grabe fepn/ unb bie 
^fbcubitn 9Bertbe lu $Surae(n Ifaben. €tf fe« • ^ * 
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Hefe efef*nit(|i fo tfl p =: y' + y" + y'" + Wo q r: yy 
+ y'y'" + y"y"' + w. , r :r y^y*^-'« + ic, k. ©a ölfo ble 
funfttPiien p, ^, r, tc. in i^nfi(ftt anf y', y", y'", ... 
.». y^''> fijmmecrifct flnö/ fo »erben |re beo 5en{erti<)en 85er# 
feeungen ber SEBurieln x', x", x'", tc, für welche ble gwif* 
tion t ungednbert Melbt/ e^enfaKe undcifnbert bleiben. 9$e/ 
leicftnet man ba^er bie ungteict^en Sormenmeh^e üon t bur(^ 
t', t'S t'", ; . . . . t^*^ fp ünb v^p', f'V» t'"*p"S • • • 
. • (t^'^/p^**^ aae m(0tf<^e m^leid^t f ormenwert^e Doii 
t'^P, jinb eben fo t*\* , v'\* , v'\"' , ..... (t^'^)V^ 
üüt mSgCtc^ Sprtnenmenffe i»on t^^» n^ f. 9. ^fi aber piUf^ 
fo f^b bte ftinWonen^t'^p' + v^p** + t";^p"' + 



• . • » 



tt. f. m. npil^toenbid fpmniefrifift in 9<|ie|ttng Auf x'p x*',, 
x''S tt^ unb ee reichen ba^er bit undCeic^en Jormenmerr^e t*, 
t'S V*', • . «. . t^**) aar Seflimniung oon p, q» r, ic. ^in* 
€• (4ft fid^ ba^er bM in S 14^ d^^^rce Skrfa^ren anf bk Soef^ 
ftcienten p» q> r» tc. unmittelbar ufib o^ne irijenb eine Sibtfm ^ 
»erottd anwenben. tSQoQte man t* %• P. be(timmen , fo fu4»e^ 
man »or aOern bie traneformirte ®(ei4^ang für bie ^unftion. 
t m^ h^m brieten Sapitel; de fep 

t«^ + Pt«*-' + Qt«*-* + Rt«-» + tc. = o. 
{)at man biefe gefnnben/ fo |a( maii nnmittetbar 



P== 



»t'" + ar-LPt*"""* + »-.«. 9*'*!+ tc. 



»oritt P' zzjt + J?, <y =: t« -f Pt 1+ Q» ic # »nb bat 3«i4beii> 
»on ber $orm ,9^ ben SatienflMrtf^.b^r fommetrHtbeii $mi{M 
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tief. Siir Die eoefticienlea q> r, tc glCt üte ninidd^e ®leir 
<i^un9 unD ber ndmUcbe 9ioi5ni(f/ nur mui man ankr zj^ die 
gaftlenwerfV ber gttttftjoiten t'^q' + 1^\" + t'^'^q«' ^ . i . 
, . + (t<""^)^q(«"), ttV + t'*V + t'"^r'" + \f. 

00 (aiia€ seS x'S x"', tc*/ oU bie ®ur«e(n bitter aM^s 
meiiieii ®Iei4^un9 x^ + Ax""'' + fc"-* + ic. ;= o, ^. J^ 
einer }vi^tu, morin tte ^oeffidenren A^B^C, tc. un^flimmc 
fnfi!, an^efe^en merben^ mirb «an för bie ^oeffkieoten f > qt 
r, tc immer ratlonate gunftlpnen Don t ftnbem Q3eaie^en 
fkt aber biefe ffiuraefn auf eine fpecielie ^^teti^ung, fo fann 
e« fkbf na<b ber 9^eMafFett(»eit ber gfnnffion t, ertidnen, ba| 
"ber 0emetnf*aft(i<te 9lenner wt^-* + «-.i . Pt*-« + »-i. 
Qt^'*4- w. in bin Qlnebräcfen fär p, q, r,; ic», ir o iverbe, 
nnb bat er felbfl bann noi|^ zz o Heibe/ wenn er mehrere Wlait 
bifferenrürf n>irb. Viiimm mir nun an^ ba6 f*^i Pufferen/ 
tfationen n^i^i^ fe^n, e(fe ber 9lenner auf65rt »u oertctmtm 
ben, fo ergtebc M «u^ S i4f # baf bie Soefftcienrett P)> q^ r^ 
2C« 9on eben fo vieCen 9(ei<bungen bee A«|en ®ra(ee 

p/*+ t'pA*-»+ b'pi^-*+ c<p^*^ + tc. ;;= o 
^ft -f. A''^/»-« + b"q'»-' + c^'q**-« + m z: o 

ab^jnsen werben/ bfe M ika<b ^f bafetHK anfte^eteneii SRe« 
f^obe immer finben Uffen/ nnb worin bie Coefficiencen a', bs 
c', ic, A", b", p'% IC, *"', b"S c'<s tco «mmiUct^ rirtia# 
naic Swifcionen von t (epn werben» « 



«Ol 

I 

JKIfi msA in Mefem fUf^tt xm ^er Sontifoti y 9«ra$( 
i»pr)»en/ (4fi( fi<( au^ auf ^fe Sun(Hoti x \ttbft anmelden, 
CpH nimliii eine ttBurgel, e^ma xs an« bem Manntm S8er« 
t^ einer gunhion t z: f : (x' ) ( x'O ( x"') . * * . (x* ) eeffiiniiK 
iverben, fo i^ weifer »i4)M nit^ig, M y i= x' |q fe^eti» iinb 
MHgenl/fo in )»erfa&ren/ mie g^t^ri n^erben» 

fftan flehet nmi b^ €kttnl>y warum man an« ^etn hiß 
tannten SSerc^e eincir f^mmefrifc^n Sunftion t)on ben SBar« 
sein einer ®Uidi^ung, wie an^ triefe gunfHon bef4>afFen fe^n 
magi bo(^ nie im Slanbe ifi/ Mefe SBursefn au befittmmen» 
^enn ba eine foCcbe gunftibn ^ allen 9}erfeeun^n l)er^ur# 
5eCn immer b^nfe(bett iSBert^ be^&lt, fo mufi üe npc|^wenbig 
abe SÖurseln au ^(eicl^er ^$U ge^en, unb man wirb ba^er^- 
man maa.e» anfangen wie man toiü, fmm'er wieber eine ®(eii 
4^ung er(^aitin/ ml^t von tftv.^^^tUntn ni^t »erf4HebiA ^ 
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VIII. M^mtlm Mü^obt ^t %uflhfms ^^ 

^t! $ 140 iaUn »Ir itHf^en, baf fi(6 Me Crfordemilfc aoT 
aagemeinett ^uftifung 5er ®(ei(^un9«it anf an><9 surt{(ffit^rett 
(äffen ) ti^mU((: i) auf die €rfln&und foC^er 3unf Honen ber 
9ßar5(Cn^ i9obnr(!(^ bie Wtiibunß, in meCÜ^e man bie ^eqebtnt' 
umgeformt f^at, aur 9u{{ifttn<| ^t\ö»idt wirb; linb 3) aiff bir 
tBeflimmund ber SSurseCn an« bm befanden Sßerr^e' ber aiii 
genommenen ^unfcionen. fRif bem awepten €rforbemiS ^ay 
ten mir e# im oortgen (lapitü hut^m ba^ erffe/ intbft ber 
QInmenbunfi auf bie aagemeine Stugifung ber ecetctungen fo0 
ber ©egenfianb be« ^egenmifrciden SapiteU fepn. 

3ur €rCei(i^cenind bee Srucfee unb ber bequemeren tieberi 
(litt megen, miß t<b t)on nun an au« Den Sopen ben ^u(^# 
ßaben x neb9 ben äberfläiigen ACammern meglafFen/ onb 9att 
ber ®arfen Sljfem fegen; a(fo )« «. f : ( 1 1 ^4f • • • • n) an- 
ßa» f : (x')(x")(x'")(x'0 .... (x<«>), unbf ; (34?65:0 
anflatt f :(x'")(x'^)(x")(x''')(x'')(x') f<^rdben. 

S ir». 

ile^rr^. t))entt nrnn aue ber Pettobe .t^oit n Z^ptu 

A| 9 Ag , A, , A4 A^ • • . Ay An , tioelc^e (U^ 

mte ber (Sltid^nnf^ 
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aUt tii&9li<^e Zypcn fnd)t, wtldje fid) au^ ^er t)etf<Qun86/ 
regd A^ = A, obletren faffett: fo 1vir^ nian eine Petiobe 
erl^afteti/ «i^I<^e in ^em joll^ ^a v -— ^m unb n pviiii3(^()Ieit 
in eitt^n^er f!n^, mte ^en fimmtlid)m n Ct^pen A^, a^» 
Ai, An» in btm ^^tde^ingegeiiy t>a » — ^ unb n eitt 

getitetnf(^aftitc^ee maa$ m, ^bett/ nur am -- tiefer Ct/ 

pen befielen 1vtr^. IDie Cppett/ ivelc^e man buvd) "bit fuci 
ceflitf e ^bltimn^ tvf^Xlt, votvbtn in nac^fleM^er (DrMtung 
¥iufeittanoer folsen: 

A^> Ayy A^y.^y «»jf-a/t» A^,.,^, tC, 

f4> ^A$t>te tnarfen a«> »»> «» — /«> 5» — «i»* ^t-^^f^^ tcv 
fitte ^irtt^mettfdl^e Progreffi^n mit der Dtffereitj r — /» bi&^ 
bttt/ wenn ntün nur oa» <iaen (Bliedtm tneftp-pr^gKefiiott/ 
wel<f^e griier ola n (In^, tit^fe 3aW fo oft votiüSif .^ 

' ero $• *• gteJe Me 6Cel*iinö ^ 

^f Verlobe 

A, ...... f: (1294^^5^«)» ' 

K f : (a34y<57«i) 

A^ f : C?4^^78ia) 

A4 f ; (4f^7«i«j) 

A, ...... f: a«78l»94) 

A, ...... f: Cö78iaj4y) 

A» ...... f: (78113154^6) 

A, . .£ : (8ia54^«7) 

OergMiftl man Mefr Stt^pcn au |i»ep unb atve^r fo tt^Üli 
man 



^ 



Qtei^ung 


S>U<MoM 


* 




A. ::=A. 


■^i > Aj , Äj , Ay 






A, = K 


^i > ^-♦J -»t» -^Ä» "^S» '^8> 


A„ 


A, 


A. = A, 


A„ A, 






A, =: A, 


^i» ^€9 "^3» "^a^ "^i > ^«> 


A», 


A. 


A, =:A, 


•A,, A^t -An, A# 






1. =:A. 


•Af > Ag, Ay^ A^, A^9 A4, 


A,» 


A* 


A. = A, 


•Afl» A,, A4> Ajj, A,, A^, 


Ä„ 


A, 


A. =A, 


A-a» A4, A^, A3 






Aa = A, 


Aa, A5, A^y Aj, A^, A(, 


A., 


A, 



IC. IC. 

jp<r 0run^ hiervon ifl fe^r (d<tt m {tnbeii# nn^ Atni{f«l 4iitf 

Jttf. L jDev 6a$ (a( au(6 ottbann no«( feilte gtitd^ff^r^l^ 
mmi man/ anfhin Nr Itopengteic^nnd A^ ±z A> bie Sp^^eitf 
gfeMntid Ay =: A^ tthitiiK/ tt^enn man nur in ber a^ne^em 
Nu 9rogreffion n ^> «a*— n j/M-^a», 4/«— ?s j/«— 4»# 
IC/ fobaCb mati auf ein nt^aHtt^ ®(teb ober 9hta ftiit, fo 
»ie(ma( bie So^l n Iftnaltfeftf/ M< u pofilio n»irb, j6p )• tB. 
|a( man, 

8&bie 

JDfe 9eriobe 



A. =:A, 
A, ITA, 
A*=:A, 
A, =A, 
A, =ZA, 
A^=:A, 
A, = A, 



Aa > Aj , A^ , Ai, , Af a A ^ ^ •A4 > A^ 
Aj > Ag , A^9 A5 

A4» Aj, A^, Aj/ Ag a Aj» A^y A^ 
Aj» A, 

Afi» A,, A4y Af y A^, Aj, Agj A3 
A7, Aj, Aj, A| 

Aak A,, A, , Aj, A4, A5, Af, Aj^ 
2C, 



Sttf, 



3»f. n. 3fi tMitt n eine VtitmH, fb et^mon im 
aier »ieöer 6lefel6e <|Jetfo6e, ml<bi ^m9 von ben £w« A , 
^« » ^» » ^1 mm «"♦ «Jiwnftfr 0(ei(^ fefieit 0143. 

iB«fm»m »M» »«r «rt, n>{e fle im «or. $ bit <Me& 
*uii9 A^z:A„ o>er A,=A^ g{e»(, fönen (pfUf<*e SJew 
feeungen feigen, im6 Me 9«rio»(ii/ weh^ ^iMMtfttt 
ptn,cnmi^t «Perioden. 

©a« raurierifUMe 8)lertmal'fp(4«r SttfUmi» Um« 
tarin, Dag ieOe <«urt«( mi eine eMfe »ori «»er ridnitU 
tm, nnb im eifNn fade 6^ ((»(e Me 6l<l(e »er erflen, im 
$wm» faBe aber, Die erfte Me etedc bet letiten «tnnimni^ 
^ iMf «ine S(tt OMi fireiiaewesnng fUttt fimti tHe «cm 
I. «. eine Qinta^ «etfonen im ftreifk Jc^eti/ H»btt aübt» 
r€n Den «Ricfeii tn«e(e()r^ im» ade tOBMi^ ciiMi tu^nu ^u 
ober rutfwdrt« f^un. 

»le S3erfc$ttn9en foOen an« aM«m net» c9R{f<( leifen^ 
wenn «(of einise Ut «Burteüi M wf Me angefleNne «rf 
bewegen, Me ädrigen ober an i^r eidle Meiten. 0» j,^ 
d<(M Me etei((>ung f : (iaJ4j«7g>- f 'Cj+JJa^j) 
>C8i c9K{f«e ISerfetMMflen twif^en »en erften f&if SßntjeCn. 
a>e«r ««8 be» »or. $•« (tat an« flr Mefc frint Wi^^iH, 
wenn man ntar fät n Mo§ Me 8a»t »er m »erfeonften SBnr» 
leln nimmt/ an» »ie fiMaen fp «nfleM. «fo »km fle gar 

S if*. 

Äe^rfo«. tDeiitt Me (Het^uiig *« + Ax»-» -(, Bx?-« 

♦f ifc — o (»ttr« »ie iSnüil^itg etiler Jonftioii « ^ 

^» ( ' a J 4 J $ . . n) in eil« 3WCY0liet>rtse (Siet^ttn» t°— K— o 

«mfefornn »«rOrn: fo »er»eit »ie Wutjeln »iefir Jf^tN« 
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folc^eV joriiietti^en()e ber jun^tien t fe^n, iötUi)z jufobi' 
men smcifmeti eint perioiöe bil&^it 

^ew. Jble SEBurteiit Ut (Bhiinn^ t^ — K = o Caffen 
'fi<^ Immer) »te auB bem fünften (lapUtl Utannt (9, Iburc^ 
V, «f, Ä»t', «sf, .... it^'h' auihtudtn, wen« « einb pH* 
hittlw »urael bcr ©lefctfung t^ -^. i rr ^csei*iieh €« Ift 
iba^er t"r:«t', i'"r:«t'% t^'ziÄt"', . . . . t^*>±: «t^'^'S 
^ri Mt^^\ Bftffen mir nun A,, Ä,, Ä^ A^^ * . . .'. An> 
Me 8ormeii»en(fe »e(ei<frffen, t»et4e ben ^uriedi t'^ fs t'^^ 
k . . , t^*> iMfprf^^en, fo mug ^u^ fe^nÄar:«A,^ A,zz«A,> 
A4 :z »A«^ . • V . All zr «An«i, A^ ± «An; titfb bft eftie je^ 
f^iäft 0(eiitahd Ay =r«Ay.i> «nab^ilngis «ondefi btfonXktu 
OBert^»/ mictt man tien jßiirselfi x', n**, x"*, :c. U^U^pi 
m(^, uniIv fe^n mofi^ fo )»M {ie aii4^ atsdaim 1194^ H4^9 
^(ei^n# wenn man in ben bepbenXt^etten biefer ©Uit^ftn^ bie ftt 
tiamiien SSurteto auf irgend eine/, ^it auf Mefelbe QCr( o^e^t/ 
weil bief e^n .0 «iel i$, M wenn ble Skrt^ biefer fSBursefo 
gelodert wertem 9)e{fmtn wir a{fo an^ ba§ man in Ay^. ftie 
flBnrsefn xf, xf, n"*, tc. fooerfe^ t^aU, ^tii batm$ A» wer» 
te> ttn> bafi biir(b biefei^ fBerfe^ung A, in iTfienb einen oiu 
bern jjformenweril^ Air uMr^et^es fo i^t man tmcft A#z: «Ay« 
Sinn ifl aber am^ Ayfx = «Ay> fotgUcft ifl Ay^-i z: A^» 
ipicran» fplgCy ba§ Ay^.« bur<ft biefe(be Serfet^nng ano A,.^/ ; 
leugtwirb/ oU Anbaue Ay-,; oifo A, aus Afy:mie A^ mn i 
As9 Wie A^ au« A, n» f. w./ enbCid wie An aiie An-i nnb it 
Ai aue An. S)a aifo bie Sbrme'nwert^e A^» A.» A3, A^» :;^ 
• • '. V An a(re n44^ bJrfelben 9erfeoun^egl£ M9i €ln4nber 
abgeleitet Werben/ unb ans ber legten An wieber bie erfle A^ 
•rbacien i^irb^ (9 foCgt, bdi Atefe n Sormenmert^ tm fer 
ciobe Hfbeni» 
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iXufg. iünPtv äUtn m^^ttc^^ Sntum^ntn i^6n btn tonn 
3fltl xs x'^, ^tv oagemeinen (Sleti^ttitg he^ sxot^tm (BtOi 
be» X« — Ax + B zr o ^te)eni9en ju ftnbeii, ivelff^e jm? 

t^^ m<m Mm anbtu eUid}ungtn aafyaliftnwiffk,^ ^t . 
t>ee erfUn (B>rii^e0/ nnb bit vcn der Sorm t« — £ :r; o» 

^fi I) es feo ^ =: f : (IS) bMenide SunMbn, i»f(<^ 

aibep fSSm^e M> nimiiä) f : (i»}> f : (ai)> fo olrb Me 
®(ci<^itiid ftlr t, aUgemein genommen/ t»om awepM ®raOf 
fe^n» 99oIlfe man f^Ainn, bai fte nur t>om äfften 9rabe fe9f 
fo mfiSu f:(ts)=:f!(it) fe^n} ahtt botitt mim ft(») 
f9mme<rif4> fepn, unb e« (iefien flib au« bem 6<fami(en Skr» 
i(»e iion t bU SBuraeto x'; x<s nldbt atiber«, a(i bar^ bie 
Sußifung bir ged^benen ®Ui(^und fe(6fl befitinQieti (S 14S)» . 
ii bUiit mithin niä^t^ anber« &btii, ^^^ ansune^men, ba| 
tte Mb«i Sormenmertl^e £: (u), f : Car)> ble ä^ur^eCn eU 
nir ®Cei({^uttd Dott ber jorm t« — K r: o fep^ti/ mi^U t»or# 
aul gefegt morb^n^ baf man feine @(eid^ung bei» stuie^fen (Brai 
beis üon einer anbern S^rm aufiuCifen miffe. Sag fle ei fef>en 
tSnnen/ errettet barau«, b^6 fle eine 9^eriDbe bilben (Dbr* S)« 

fl) J6a K ZI — t't'^ menn f, t«, bie be^ben fSdarjedi 
bet ®(ei(|^ung t« ^ K z: o, beaeicbnen; (0 i$l auct^ Kz: — 
f : Ct3) X f : (21); unb ba biefe« t|)robufe untoerinberf bUfbt, 
»enn man x' nie x'' i^ertaurct^t, fe ifl 1^ eine fomme(rif(^e 
Sunfcion biefer SEBursetm €« ( J§t fi(j(» baffer biefe drffie ratio« 
na( bur(^ ble.Coefficicneen ber gegebenen @Iei4^nng audbriicfen* 

^) ^<i f : (12), £: (21) bie ^'ur|e(n ber SCd^ung 
t* — K:;!© ferjn foKen/ fo mug f : (m) n— f : (ai) feiert/ 
«R^ biefei ifl bff^inaige S^rb^^nng^ midist mir in tti&Uin 
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^a6en. Senn fü ber $^iUnmf^ 'i>on t =r f : (in^) einmal 
dffniibfii/ fo- (äffen fiit^ avib He $eBttrie(tt xs x'S o(^nt SuflSi 
funa U^^n^ einer anbern SCeii^ung ^efltmmen, i»ef( bie $01» 
mtnivert^ i:(i%), f 1 (ii ) DeirRfrieben gnb (§ i4?>. 

t 4> fDM<er gfH'teriafg gefi^i^et a^er pffen^r ein denSge^ 
iMun man f s (la) :n f » (la) '— f : (31) fe$(/ m» t$ w 
Cau^ifl, fihr^:(u) jebe Mie^lgp Snnfiion »on xs x«, 
appn^eity nur fefine f^me(rtf4)be. 2Denn ani» f : (is) :r 
f,s Ci*) -r ^^ (aO erdlU m«n bur«^ bie ajerronfcf^nng iM[tt 
xf tytil X",. f : (ai) — ^ : (äi; r- «> Uu^MiiitWn f : (ia) 
;::; ^ f : Cax)> mie er{orbert mir^* 

'. sy^^<'^M ergieto f4^ ba§ alle Srnili ionen »on berSonn 
fi^ {19) -r- ^ i Cax; iHT Sti^Ufttttg b<r gegebnen ®M<^nng 

$ JS6. 

»ufff. £>ie Allgemttne 01et(^«ng öe« 3t»evten <Br«bee 
X* — Ax + S r: o tptrfltd) a»f3u(^fen* 

2{ufl. 98ir (aben im oor« § defel^^n, bai alle Sonfdonen 
»en ber Jcrm t — ^ : (la) — ^ : (21) aur SCufliSfung ge* 
fc^icft finb« Unter ber unehbdc^en a)2enge )>on Sunfcioneiv 
tuel4>e nutn ffir ^ : (12) onnet^men fann^ ifl bie tSurielx 
febft bte etnfac^fite. ^an fe$e bo^r ^ : (12} z: xs fo tfl 
1 1^^ : (la) — f : (a'O ^ x' — ^"' ®«« ©Cei^nng 
t« —IC z: o gfeet at^r tzzf" = <*' — x«)« zz x'« + x"* 
-. ax'x" r: Ca] — ati*] n A« — 4B; ^U lra««foriiiim 
©ietcbnng ifi atfo ' 

t» — (A' —4B)r:o 
nnb biefe gieH t in ± ]/ ( A» — 4B). JDtan ffat aCfo Me 
^^Un 9Iei(t^ungen 
'. ■ •• ; ■'':.^* -f.x'^r: A 

X' — x>' n d;y (A« — 4B) 
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«nb liieraii« x^i; ^ ■ ^ % as^^n- ?^^ 7 , 

»ie erfordert »irb. 

Zn^ IDte Sttnräoiten 311 fMtih wM» ^t Tbxtfif^nf 
Ht ottgeiiteiiteit 0liiMnfi ^e» tvifiun <Bfira^ 

X» -i- Ax* + Bx ^ C ZT o 
§ef*icri fttb; ttiitet ^ert?ot«tt0fa5tttI9/^«p m<m ftttie 4k# 
^cre (B1ei(^on9en aaf^nWtn wiffs, ai» die vom ttfitnuH^ 
swt^tm &übtt tinb We t^oii ber goj^t t» — k z: o. 

%vi^ I) €«>Hc «ZT f : (la 9> äff« Wejehfjjen gunWo/ 
neu vor/ meldte giir Kuflifmid »er gesc^meit eui({^ng ge/ 
Wkfe ffnb* iDdtle »orjelit x'. x's x"s fe«f^^!^ft^ttiigfn 
0efia(teit/ f« («nn M ^uiifdoii t f((^ Skrlffe erMteni unb 
blefe gnb ^ 

- f;(iag)f f '<*fi). 7 ; tliO 

f j (ai|) 1 f : (13») , f : (5«l) 

& »frb baber# affgemcin aenommctt/ bto 9Ut(bae0 fSr 1 9«m 

* ffcbfkin Srabe fe9<i. 

3) iDie r<e4< ^ofmentverfbe in 1 fnb ttac^ ci)f(if(ben 9e# 

■ fiobeit ^eocbnet ^n ber erfteti J^daontatreibe befinbee fkb 

^)i^m«<!^ bie t9n<f(b^ Vertobe t^on f ; (t t }), unb i(i ^r 
Siveofen bie «or f : (ai )). 9)ebmen »fr an, bdfi bie bre« 
'^omienwenbe ber er)len 9eriobe bie Aursefn ber itoit^^iia 

^brigtn «tti4>iliö t* — K = o 1*9^1^, fb Ifi K bof %obi(ft 
biefeif bret> tSufsete/ «tfb babet z: f : (taO x ^ » (a^i) 
X f : (ji2> Ci iÜ aber/ mie man Cei(b( «infeben miib, 
biefe« f^robtlft fo bief<Men/ ba|«* bei) äffen «oAifiben Ser/ 
fe^ungen an>if<ben ben bre^ SBoriefn xs x's ss^'s nngeilnbere 
bleibt: benn mtK^ Alan biefe Cerfedttngfn/ 1^ et^dtt man bie 

■ Veriobf u - - : .: ,.: 



N 

f j (i«3> X f : fall) Ktj (iifl^l 
"f : («31) X f : (|ia) X f : fiaj) 
f : Cjia) X f : (ia|) X f/Caji) 
Utib Mffe brep Sprmenmert^e »on £ flnb fl(b(Ba^ til4^l »on 

cttcfpringen/ fittb bemitacb an brep unb dre^ tinanUt qiti^, 

bffie l^ct^i iuib bie(e find 

f : (ii5> X f :(aM) X l5 (Ma) 
f : (aij) X f ;(ua) X f » (mD. 
9i0ti n>eI4en her eine au« bem anbeten 6Ib§ bttr<( bfe 9Mm 
(((»luid ber SDuraefn x', x's abgeUilel werben fami» 

^> '£a a(fo K nic^t me(^ a(e awep DerMiebene Sßettle 
' (at/ fo ^(fng( btefe Sunflipn «on feiner (^6(^eren Ofei^nnd^ oCi 
t»on einer bee )mei)ten ®rabe« ab/ nnb bie SBuraetn biefe^ 
eUelcf^ttno merben biefe be^ben Sffiert^ fe^n: ' €e iiit 9^ 
^t biefen iSierf^en eine einfa4»ere ^orm oebeu; benn ba 
Kr: t» unb t n frdaj), fo i|l aucb K n (f :(i»3»^» 
«nb ba ber awen^e iSertft auf bem erfren^ wie mir in a gefe/ 
^en liaben, burc^ bit btoSe 9ertanf((»un9 ber tBuneCn xi^^' 
«rtalten wirb, fo'if) (f:(afi}}* b^r )we;ie93irA »on 1& 
4) CMe» 

K« — pK + q z: « 

bie 6Ui4nind/ i^on weiter bU Junfiion £ fib^ngtf "atfa p 
(ie 6umme unb si bai ^robufc ber ^evb^n tfOertie 9«ii 1^ 
^ iR bewnac^ 

prr(f:(ia5))« ^-(fKÄiO)« 

«Hb biefit INrnfiiimen p, q» fbib fo bef^ofen, ba6 de ttpüU 
Hn Serfefimtgeti ber fSnrtedi ac, x'% a^''', fwge4iilert Mri^ 
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xs X", X''', gn5/ fo (äffen (le fl(^ ie^eriett bur4» Me €oe{i 
ffdenien ter dedeBenett €Kei(^un9 rational autfbriKfen« 

f) ®lr (raben a(fo bie toan^formirfe 0Ui((um^ fär t, 
welche anfdndli^ vom fect^fen @ra]be ti^ar/ auf in^e^^ 0(eU 

t». — K z: 

K« — pK H^ q — « 

rebttclre^ unb mit finb {eberaete Im S^anbe bie Coefflcienien 
p» ^> aoi A, B, C, au beftimmen, menn bie ^unUion 
l:(ia?) befannt ifl. j^af man aber bie SoePcfenten p» q» 
einmal beflimmt« (b er^fi man taxib bie tSu^Mund^ ber tVHQi 
len CHeic^ung bie bepbeti ffierl^e l>on K> nnb wenn Miff 
nacft finonber in. ber erRen Slet^ntid fabRiiairf mtti^en# fe 
^^A( man bnr^ bie ^afl^fung bcrft(^ea bie (e4f« SGiert^t 
»pn t. 

6) Sa alle ffieri^e 9on t im» einanber »erf^^ben flnb# 
fp (a^n |I4p/ mie au# bem »oriften <&<ipktti Mat^nt ifi/ |bie 
!EBert^e ber SBuraetn x', il", x/^', immer aui ben.gefunbcr 
nen f29ert^ ber Sunfüen. t §ei;abeatt/ unb olne 9Ufttfnng im 
genb einer anbern ®Ui4>nn0 beflimmm/ biefe Siin^cfon mag 
b<{(t^affen fe9n/; mie 0e meUet 

7) Ci fommf nunmehr b(of iio(^baraaf wn bie Sanfeion 
tizf^(ia;:((9 au be(limmen/ t^$ bie bre9 9of9t<""^^i^(^^ 
f s Cia3)> ^ • (a?0» f : (5ia), b|e göuraeCn einer 9Mf 
t^un^ 9pn ber Jorm t» — K iz o merbem e^tt biei ^tf 
f(^e{^«n/ fo miiffen biefe breo, 5Sert|fe^ine (pl(te 9eale{mng an 
einanber f)abtn, bat 

f : (laj) z:«F;(^5x) ;i;«a£: (|fa) 

fe9» 9»^ b|!e«. m bem{rfen, ne^m^ m^n milKaffrUA frflenti 
eine anber^ S^ntije^ 9 : (i»jy atv nnb Mie 



WQ A, ^, c, f4r itit no^ ttn^imiiite eocfficietrten ^el<6^ 
nen. ^i bicfer QUIifeung er|f<U( man dtir(( (ine a^tii^in^fSIdt 
S(Nrf^d bir SBuricCn 

itnb menii man Me(e SBerif^ in bn t^origen 95iai€$ungtfd(<ir 
<i^un9 fu^ftiCuirC 

8ergfeic|ii man bl« CoNffeiinM Mt btnf^Mn gormtmNi» 
i{ftn, fD^erfpdtt man anr fBeftimmong 99» v4> M, c» fofgenbt 
6Ui<^ttngeni 

Bzz^Azz **c 

€— 0Bz:»'A 

XXe^rfle gif^r, b« «*;r:i fjt, JBiz«i4, C:r:iL»A, mfbbieR 
Iffiertiie f(an |ifdUf<( der iim^fen w^ britren Oenäge. 2)«r 
€oefFiclen( ^ biHbt wnUfUmM, nnb man fomi Hmi ^^ 
:: t ff^en; Ca 1p bemno« 

f :Cia|) == ^;(iaj)+ Ä*:(aji)+ «*^5(?ia) 

S) fflian tann, mie fc^on o^en gefagt morben, f Ir ^ : ( i a 3) 
iebeMiebige^anftion amiet^men^ jebt<6finbbU{enigen, tt>e(((e 
ieoben cpf eiferen Serfe^ungenimlfci^en allen brep SBaraetn um 
geinberr ^Cei^en/ einer anb^m Urfac^e wegen, hid^t brooi^^af; 
S>enn in bem ^ciüe, ba f : (12^) eine fot^pe Sunftiön ifi, ^at 
mm ^ : Cia?) ^ ^ : (a 9 1) r: ^ : (^ia}y mib ba(«r 
f : (IÄ3) = (r+ • + «•)* :(i!^9)=:o, mH i+# 
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Hh«*=^^ A tonnte H^ WH 9inf4>iiiitmi m^ ^m 
emn^ m^^laitn i»erbcn, ba He M »oti f^ttoft ergkH« 

^tt{^ IDte oilgem^ne 0(etd>ttits bee brieten CB^dbet 
X* — Ax* + Bx — C n o wirfli* aufsui^fem 

3(iifl» i) 3m »or* S ia^ett mir ^tit^n, bai aUe Sunftioi 
tien »on ber'gorm ^: (laj) +«^s(a?i) + Ä=f :(3ia) 
iur ttuflifong ber '91el(tungett be4 briUMi €^rabe« »efd^ltff 
fiiib* €i 0ieb( alfo untnblt<^ oieCe fltrfen biefe dteicbungen 
oiifsattfeit. Sie ein^c^fle SorauefeetttigV mi4>c man machen 
fonn, ip ^ ; (laj) z: %'; aWbami H 9 : C«?0 =: »"* 

. f : (I«3> ZI X' + ^x" + -*«x'" 

») i^ierau# er&At won tiwt 

3 « (x"x'* + x'x'"* + x'"x'«) + 3 «« (x'"x<«+ x'x"ä+ x'*x**'^*) 

unb mnn man hierin x' mit x" oertdufc^t 

(f:(»i3))» r:tO+/Ci'3 + 
, 3ä(x'x"*+x"x'''»+x"'x'*)+ )««(x"'x"» + x"x'«+x*x'''«) 

pber, menn matt/ ber Aiirie megett/ [?! + <ti^] — P» 
x"x'« +x'x'"»+x«^"« nQ , x"fx'« + xfx"* rf-X'^X'^iP ) ZI R 

(f :(ia3))^nP + 5«Q + 3*«R 
<f:Cai3))» HP + 9^R + 5«*Q 
}) iSlierati« ttiiU man ferner iiac^ 4* M tQV. $'i 
plia;(ia3))"+ (f:(»i3))* 

•ber, ba « + *• iz — i, nnb Q + R zi [la], 
pr: aE3] + xaCi*3-^9t»a3 
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unb, mnn man fie tit 6ttmitunait«b|jU(< iffft 9ß^r($e an« 



< ben. andel^ntfeti £afe(n fe<|t/ 



. p := aA* — 9 AB + fl^C 
^ «^tac^ bem oor. § ift ferner ^ 

S[z: (rcuj))» X (f;(ai3.))' z: 
(P +.I»Q + |«'R)(P -f- J«R + i««Q), 
'=:P<P + 5(* + ««)CQ+R)) + j(*+«^)QR-f9(Q»+Ä») 

pber, ba « + *«z:-r-i,. Q + R r: [la], QRzrCj^Hr 
aCa*} + CiS}>Q.'+R*:=£»4] + aCiaji 

^er/ wenn man für ble Cnrnmenan^brücfe i(»re tffiert^e ft^ "^ 
^ Z: A« — 9A*B + «7A«B« — 178» 

n (A» ^ jB)» 

O !Die ((^pben ®M<^ungett in f^ M vor, §"« merben 
bemnad^ 

t* — K m o 
IC« — ( jjA» -r- 9 AB^ + a7C) K + CA« — 9B)» 3 © 

6) €1 fepen Ks K**, ble ^pben HBertf^ oon K, nnb^ t'^ 
^S bje i^neo entfpHctenben fflertb« opn t, fp ift 

t* zzii (I äO 3 X' + ä3c"+ ä*x'" r: VK- 

t" n f : (ai g) n X" + «X' + Ä»x'" m j/iC". 

S^on (al aC{a aar eeSimmvn^ »on ?(% ^!'t ^'"i ^it bifty 
®(e(cftun^n \ 

3?' + 1?" + x'^ z: A 

. X' + ft3t"+ ««x'" zzy%' 

^ x'^ + «v + Ä»x'" z: i/K'/ 
fRndfpHciri ituw ^it Mtu ^(ei^uns mU «* nn^ «^tirt f e 
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n»^^ptv Slüiflon t^it i 

A -h l/K'-f-«»l/K" 

3?' ~ -r 1 r— ^ IT 

,€&u(üpUcir< mat^ die sfi^ei^te mir. «' ui\& ^Mu (N t^erftjif n^ 
den (>e9^cn onöerii/ fo er^j« man 

3 3 

SKuttIpricirt.mait enMid; l){^ annt^ (<0(en ^jeictungm mK #| 
^ll^ abMrt (le (hierauf aur erfiten/ fo cr^KlCt man 

- 7) ^a <i6er jibe tm Un Utj^m SSurieCdriien V(' « V^s 
brei) ®«rC^< |Kie, ndmli* &ie erj!e bic Söert^e «VK', «»yK', 

g ' 3)8' 

aVK', unbbie an?<txe Me gSerr^e «i/K", ««i/K'S ««i/K", 
fo mui no((> er(l entf^^ieben werden/ meC^e genommen mert 
teil muffen. 3<6 6e^aupeo nun autt&rDerß, da§ bit ^pbim 

3 3 

fBuraeCn l/K% j/K'S Immer mU einer unb berfiet^n ^^tfns 
ton » »erb^nben »erben mfiffen^ 2>enn man fe^e 

ii»o bir &P9nent * fon>o(»( x« aU a, al$ ^ ici^n tatau ^B^s 
laufest man in biefer ®(ei<^un0 bie ^urieUt ^'iß^^iwÜ 
finanber/ fo er^At maii 

j^'*- + Äx' +. Ä^x"/ n »» yK'^ 

mit aMann Kf in X'S a(fo ancft l/C' in VK^' t^^^U 

* Jt^ierau« er^iebt (14^ i bafi in ben^^eyben (et^cen bir hre9 6M# 

^nngen^ a([o ani^ in ben baran« ws^^^ SKefaUulctir M# 
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fSitrseCn yK>, VC«, immer mU UtiObtn 99tm t^M • 
»€rf>unbeii iperben mäffem e# fpmm^ itim nd barauf an, 
bin €rponenten v a« Mlimmtn« 

^eti fMux<, acs X'", *VK'ttiib «»yK" fir VK' mtbi/S^« 
fo »Irb 

■ s * t 

!Da Amt Ükfe brep ®ttrie(ti au^ft ((rauifornmeii mäffett/tvenn 
anpau » bie aubere |3ii:imUbf SBurael »' gefe^rwirb/ (• 
mtt§ (iii4» 

■ '^ . ■ J- ■ ' • , 

€\nt QBur^eC fe^n. IDa M aber etne foC(be onier btn btt9 
ffitt angegebenen nic^t befinbet«. fo fann feine anbere Soraan 
fegung mliii^ fei^n^ aU bie^ bai «» + » z: ** H i fep; a(fo 

» rna. €« mug (0(^(14 «*i/K', ««yK", ffir VK', i/K'% 
gefegt HMrben. S^tii man btefe« wittU^f, fo finbee moo N^ 
tenbe bre^ IStoiraeln: 

• 1(A + 1/K' + i/K"> j } 

^A + « yK' + **l/K'0 ! } 

( A + «««l/K^ + «i/K") 3 ; 
moHtt man nur no4» nif^is ^( fMr K' unb K'{ble bepben 
tt^ufieia ber imevteii ®ki<i»W)9 in 5 1« fsm*' 
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4) Ctit man an mehrerer Serefnfa^uttg A =: o, fo t)er# 
mtibe« fl(& biefe ,@Ui(bm^ in 

Witt hU Utfi>m 9Bert^e ten K find 

)6u$flifuirt man dtefe ®ert^ in ben bn 9 iffi«vi<fo in ?/ ft 
«rN^t man# . ' 

*KCiCtl/(iC*+ÄB03+**V[4C..V(iC«+AB»)] 

••K[4C+i/c4C«+AB*)3+ -«KC4<^-V(iC-+fcVB*)3 
»e(c^e# mb ber (latpani^iftn formet uberelnjümmc« 

llfifd* SDte Munitionen su ftn^en/ ipelt^'snr^Ml^liS 
^er iiUgememen (Bletc^ung ^ed ü^terten (Bva^t9 

X* — Ax» + Bx* — Cx 4- D n o* * 

8ef(f^t<fr finö/ unter ^er Votaitefe^ting^ ^Ag man nur big 
(01f tf^ungen von ben niebrtgern (Braatn, unb bte von ber 
^rm t» — K z: o M^ul^en »ifie. 

\ 3<iifL I) SRan orbne bfe 24 Sonntnmerf^e ©on f : ( i » j 4) 
nai cpfCiMen Serfe^und^n on^^^ nhb neben einander; (ba# 
Sui^iion«iei4^en 0t^ bi( klammern (Inb, ber Xit» i»es^# 
•Möjefeftn) • ' 
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3n ber eH^ena)ertita(!o(uiiitie fete niä»fi^(t($|iier|t. f : <i 2^4) 
mit f<iiieh.€9flif$>n 3}erfeean0en an»if(&en ^en bre? erflen ÄBiuri 
acßi; MfS diebt bie c^fttfcbe JPerio^e f : C i s ^ 4)» f : (2 9 1 4), 
f ; (5X1J4)* ^Urauf fee^ Inan f : (äi j4) c^enfaS« mtf fei/ 
nett C9f(1Meto aSerfeeungcn Iwifdben 5ett Drei) eriten ä^araetit/ 
fo erbJUmanbiey^Hobe f :(3ij4), f :(i3i4), f:(^ai4). 
9Hi« btm 3Ql;menii>ert|e f t (is}4} ttiee man frrner bt^rc^ 
eine cpnifi^e Se^feeung ai»if(^n aOen oier SDaraeCn bfe ^/ 
wenweri^e f : (4541). f : 041a), fx C4ia?)«ib/ und 
f4^reibe fle sieben f ; (i 2^4) in eine J^orliönfatrei^e; ba$ 
^imii^t ilNie man mit ben fibri^en fätif Jormcnmert^en in 
Ht «rf!en Sertüalfofumne» fo bqfi ft4> in ieber J^riaopialr 
reibe eine coWcbe 9^ertobe beftnbeu 

d) ^a bie t)ier S^rmenmerf^ in bee ^iftn J^H|diiiii& 
reije eine S^eriobe WiOen, fo ttnnen fle bie »mt^ einer 
OKicbuHd t>on ber ffprm , 

t* — K ir d 
fe^n (8 i5^4X »« nnn — K bat t^robutf «Her »ier. BBuraetil 
itt fo f^at man 

^k— f:(ia|4)Xf:Ca34i)Xft(j4ia)xf4(4ia5) 

unb biefd 9irobttP( if! fo befi^affen/ baS es bei? äHen t^eri^ 
i^ftuniien ber ffiomtn nicbf »ebr aU folgenbe fecb« »erMie# 
bene iSertbe erbalien fann: 

ft(ia|4) X f:(aj4l) X ft(;4ia) X f:(4i2j) 
f:(»5I4) X f:(5i4a) X f: (1445.) X f:(4äri> 
f :(Ma4) X f :(i»45) X f: (a4?l) X f :(4512)- 
fKai|4) X fj(t34«) X fiC54^K) X f:C42ia> 
fi(lja4) X ft(j24i) X f:(24ij) X f:(4l92) 
f:(9ai4) X f:Cai4^) X f:(i432).X fr(45ai) 

meC(be b(o6 am ber SBerfeinns ber bre^ SC5nrae(n ac'^ x''^ k% 
enffpringen* , t 
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3) »u> Wr ©tefc^iiiffl t» -^^ K =z o tt^iUimtK zz 
t* =r Cf ! Cift^4))*- €» w«i «tfo »«* <f : Cia34))* <Jne 

at»1f4ren a0en «kr fSnrseln itn^eJnDerrMeta^ mb ioi^li^ 
niü^t mt^ Derf^iebroe SSerl^e ^t, aU bte/ n»cU6e an« btc. 
»erfeftttnd t>er Söurjcfn x'> x"> x"', cnifprtnden, €# rtn/ 
n«n alfo ^le f?(^0 SScrtJj^e t»on K aucl^ mit fo(gi audge^rufft 
ft>erdcrtt 

(HCiaU))*', rf:C3Ji4))S (^^(91^4))* 
(^.CäI94))S (f:(i3a4))V (f:(?3i4))* 

4) iba.bie junftlon fc no* fecfcs t)crf<tte&enc &eH^ 
f^ai/ fo (i({ni)( Mefetbe t\otf)tt>cttbi^ ootr etn^r ©Cetc^uttj be« 
fec^fl^en draüe« a(». ÖoQ btefe ©Utct^uns (^uflS^bar fe^tt, fo 
muS fie fl(b auf foCdi^e ^Cefcf^ungen rebuctren (äffet), bereit 
Qtufl^fang orU UUnnt Dorau«(|efegt morbeti. 3(^ n>itt ba^er ati- 
.iie(>men> M bte brep gimfilonen (f j ( 1 2 5 4))* , (f c (2 j 1 4))% 
(f : (ji»4))^, rne^e au« ber cofUf^en aJerfeööna smifc^eit 
Oen brev Sßuraeln »', x", x'", enifpringeu, Me ffiuraeCn m 
ntt ®U<4)und bet britten @räbe« 

i. K* — pic« + qi: — r r: ö 
fioeti; fo Mnneti bU ^oef iclemen p, q, r, nfctt iki<(r raiffonai 
ifep«/ »eil {00p K ni^t mcbr att btco ®e«b« traben finnie* 
Cie muffen baber oon d(n>iffetn ^Ui^un^en ab^in^m, bie 
nun gefucbt werben fouen* « 

He ®ttt|e(A ber (SKeicbung I fepn foßen; fo jf! 
P -:(f:(iM4)r-f(f:C»5i4))* + (^ ; (jia4))* \ 

qz:(f:(ia94)>* X(f:(a9i4))» 

H* (f-(iM4))^ X (f:C3i34))* 

4- (f :/aji4))* X (f: (Ma4))* 
^ = (f;CiÄJ4»* X (f:(»?i4))* X C£:(3ia4))* 



Die 3ttit!Hotieii p> q* r, fMb t4Hlbaai4f fo ^f(MF<R/ ba§ 
ffe bei) ben cpfliMen Serfcftim^ ^»ifc^R btn ^ep Sßutsefn 
x", x'S X'"» tttif|e<{ti5<r( 6Ui^. 6ie (Uitoi oHt au4^ (ey 
l^n C9!(lf<^n S^erfe^angen iwif^en aUen »ier ffittriedt x', 
3C«, a^", x'/^, nndedttHre^ mcil.M« ^nedontii (^«(1294))% 
(f:(a;i4))*. (^ •• (5ia4))*f ^ab«r* migcditdert Mci# 

, 6) €< fitinen a(fp Ne Sunfeioneti p^ q, r, ni(^( m^^ 
üli an>e9 «erfct^iebene SBeri(>e er^oircit, nimUi» bk, met^e 
ait« der Holen aSerfe^ntig ber SSurfebt xs x''» eii(fiNr|ii0eiu 
6e$t man ba^et/ ber jeärie megen/ p rrf: (1234), fo tot 
P nicfet me^r «Ubiebeoben«®trr^e f: (1254)* f': Cai34> 
Ctf fepen btefe bepben $8)er(^ bie SuraeCn t)on foCgenbei 
^(eict^und be« ^W€t)itn ®rabe< 

P* — p'p + q'=:o 
filfl / 

• p' Z=f': (iaJ4> X f : (»134) 

q'Z: f: (1234) X f : (2134) 

Sie Sunleionen pS qS (Inb ba^er fo ht\äfü^en, >a6 fle (ey 
ber !Bertaufd)ttnd «>on x' mit x'' ungeitnbert bMUn* 2>a fle 
aber au(t» bet) ben C9ftif<6<n äterfe^nngen a^ifici^en ben bre9 
SSuraetn xs x'S x'", be^gtetAen (e^ ben c^fCifc^en SHv$ 
feeungen awtt(i>en aOen oier SBuraetn angeinbert bleiben, fo 
flnb fie hot^wenbig f^mmetrifc^/ unb Caffen flc^ ba^er but^ 
bie Soefficienten ber gegebenen @(ei<bnng rational antfbrMem 
jDa«/ ma« ^ier t>on p gefagf mort^n, I4t( fld^ aber au<b iHm 
q unb r tagen. & ^ngen fo(gU4^ au<b biefe CioefFtcitnecil 
t)on ®Ui4^nngen bei a^e^ten 6rabe# mil rationalen CoeffidtAi 
ten ab. 

7) Co > jngf bemna(( bie Snnflion tzzltUtt^0pmi 
ber awepgliebrigen CKeit^nng bei liierten 6rabei 

t* — Kzz o .^ 
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Qf>, unb Oet ffoefffcfent K Ümt tpMer t>on ber 9(e{<^attft 
bei UUun 8rabc« ji 

a», bereu eeefficienieti p« q, r, bar(^ bre9 ®fof(l^ttitgett bei 
tm^tm ®rabe« 

p« — p'p + q' z: o 

. q*-p;q+q'^=:o 
»" - p;^* + q; = o 

HfdeNii (?nb/ bereu Ceefficfenren ps qS p; , q^ > p' , q' ^ 
{&itm<II* raffonafe gunfdonen oon ben €ocjFkieneett*A, B, 
C, D, (inb. / 

8) ei foiniht nisnme^r b(o6 no(b barauf an, bie Sanfriptt 
^:Cia34) fo^u Timmen, ba§ ble Sormenmerejef: (i«j 4), 
f :(Ä94i}, t:(54ia), f:(4i39) ble ®ttra^(n eiiter ©lefc 
<i^und t)0n ber Jorm t* — K zr o feon «nnen. ©off aber 
ble« fcon, fo muffen Mefelben eine fo(*e Q^eafe^ung gegen 
(inanber t^ahen, bafi 

f8Cl2?4)=:«f:ÖJ40:z**f:04l*)Z:«*f:C4ia|) 

ttm nun btefei an ^»trfen/ feße man, auf eine <f^n«*e «rf, 
wie in 7- $ if? 

nnb Mt€ ^tfraui bie ffierr^e t»on f.:(aj4i), f :f54ia;^ 
^: (412^)1 ab. 6ubßtcutr( man hierauf btefe aBerc^e in ber 
jMrigen ^%e3ie{»iMig«gUi4»ung/ fo er^c man/ , 

^^:(l254) + ^^«C3 54I) + ^'P:(54l2i+i>^:(4ia.|>- 

z:« (^^J(a?4i) + -öf>:(54ia) + C'^:C4ia|)+i?^:(i294)) 
zr««(^^-:(54ia) + ^^:(4iÄ5)+C^:(ia34) + i?^:(a54,))' 
— «»(.4^:(4tft3) + ^*>J(ia?4) + <^?Uaj4i)+i)^:(/4ia)) 
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ttttb wenn man bie Coefficienceit »pti benfst^en SormeHwetH^n 
(fnanber ^iti^ fa^t, 

A z: BtD ZZ «^C ZI tt*B 

ä)le erjle ©Iclctün^ fliegt 5 z: &A> C c: ä*A, /> z: «^i; 
unb blefe ®err(e i^un auc^ ber smeptett/ btiüen onb «iemn 
IBeiiH^. ' Slafi f^ot a(fo 

f : (1134) + «? • (4941) + «*^. ! (34«Ä) + «'^ : (41^35 

Tit^* ^ie aUgetiteiite (Blettf^ung ^e0 vtettett (EftAibee 
X* — Ax* + B?c3 — Cx + D z: 

itntev ^e1t nämlichen :5<bittgun0en, ime in ber v^vi^tn 
%nfyabt, roivfiid) aufsulSfcn^ 

2(ttf{. I) 9Bir 6a6en Im t)orl<)cn § gefebeti/ ba§ ade 
JunfHwien ©on ber Sorm <p •- { ia?4) -f- «^ ^ (•34i) + 
«•^: (5412) -f «»(p : (4125,) aur auflifuBjj def<bt(ft fitiN 
(Beften nrtr dr6l!erer €infa4)^eit m^en ^ : (1 2^4) zi;^', fo ift 

' f : ( I a 5 4 ) ZI X' -j- wx" -f «»x"' + ««X'»' 

eber, tbenn man, ber i^ilrse tbegeti; für a. eine ber prfmitil^ 
ftnrietn ber ®lei*un(| x* — 1 z: o, itwa -f V «- i fegt, ' 

f ; (1 254) — ac' ---äc"' 4- (X« — x'f") y^i- 
J^erau« tr^dU man 

f : (a 5 1 4) i:: 3c'' — sc' 4- f x'''— x"') y *- 1 
f : Cl 1 24) ::: x'"— x'' ^ cx' — x'*') ]/ — i 

A) Sian f)at a(fo Na4^ ir bei oor* S*4 "^ , 
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+ (X"' - X'' + (X' - x'r) 1/ - !)♦ / 

I 

qZZC^' -x'" + (x" -x'Öl/*!)* X (X" -x'-f.(x'"-x'OT/-i)« 

^-|-Cx'-x'"-f (x"*.x'OV^O*X (x'"-x"+(X' -x'r)l/-0* 

-f.(x"-x' +(x'"-x"01/*O* X (x'"-^"+(x'*.x'ni/-i}« 

r3I(x' -X"» -f (x"-x"')l/*i;* X (x"-x'-f (x'"-x'f)J/-il* 
X (x'" - X'' + (X' - x'n V - O* 

Itte ^onftionen p» q» r, fln^ fl((t6arii(t fo (efc^affert/ Oa| 
j€0e berfetb^n jiur no((^ einen einsogen i>erf<ttebenen S&er(( tu 
daüen fann, ndmCic{^ Den, voti^tt avu Dem ()|er angedebenen 
entfielet I menn man x'' f(ir x' unb umgefebrt x' für x'' fe^f» 
es (klingt aCfo {ebe Oiefer Sunfctonen oon einer ®(ei(tung bet( 
smepfen ®rnb(tf a&/ bie fi(t nac^ Der au6 Dem 9}orl^ergetien# 
Den fc^on ^tnldnalict (efannten ^et^obe finden iiiu Z)a Die 
6a(be an ftc{) feine Scb^ierigfeit ^a(/ bie 9te<tnttnd a6er 
etwa« n»eit(4nft9 i^, fo merbe i(ft mi((^ ntc^l Unger babep 
duf^üetu 

)) 3nii »origeh "^APf ee( ^a6en mir gefe^en, ha% 6e9 ao^ep 
0(ei((artigeu Sunftionen ber ®eri& ber einen aus bem SBer/ 
t^e ber anbeten iinmer bur<t einen rationalen ^usbrudb hu 
flimm( merbin fann/ fo (ange man etf mitbeh aOgemeineti 
dleicbungen^ I» ci»un (»at. €« (äffen ficb H^^x au^ bie flBer# 
t(e t>on q> r^ gerabejn aus bem (efanncen ^ert^e oon p 
(inbeo« S)a nun p atvet) ^ert^e (fae, fo (aff^n fi4^ hit @rfi/ 
ien p» q>.r* auf smeoerleo 9(rt beflimmen. 3^^< fo^cfre %e/ 
{Kmmung gie(( eine ®(ei((ung 

X« — pK» -f- qK — r n: o 

unb man er^dü aCfo überhaupt fe^s ®erc6e ftir K. e^eeen 
wir KZI f: (1294)» fo finb bie fec^s Sormenioerc^e/ XMi^t 
leNen 9a{Ketin»er(fien forrefponbiren^ biejehigen, bi( aiil*ber 
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F:(ia94)» f's^^n4)> f'»(5i«4>> f':(ai34)> f': (1924)1 
f':(9»i4)> Doh mefdl^en Die Drep erf!en Den Drei^en SBut^^eto 
(er einen ®Ut(t>ung fuc K, nnb Die bre^ testen bcn ^repeu 
SEBuriein Der anderen tntfp]t<biti. 

4) ^» fepen K% K", K"^, Me brep S&urset«, weldbe ten 
gprmehwerrten f':(i2j4), P 1(25 14)., f':(9i»4) Hu 
fprecfrem 6u(^flüutc| man Mefe SSert^e i»on £ in ber ®Cei# 
<$und t* — K ~ ö> fo erfeft« mdn för r brep SBert^. V K', 
j/K'S l/K'"f nnb blefen werben baffer ble Sormenmert^ 
f:Cia34)> f!(2^i4). f • (.9104) «»»tft>re(6en. ^a n«t 
£: (iaH> = ^' + *^" + *^^" -H «•«'% fo t«&en »1r, 
Me Öleictang x' + x" + x''' 4. x'»' zz A mf( elndef^lbf' 
fen/ fotd^be vier ©(eidbunaen^ 

X' + X" + x'''+ x^y^z-A. 

JE* + «X''.+ il«X'"+ ««X'F— |/K' 

!> «KuttlpUetrt man ble bre|^ te$(en 4nlf je vnb abbtrf 
|le (hierauf anr erßen, fo tr^äit man nact ber &ttMf!on mle 4 

• ■ 4 ' 

ttnb ble übrigen ®ara?rn xs x", x"', »erben if<{mm((t^ doti 
ber gorm aA + b]/K:/'-h cj/K''^. dj/K'" fet^tt; wo a^ h, 
c, äp «ewlfff ^unptionen öen « beaei*nen/ ble für iebe* bie^ 
fer SEOuraeln oerfc^teben aMfiüu 

6) ep iiit fi(b nun ouf eine Sinliä^t Urt, Wif in 7. 
$ in M§ni, bdS ble SSur^lartfien )/Ks l/K^t VK"V «ic 
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man 

fo tmig 9ud) fi^pn 

X" ^ «X'« + *5x' + «»x'^ z: «'I]/IV' 



itii5 



X'" + «x<^ + «»xi"+ ««x'^ r^ A^yK*(* 



weit K' (69 t^er erden SJerfeettn^ in K*', und l»ei> t^er |tiie9# 
len ^erfeenng in K''' uberi^e^et/ <t* aber un^tit^m hkm. 
34^ i^e^pie nnn, ^ai » nct^xven^ig =: 3 fe^n mäff^/ In^ent 
ftnft c» aue Dem fESectf^e Uion xr nt(()t megfatten wirDe, unb e< 
foCßUdb unfer beh ISnraetn x*, xTV «'''» no4l eine «on ber S^rttt 
ter iBuraet x'^ geben, mugu^ meit man fjr <» aucf» bie anbete 
primitive OBucaeC ber eieii^un^^x« -^ i :;=o feeen e6nn^* fSiP 
fnb. ba(Kr a^^iß/ Oa§ 

, *-"^ 1^ — '— 

eine ®ur|e( ber gegebenen 0(ei<6ung i|l; unb mir nntren an^ 
Im 6tanDe bie ädrigen 9Burae(n aniugeben, menn mir un6 blt 
SKttiK ma((fen mcfSten/ bie oier <9(ei<(ungen in 4 aaf|i|tt{eiu 

S. i^J* 

~ 2(ttf9. junfttonen att {tnben/ weldft sW^tt0f^un9 Nv 
«Ogemetnen (Bletdyung be« fttffften (Biobee 

x' — ' Ax* -h Bx* — Cx"^ ^ Dx — £ r: • 

Scfd&icfc i^b/ unter bw t^oratt^fet^t^ns/ ^9 man feine mt# 
ber^ (5!eid>ttn9 oje bi> von ntebrigent (Braben; unb ^ie 
TO» ^er 5onn ^» — K ;r o mtJsiMlif^n wiffe. 

3fti(l. .1) SXan 9(bne bie loo SornmimeriH ^ 9^^ 



3^6 



Ütftt t z= f't (ia34f} Ra6 cnttiMen HHHo^Mi/ «rie f^tgit 
(Sunftiondseicben unO '^Caitimerit gnb weddcUffen) 



I a 3 
a 31 
3 I 2 




a 3 4 ^ 1 
314/3 
I a 4 . J 3 
134^3 

334^1 
31453 
34153 
^ 4 a 5 ? 
3 4 3^1 


J 4 J 1 a 
14533 
34531 

3 4 5 a I 
34513 
14533 
41533 

4 a j- 3 I 
4351a 


451a 3 
45351 
453X3 
4 5 3 13 
4513a 

4 5 3 3 1 
I 5 a j 4 
35314 

5 5 1 a 4 


r 1 a j 4 
5 a 3 1 4 
5 3 13 4 


a I 3 
I 5 a 
j a I 
a 3 4 
514 

ra 4 




5 3 13 4 
51334 
53a 1 4 
5 « 3 4 ? 
5314^ 
5 1 a 4 91 














\ 








4 3 a 


I f 


3 » I 5 4 


a T 5 4 3 


1543a 


5 4 3*1 



fjn der erflen SerÜfalfoCumne Mnben fl(^ nimiiä^ hit 24 
'Sierfe^undeti »wifc^en Nn oier er^en ®itrse(n fo mifer eiiü 
aober d^fe^t, mie fle in x. S 159 gefunden worbetu Sie fo(f 
gcmDan mer gelumneti emü^a^un die c^üifcten Serfeoangen 
IwifAen aßen fünf SBuraelny pnd ^war fo, ba§ in ^5er Jg^oi 
r4aon(a(r4i(^e eine Periode au fielen fomml* 

, a) 9la<t Diefer j^nordoung ia^tn ft(^ atfe Me lao. Sortnem 
mertfue Der Sunfcion f (c 13 345) mie folgt er|eud«n. 8(u6 Un 
^den S«rmeai»er(|»enf4 (ia34y), i: (ai345}>^eUb« eine 
Periode oon (t)f(iF((^en ^^erfe^ungen an^ifcMn Den .^e9den erfjten 
SBuraeUt MlDen/ leite man Durct^ cpldf^e Serfe^ungen an'ifc|)eit 
Den Drep erflen SBurieln Die fe(()0 Sormenwert^e , f : ( i a 3 4 5 ) 
f:(a3l4jr), fs(3ia45), f!(ai345);f ^»(13345)» 
£^(32145) ab« S(u^ Diefeni Dur<6 ci)f(if(be S3erfe$and«n 
|mif<t»en Den erflen tiier ®uif|efni Die 94 Somtenmerf^e, welc&e 
90 fn 1^ elf <n SerdPatiDdtmne in s ^^Dm itoti enDa<^ 
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fünf fSuraeCn Me fjmmcttcten 120 gormenivert^e. 
/ 3:) €* fei^eti ble fönf Jormenwm^c f:(iaj4j), 

t« — K ir o 
f« i9 K ba« 9robif!( bcrfetbeti^ alfo 

X f:(4fi«5) X f:(yia34)^ 
SeQ^O mir ber S&m tpegen K z: 1' : (i214f)> fo ifl 
f':(i394f) eine fo((te Sunhion, n>e((t^e bep allen cpfUfcf^ 
Serfeoun^^ S«i^tf((^eti ben fun^ SGßur|e(n undcdnbert Helbf, 
tvett bep einer iebeti fQtiJ&en Serfe^ung b(og ber eine ber fAitf 
Safcoreii# worauf .er iiifamniendefe^c i9/ in ben anbem äberf 
gebet» ^4 fc^iefien o(fo bie fptkimtUcf^en ®ert(^ t)on K 34 
moX ftSnf gUi({)e Sßercbe in 04^ unb ei ^ann alfo biefe Junfi 
Hon 9id^( me^r aU ^4 nngteiijbe ®ert^ erbaUen/ nnb &mar 
bieji melibe. ben 24 JBerfe^ungen in ber cr(len SJerfifairptumiie 
.in I entfpre4^en/ b. f^. benienif^en; met(be aae ben aujlf(^ef# 
eichen fßerfeeungen ber Pt^r SSuraftn xs x'', x''', x'^» enti 
.fiwrinden. 

4) S)ie C^Ceid^nn^ fiSr t^^ mtUbt, aOfdemeiit ^monmm, 
i>om I soften 9rabe ift^ a»irb a(fo fc^on bur<j^ bie Cinfä^mig 
ber Sutiftton K auf eine ^Ceii^un^ 00« 24fi(n f^robe reb«^ 
cirf« 3ebe aBitrael btefer (enteren 9Cd(buna d<eb( fijbif 1Bkr# * 

t^e »pn t, ndiittid^ 1/K, «|/K, ««i/K, «»j/K* *VK, 
unb alfo aüt 24 SBur^ein aufAmmen/ bie {imtntU^b^n 120 
SSer^^e »on t. 

y) ©a K z: t» uttb t =: f : (1*340» fp i0 auf^ 



3i8 

OUidbun^ für K finb affo ni^ii oxibtti a($ tie tXer«Uate tcr 
SSirfe^ungen Der oier erflen fSnraetn in (i^ : (ia?45))** SSir 
mifien nun biefc Oletctun^ an erniedri§^ fa4>tn. 

6) 3r bem €n&e witl ict^ antu^mett/ daf Me »fer gn^ 
«enn^eri^ f:(i254j^)', f'«(a}4ij)» ^':(?4iaf)f 
f';(4i29f)9 iveCcbe sufammen eint ^criobe t)on n)f(i(<(en 
Serfesunsen sn^Udben bcn »itr erflen S!)oraeftt (Kbtli^ bie 
fSuifftii einer ^Mö^vm^ immh Dierfen Orabe 

K* ^ pK* 4- qK« ^ rK -f » =: o 

fei>(n; afobann flnb ble Coeffidenfea p, q, v, •, f^miMHri« 
^(be Sunfdonen biefer üter Sormenmert^e^ nnb fit Heibeh bo; 
i€t Ut) iebcr C9f(tf4)en Serfe^ang awif<^n ben SSaraetn xs 
x"» x"S x'«^, un^eftnOert, meH be^ einer folcben Setfe^ang 
Ho§ ber eine biefer ®er(^ In ben anbem uber^et^et ^te 
tfnnen ba^er mäft me^r ongCtic^e S&Derl^ er^((en / afibtef 
t»e((te au6 ber Serfe^un^ ber tSHiraefn xS x's x'<^, enif 
fpringen; alfo Mi Ktr^c. & f^Sn^tn ^tmnwb ble €oefj 
ficienfen p« q, r> §, nur von ®(ei<^nnd<ii bei (e^^ften ®ra^ 
be« ab* 

7) Sa p, q» r, 8, p;ei(6arti0e Sunfefoiien flnb, ti^ pe 
|!<^ fdmmaict^ nur, bann änbttn, i»enn bie fßuraefat xs x<^, 
ac'"» unter dnanber t>erft|t iiMrben# fo ift moH jebe^ntat im 
Ctoinbe/ au< bem befannfen SGBert^e einet biefer Soefftciente|^ 
itma p, bie lorrefpünbirenben SBert^e ber itbrigen q» r, t, 
birefi itt ftnben ($ 142)* €i ift ba^er f^n ^nüngiii^ bie 
9Uicbttti9 fAr p aufgelSp au ^a^en. ttebridetr« d^^ ^<< f^4* 
lorrefponbiretiben f8)ert|re Don p, q> r^» •, fe(b< fo((t>e 0(e{^ 
d^unden, mie bie in 69 itnb ba UU biefer ®(ei4>undeti t)ier 
IBerff^ fjr K 0ieb(/ fp d^^it aBe aufammen bi^ 34 SBkrt^ 

S) Cew man p =: t''X(iiUs)i fv ff^^^':(x»94;)» 



weCcbe ^iDep $crioDen von cp!Ctf(^eii fSerfe^ungen sn>if<&en teit 
>rcp ÖBurjcln x', pc", x'", 6t(öert. 3* ^^^^ "**« annehme«/ 
ba§ bie bret) Sormcnmcrije ber crf!en ipcriobe ^'tCxaHf)« 
f" : ( a 9 1 4 j ) , f r ( 9 X 2 i( y) , ble !ffi urjeln einer ©Uic^^Mj ^«^ 
^riUeu ®rabcd 

p» -.- p'p« -f Sl'p "— v* zz o 
feiK«! f» flnb PS qS r', fpranIrctrfWe gmifHonen blefer hui^ 
SßerHff/ unb bleiben baffer btn ieber c9rHf4)en S^erfe^un^ 
SWifdi^en ben bret^ tSGOurseln x', x'<^, x% ungc inberf. 6i( 
Knnen ba^r nid^t mebr nH ^mei) i^erfc&iebcne SBert^e ^Ben, 
mimii^ Mei^nfgen/ n^efct^e ou< ber b(f>§en !8er(auf<t^ttnd öon 
X' mit X" enffte^fn. 3flt dbrtgen^ p' gefttnben, fo (äffen ü(6 
aiict^ <IS r', unmitceCbar finben, tveU blefe brep ^nftioim 
dlci4»ar(io flnb. . ' 

9) €» fep p' = r^^'JCiaMr)* fo finb f'':(i»34f) 
£'''}(! 1^94 ;) bie herfizn etniigin ungfelc^en ^otmttmcttffi 
biefer Sun^tion. ^e^men n^ir ba^et an/, tia^ fle bi^ SSurieto 
ter ®Ui((^und 

P'* -* p"p' + q" ZZ Q 

{e^# fo flnb p'S (i'\ fornmetd^^e SunPrionett ber SS^ur|e(n 
?R'y X", X'", x'*', X»', unb (äffen M ba^er ratlonfii( burcfe bie 
€oeff{cttn<en A» B, C, p, £, (er ge^eMen ®(ei(^und 
«ti4briic!en. 

ho) ^it ^Un a(fb niinmeiir bie 9itid>m^ fSr ( 99m 
i^en (grabe auf fo((;ettbe e(ei<timaen rebudrt: 
I. t» — K r: o 

IL K* — pK» + qK* -^ rK + • =: 9 

III. p» -- p'£« + ^'p — . y' — O 

ly. p/a ^ p«p* + q*^ r: o 
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^Qt wdtt bi« ®(ei(f>utm IV ^tfmUn, fo er^tfll man barmt« 
awep S3ert()e für p'. €ubfiUuitt man einen Dieter SBere^e 
9on p' in Der ®Ui4)uno ni, unD i&v q'» rS Me forrefpom 
tirenben ^m^t, fo er^itCc man Durct» Die ISyfl&riirg t^icfer 
®Uicbun() Dret> $S^ert(« für p. ^ijibflUuirt man ^npli(b einenr 
tiefer SBert^e in Ut ®k\ä!un^ II, unb für q, i> «^ Die fcr/ 
- aefpon^irent)cn ^err^ei fo er(^d(t man oief ®er((^e ocit C^ 
unb auf einem öiefer ^cttlft fien fßert^ oon t. 

lO ®nr moUen nun unterfuct^en ; mie bie ^unftion t btf 
fAaffen feQrt nnf^ menn btie f^nf Sormenmcrct^e f:(i.2?45> 
f:(flj4f»;, f :C34f I*:, f:(4f 12?), 15(^1254), Die 
, SBurtein ^iner ^ieict^ang »on ber Jbrm t' — K n o fe^n 
foHeiK benn bie« ti^av bie Soranefe^un^; üon ber mir aui/ 
(linken. i6oa biefe ^ebingung nf&St werben ^ fo mui moii 
(a^n; 

f : (m;4J) =t «r: (a54f i) r:«af : (54^1») 
< ■ ' z= «*f :C4f 1.29; =:: «*^:(5i^}4) 
S3on biefer !Ratur flnb aber aße Sun^^^onen oon ber 3^rm 

^' : (Jf??4y) + '^^ 5 (a34f 1) -f- «'<^ : C?4yiÄ) 
+ «a<p ; (4^12 j) -h Af(p 3 (51234) 

f« flnb ba^r aRe Sunftionen t)on biefer $orm $nr ^uffSfung 
ber @y(ei<(iun0 bei fünften (3cabe« gefdl^icft, t^orau^gefe^t, ha^ 
man im Gtanbe fep, au« bem spannten ^evt^e biefrt SunFi 
llo» ble SBiiraetn x', 3?", x'", x"", x*^, ^u befümmen. 

12} ^^ 6e6aup(ä aber/ ba$' biefe Ce^t^re !8orau0fe$un9 im^ , 
mer ^tatt (aben iverDe, t»a$ für eine SunFcion man aufi> für 
^:(i2^^S) anneiimen mng* ^enn ba t be^ i<^ber ct>C(ifc{^en 
S^erfe^ung aUer fSSuraetn feinen fffiert^ dnberf; fo !ann baffeCbe 
(»i(f)f!en« 24 gteidl^e ^err^e ^aben, ndmUct» biejenigen, miete 
M in ber erflen S^ercifaUoCumn^ in i befinbetu !Da«il4^iiiin 
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«iler tiefitt fSktiitn fein etaiü^H btfinM, m^k^er x^an bcr 
erjfHii tf (eSe ((ttle« fo tönnen biefe(6en nur dte S^ura^tn x'« 
x", x'",V^, augteic^ get>en, Wc ^uvaet x^'aöer miSrte fl^k 
immer rational au^ t (cflimmen (äffen* €a (äffen M boj^ec 
bie Ißtei^^un^en be« fünften @ra^ed auf uneuMict^ uie(e Slrien 
anftffen/ un^ otr merken in öer SoC<|e fel^en^ baS bie« ahnt 
Ifaupt Ur> aütti &k\(S^nnc^zn ^er ^aü iju 

15) JDa f : (1294^) ^ (f : (i3?40)S unt) p n- . 

(0 tfl au*/ ba p fr f" : (1234J) ^fe&t murde, 
f":(xa340 :;;=(f:(i254r))* + (f : (2?4U))* + 

Safenter p'=r:f'':Ci3i45) + ^"J(23i4f) + f":(iia4f) 
= f'' ; ( 1 2 ^ ^^ ) , fo iil an(b , mm bte ^^iti^n ^fe|iiM 
0en ber SBursetn ^madt werben/ 

f'^tcian;)— (Jt':ci2j4y))' -f Cf:(*j4U))* + 
(f:(54iay))* + (f :(4ia3f))«-|r 

<f:(a5i4y»* -f <f:(?i4aj))'+, 
(£:(i4»3y))» -f (^(4*31^))'+ ^ 
(f:(5i245'))' + Cf:(i2435'))'4r: 
(f:(243iy))' + (f:(43i3J))^ 

S3erl«ttf4e man hierin x' mit x<s fo er(^(SU man 

f'M(^i34J) = (f:<2i34J))' ^ (ft(i34Äf)>' + 
(f:(542ij))* -f (f:(4»i3;))* + 
(f:(i3240)^ + (f:(524in)» + 
(f:(a4i3f))* + (fH4i3ay})« + 
(fr(jai4y))* + (f:(»i43J).)*+. , 
(f:(i4g|ai-))» + (f:(ij4aj),)« 
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imb f^'MCaiMf) h^fammtn itenommen aSe mdoHcle ®ee<^ 
«on ( F : ( 1 a ; 4 f ^ )*» wtiibf aus lier 9)<rfe0un9 der üier «rffen 
SDursetn enffprintten^ mithin aOe un^tetd^ fßert^e d'iafer ^nt 
tiwiQefccn. €« tflalfo, ba,p''r:f'''Ma94f) + f"':(ai?4f ), 
p" ^ine fi^mmerrtfibe 5«"^^« w?« *'» *'*» ^*^» »''» ^''» ^i« 
iinmifte((»ar au« t>tr ffunNion (f:( 12945))' erl^aUen mzb, 
metin. man hk 6tHnme aOcr Der ^ntf^t Mefe« Sunfcioit 
nimmt, »»etd^e ane ber SJerfe&img Der pier SQuraetn x'^ x", 
*'/', s;"', entfprjngen. 

14) ©a femer ^"=r f'";(M94f > x f''':(aU4f)» fo 
erifdtt man onmlmtDar Die Snnhton ^'', n»enn man'Da»$roi 
Dttfc Der DepDen ffir f": (i?94f) «n^ f'":(;»454^) ««ftegc; 
lenen tSertf^e nimmt Ucbriaens t|{ tiar, ^af fomo^C aus p" 
aU autf q'' Die ffinrseC « inrfctyminDen rnnfi, »eH fonfl t aeHr 
«to X20 SOcct^e erl^atten murDt. 

lis€ 3Dte oflgemetite (Bieicbpng Dce glnften i^rdbe» 
X» — -Ax* + Bx» — Cx^ + üx ^ E r: o 

Tinfi. O So. man ftlr ^ : (xd;4^) int oor § iebe 6ef 
lie^id^ Sunftion annehmen fann^ fo ttiU itb, aur S^ereinfai 
4)ttng Der SKecbnungy Die fBur^el x fetbfl Daf& a»tie^m«n# 
unD ^ :(ia?4^) =>' &6<n fiU#Dami ijl^ : ('2 545 1)1:; x", 
^ : ( 5 4 1 1 3) ;= x^S «P : (4 s: V a 3 ) =: x<^ f <p : (y I a ? 4) :^ x*^> 
mithin 

tirf: (12545) ~x' ^'.*x" + «»X'" + «f»x'»' + «♦x»^ 
oflb Do^er 
(f t C 1 2 945 ))» rzf X* 4- *3c" + ••x''' 4- «*x''+ «♦x«0» 
' Wfl4^em 9tt0Dri»<fe man aud^, mie in S ns^/ Me 8<m- 
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g^m fanm 

fl) enit»i<fe(c man biefm %it«^rttdP tia(( ^en 9ofett|en 
»on «» fo erhalt berfelbe/ autf beti tn 12. S ij8 an^ede^enen 
®runDen, ^te folgende S'orm: 

px'»x"x*^ + x"x'"x"' + x'x"*x'" + x^ix^'^xr -|^ 

+ iO J X'X'"»xr 4. X"X'"»X'»' + X'X"X'*'» + X'"X'riX»' 

l -f x'x'*'x»'« + x"x'"x''* 

f X'X"*X*^ 4- X'X'"«X'^ +X'«X^'X^''« + X"X"^X»^+'1 

+ 50 -^ x'»x"'x»^+x"»x'"x'**+x'ax"»x"'+x'"«x''^x»'^ V 
t -f x'ax'l^x»'+x"*x'"«x»' J 



} 



y (x'*ic" + x"»x'"-f x'"*x^»^ + x'x>^ -f ^''^XO . 
-j. 10 (x'*x'** + x'«x'«» -f x"*x«^ + x"«x'»»+ x'"ax»^) 

[x'»x'"x»' + x'x"*x'r -|. x'x'"x'»'» + x"x'"»x^ 
+ x"X'»^r» J 

**" ^ L -f x'"x""x>« J 

[x'«x"x«'x"' + x^X^x'^x** -f- x'k"ic'*'«x»'T 
-f X^'W^X'^X»^ + X'^X"*'*^^ J 

^ r" = 

S (X^X"* + X"*X''' + X'Xf^ + x'"*x*^ 4- x"x*^ ) 
+ 10 (x^'x"* + X"«X'"« + X'^X*'» + X'"»X'»^4.X'^»X»«> 
^xf^xfrx^ + x'xf'^'' -I- X'X"X'"» + X"X'"X'*'*'l 
^ ** L + x'"x'*'x»'« J 



m 

^ + x'^x^'^xi^ J 

px^^x^'x^'x*^ + x'x''»x'"x'»' + ^'x^x'^'x'^*! 
**" [ + k'x^^jCf'ax^ -f x''3c'"«x"'xr J 

S (x'»x''.4-x'x"'» +.X''»X»' + X'^'*'*' + x'"x''*) 

+ IO,(x'»x''* + x"x»'» + x"3x'"« -f x'"ax"'* -f- X''«X«'' ) 

. f x'»x"x'" + x'^x^'x'*' -^ x'x"x''* + x'x'^'^x'^ 
4. 20 I I I 

T, . L +x'"äx'^x»^ J 

+ 50 (x'2x'"2x*^ + x'x^ax'*^ + x"»x'^x^ )^^%*'WV* 
|'x'»x"x'*'x»' + x'^x'^x'^'x'^ + x'x''«x'/'x*''> 
, l + x'x"X'"^JL'y + x'x'f'x'»^xra J 

l^= - . ■ 

^ (x'*x*^.+ X'x"* -f- x'*x"'* + x"!x'f^+ x'*'x»'») 
^- 10 (x'*x'"a + x'»x'r3 ^ x"«x'r« 4- x"2xr3 ^x'''«x^} 
. , px'»x"x'»' + xtK'"*x''' + x"»x'"x»^ + x'at'"x'^»'^ 
./*■ *^ l +W»'»X'' \ J 



+ 80 [ 



px'*x"x»'* + x^x"2x»'» + x"«x'"»x'»:'} 
-f x'x'^'^x*:^. + X'^^X^'^x*' J 

'x'«x'"x'''x»' 4- xV^^x'^'x»^ + gt'xl'x'.V^x»"^ 
+ x'x''x'"x'r^ + x^x'^x'^'x»'» J 



?) aSactt man nun In bem ÄuÄbracte £' + |"» 4- f '"** 
+ 1'*'»«' + {^«* aOe m*gÜ(6c SJcrfc^ungen öcr iE3ur}e(n x', 
*x'', x"s x'", unb be$et(l)ne(v man bte Summe aller Daraoi 
erffaUener 9tefa(tate durc^ ., 

fo findet man 
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^"i^.yCi43+ «.io[2}3 + 4. ao[i«3] +4*3otu^l 
+ 6» fioCt»23 , ^ 

uii^ ffir f", ^'*^> ^»'i Me n(fm(t(*eft SB^rtJe at» für ^;". €l 
ip ba^er 

^' '+ f" (« + Ät^ 4- «*+-*} = ^^ — ^" 

wleH Ä + «« -f Ä» + ** =: t O - i 3 — 1^ 

4) Sfta* 13 be6 öor. $'« Ifl äbtr Ht €ocffklcnt p" Me 
6ttmrte iiller ber Sormcnwerr^e üon (f : (1354^ ))», it»eC<te 
aul'ber tlerff^und ber Dtet erflen ®urae(n entfi^ritiden} mäit 

f" :^ ^' + ^"« + {'"ä« -f ^'*'«* -f ^''** — ^' "" C" 
Subflicitirl matt nun für (', ^"> t^re d^funbenen SSerc^e, fo 
et^^rtnan 

p" z: a4[5'3 — 30C143 — ^o[a^l + «oCi«^] 
+ lioCu^] — 56oCi«23 + 38So[iM 
unb i»enn man für bie 6ummcnaudbr£(fe i§re S3erl|ie aui 
ben ande^ctngten itafeCn leer 

p" z: 24 A^ — iyoA*B-|- ffoAB» -f 2;oA«C 
— sjoBC-ü lafoAD -f ÄayoE. 

^) ä[iif eine nid^t fe^r t>erf(f>iebene %xi ii%l (16 äu(( 
ber goefffcient q" ftnbcn. ^ac man aber p" unb q", fo 
giebt bie 9ufl6fung ber (Bteict^uni) IV in 10 betf »or. §'< 
ben ®er(^ oon p'' J^at man pS fo laffen 9c^ aucb bie 
Coeffictenten qS r'» ber 9^idi>m% HI ftnöen^ unb bie %\x\f 
($|uno biefer ®Uf<t)und giebr Den ^ertb t>cn p* 2(utf bem 
^fannten SBm^e oün p Caffen ficb nun loieber bte i^oef^ 
ftcientenq, t^ s» ber ®(e»(tun<( T^ ftnben. ^te dtedi^nung 
I9urb^ aber auf biefe S(ri juferß mu(^ianrunb fajl unauefu^ri^ 
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(at mecben. 3<& n^ec^e int stpeotcn Streue bfef^ r jSa^tmtoiid 
Ik ^Jttrt 8eid«V ffe «01 em $>cti^aienb<« äbiuräraiph/ ünb au« 
^Idct bie »onftinöiae SlufliSfuns bcr ©Uid^ungcn be« fijnftcii/ 
f«4)jlen unb (iee^cnccn ®rabes geben. 

6)' & fev€ti K', K", K"', K'^, bie ülcr Sfearietn ber 
©tei*u«3 n, atfo 

f/ : (54125) — is:"', f': C412U) — K"- 

«ttbSttttirt mon K', K'', K''^ K'^, ffir K in ber ®tei4«nÄ 

I, fo cr^J« man ffir t Dicr ®ertl>e j/Ks VK\ V^'", 

1/K"', ittib bicfcn entfpre^eii ^k gormcniDcrJ^e f : tt2?4f>» ^ 
f:(a34i5)> f:(Hiay)* ^=(4ia?J)5 mön tat.bat^r . 

f:<94isj)=r T/K"(, f:(4xa5f) = T/K<*^ 
CttbfWtuirt man hierin für f : (12541) feinen ®erl5 x' + 
113^// 4.«8x'" + «'x"" + •*x*', fo erb(tt( man, bic 0{ei<(and 
3t' -h X" + X'" + x'*' + acJ^ 1= A mit 9ere(t^ne</ foCflenbe ffinf 

X« + X" + x'"+ x'''+ 3t^=: A 

s 

X" + «x'"+ Äax"^+ «^x' + «♦x^ zf 1/K" 
X'"+ #x'«'+ «»X' + «»X" -h «♦x*' IZ 1/K'." 
jt'r^ «X' -4- «»X" + «'X'" + «♦x'^.ir l/K"^ " '«J 

7) sRufttplicirt man bie «ter legten ©(eidjmngcrt mit m, 

unb abbirt f<e hierauf |?c erjien, fo er^^aCt man; ba i + « + ' 

lea + «» + «♦ =z Y 1 3 = o, unmittelbar 

nnb 
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m ttt <k%ffR «MfteCit X', ^^ xf^^ x^F, tnmn limmtU^ 

wn Ht Swm tA + hyK' + cyH" + äyKf^* + eyt'r 
((1911/ »0 «» b> ei a, «^ gen^Sunffiomn lieii « ]teiei(6i 
tffiu JE)ieraM Idii M »""# «»f eine d^Uc^e 8in, »ie ^ 
^ ftfeicftttiidfii >«i Drfncii utib i^iccfeti iBrabM f(^Cle§eti/ M 

.- .; ^ 

eilte ®ar|ef ter fttae^enen^tfeiifttttig fev» 

S) ^at matt ^a^r Me OUidE^uttd II aufdelSf^z fo ^af matt 
uhmictet^ar eilte Sl^urset bet $edebenen Stefc^ung^ ttttb bie 
dfr^igen tffiiiraetti Caffen fkb bur$ Die CCiminaHon aue beii 
fünf etetcbungeti in 6 befümmetif mofern man tiiir ttai( «er/ 

ri^tttur Srec^tiurid -i*i/K', *♦}/£«, i»*vK"S W^i/K": fSr 

l/KS yiL", j/K'*^, VK'£, fefte. 

Ifttfg* Sxxnttiinin iu ftn^en/ tt^ef^e sut ^Tuft^fung 6eir 
ftSgemeineti ^Utc^ttng ^e0 fed)flen (5ta^e0 

X» — Ax« + Bx* — Cx» 4 I>i* — Ex + F rro 
Sefc^tcTc i!n^, v^rmiegefe^t/ t>af man Uim Anptvt ^tu 
d[^un§en au^ut&fen «totfiTe/ ole bie ber nteMrtsem <0rabe/ 
im^ Me 9^n bfr^omi t<— k=o» * 

^ttfl, i) ftm Me X • » % ^ • 4 • T • ^ :^ 7SÖ ^rinenmer# 
f^e »on f tCtaM5^) C9f (ffcf^ an ordnett# fe^e maü bie lao 
Sormettt^erf^ in x. S i^i in einer SerHfatMnmne umer 
einander/ nhb -füge jedem in l^er legten SieHe ni^ Me ®ar/ 
let ^H^ fo W man fc^n 120 3formenmert(e/ Me fd^ aOe 
Mit xr* enbigem 3wi Gebern berfeden Uitt mw nnn burc^ 
|ine C9ftif((^ tJerfe^ung att^i^en allen M$ SBaraeCn m4> 
finf anbere a>/- fo er^At man iso 9erioben/ iebe aue M^ 

-9 
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ber eilten ^riobe f : (i»44f 6), f;(»i4r<i)»**l<l*f ^i»)j 

mW» 

Slefe« fProbiiet Meibt oter ttfenter be^ {aber c^ftif^en Sc» 
{t|wi9 |mif*en aOen fe*# SBuraeCti x', x ',. x"v ^'''» »^ 
x^% üit^eitrtbert/ Weit bep jeber [oUi^n Serfe^ung i»nfet 
nt4»M d^f<^^^^^0 ale, bafi ber <(4nf S^^rrer In beft dttbereti über' 
§ef^eu e< werbftt alfo bie ji^ formenwertl^e »on K gu fe<bi 
iV0 ^(d^.fto^nber ^M Um-.- €< totrb b$i«r J^ ai4i4itebi 
Ott 120 Derf<^i«b<tie SSerl^t. ^(^b^ir iinb , bi«{$ X20 Skrt(^( 
merben (tlnf (Uiberen f<^^. aUcbiC/ welche ^^^r'.an ber le^Ui 
^teUt i)abtn , nnb foCgCi^ ,^Co§ aus ber Serfe^nj ber fänl 
ubriften ffluraeln enifprinjcm , 

(f ; O^iiM;^)}^ ni4^ iRf^r .«^rlcbiebeae. SBirit« ff<i^«»:# att 
b4fjepige«if •'H'cCc^^ <M« ber <uitff4^i^M<i^en|Be«feftiiii(^bcr fSiir 
^IQ ?c',,x<', X", ^, x^, entrprtniM* :3* j*(ff Jt# bd 
;||MrH tt'cgf n, biii<d> f'^<xAa4•f4) v6e|ei(bttnifi wib.^gilRt^iiiii^ 
bai He fiinf SQrmenmec^ie. f'>' (la ^i^^f)» f< ; (#|4f i^}i 
£':C94yia«). ^:(45^^aj4)i i^: £f ia)4^)» n^i4^ airt 
J^n >9((i[cb(li a>en>9»ng ao^Uifren ben fikif frfKn JQNHto ^Cj 



;««V 3i^S v^y 3crj( tnt\j^fin«tu, ble 9^r|efn fv^ftei ecef# 
4Mind ^^ funflen.SraM fe9in: 

.,1C» -- pK* 4- qK» ^irK« + tK — u ri 6, • 

fo ^nb p, q, t, a, u, f9mmetrif((e $an!<tonen htt genannten 
Sormenmere^ei ufib hUiUn ba^er ^ep jeber c^fCifc^en SerfeC/ 
Sung anHfc^ett ^en , erflen fdnf flEtotseUt un0ednber(. ^ de 
o6er au(t ^ep ben c^Ptifcben S^rfe^ungen at»ff(teh äffen fe(t^ 
SButgeln undednbeve f^Cei^en/ fo ftnt«en (lij nlc^f meffr i>erf<6fe/ ' 
bene ®ert|e ermatten, aU bte/ me(((e au« ben aufr<^(ief{{((en 
Serfet«nö«n ^p Sffiuraeln »', x", x'", x'*', 'enrfprfngen: €# 
J^än^i atfo jebe biefer Sunfrtonen nur von einer 9Ut(&ang be« 
249en Orabet a^. S)a (le gleHt^ärtig flnb, fo ifl etf f(()on (in/ 
(jngCt({^/ eine biefer Sunftionen teilimmt'su dabem 

• j) ©efte'man; ber ftilrae »egeti, p r: F : (12 j4f ^), f» 
latin f^: (t394fÖ nur bann eine S(enberund leiben/ ' wenn 
unter ben vier erften 9Bur|e(n eine SerfeBung Dorgenrnmen 
wirb, 34 wiQ niin anne^^men^ etf U^n bfe iHer Sermenwer« 

f''s(4ia.|f^)» bie CBnrsetn «on Mdoiber 9Ukbun^ best 
..«leftiii «Mbe«:' • • 

P* -* P'p* + q'P* — r^P + s' C! o 

fo (Inb bie Soefficienten pS q% rs s^ fpRimetrifi^ Sun!tioi 
neti^btefer SoviRienwerf^e^ unb Meiben bo^er be9 iibtt ct^tH* 
I4f€ii :Serfr0ttiid swifct^n ben »ier erfifen IseBiiraebi ttn^elnberti 
unb ha fle an4^ Ut^ bw sufHH^tn Seffe9ttn§en ber fdnf erflen 
unb aOer fecf^tf SGBnrietn nnseitnbere bleiben ^ fo fann e« unter 
bni^r^ CofimeNwert(en berfelben nic^t m^v aU fect# oer# 
MMebene gebe»/ nimii^ biejeni^n^ meC<^ aui ber an«f<6(ief/ 
tiefen Serfe^una ber brt^ erflten SQurieCn x% x", :^'", eniv 
fprin^m 
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M« 5W9 gormcnnwrc^ f'"» (tÄ54y<5), f"' t (ft9i4f<)» 
f : 1 2.4f ^} > Me S3iur|«fn «»li {pfgeal^ereiek^ffiiS M M<« 

p/3 __ p//p/^ ^ q*/p» -«. t" rf o • 

fo ilttb p'S^'S ^'*f {i)«metrif((»e Sutilffoiteii btifer S^rtneiu 

VHtil^tp unb ^(dbeit bo^er be9 ten cpffif^en JBerfe$ttiigett ^ 

bre^ erfteii SQttt^et» tmgednbm; und ba (1^ aii^ (e^^en e^Cr - 

. (if4Kn Strfe^undcn b<r t»ier unb finf er^eu/ beigUii^en aOer 

^{(Atf SEuraeCn un^tlnbert bteibent ft> lann iebe biefier Siniftto 

, nen nK^t m<(r M im^p t»erf({^iebene ^er(^ (a^en, nim^ 

Mcienigen, »eCc^e an« bec Scriauf4»img b<r.(f9ben «rjlen 

9ßurse(n enfffrinaem,, 

. i) Ceödn wir ba^er p" =: f '^ : ( i a ?45«)» ««b nehmen 
wir <m, bafi bte ^pben Sormenwert^e f"' : (ift?45'6}« 
.f'^ : (AI a^4f ^)* bie SSuraeUi ber ®(ei<buiig 

p/<a. _ p^"p'' -f q'" ~ o 

fei)^# ^0 tteiben bie ^uneiiontn p''^ q'""» 6e9 ber Verecioy 
f4»u»d ber awe^'eriieii» bce« erften/ nier erflen, fuiif erfien, 
unb atter fecb« SQtfraebt nngeinbert/ f e finb uifo \ntmmx^^ 
unb (äffen fl(^ -^l^r raikMiai.bar4^ bie Saeffidenien A, B, 
q^ D« £f F» ber gegei^etien (8U\^m% auisbriicfen« 

^) Sie GCeidE^ung fir t, me(({^e «nffn^ii^ t^oni rsoflen 
€(rabe war, ifi bemna(t bnrcb bfefe fucceffioen /CHwartonen ^ ., 
foCgenbe ®(<i4)ungen.f^biKirf nwrbeni 
I. t« -^ K rr o 

iL K'— pK*+qK»—rR* + tK — ti=:ö ;/ 

III. p* — p'p* + q'p« — r'p 4- »' r: o 
, IV. p'> -. p"p'a -f. q'y.— r** :z « 

V. p"* — p'"p'' -f q'" ZI O 
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hit fo mit dftätiber iHtfmnbm flnt^ baf hk €oe{flcien(eti einer 
tel^eti ^fel6en «pn^ ber 8lirfl6fun8 aller folgenDen ®(etci>un^ett 
amn^m. jDie 9(et4ian9 V $ie^t twf> 183err(K fär p"' » 
al{^ ble 9Cei4»and IV M^ fßMJ^z fSt pS mithin Me 9(ei^ 
((and IH A4 93erf(ie füir f> ntib baffer bie ^KeicfHing H 120 
aSer^e für K> fo(dU(t^ bie Oteid^ung i 730 fSkriffe für t^ 

7^) 3(1 boler bie Sitnfdoit t fa be(i^{fen/ Mbit Sor# 
mettmert^e f:(ia?4TÄ)# f:(a|4JÄi), fs(54J^iO» 
l:(4y^iAO> f/(f6iA34)> f:(6i»?4r)> bie IBurieUt 
ber ®Ui(f)ttnd t« — Kz: o fe^n Hnnen, fa ifi fle immer lur 
^Sriidifttttd ber 9Cei((utQ bee fet^fien ®rabe« gefi^f^ ^tm 
mivb aber meiner t»i4^M'erforberi| aU bai 

f : (1234^6) =: a£: (a J4f ^OzrVf: C?4T«^ia) 

fe9i wenn « eUte primiciioe tffinrieC berOfeidbung t« — irro 
^seic^net 9ot^ biefer Slafor tfinb aber aDe Sunffionen oon 
ber So^ 

+ »«<p : (4X6ia.j) + «f^ : (y6i»34)+ «»^ : (iia}4rt ^ 

6tf ünb btmuaift offe SanMonen tMn bieftr.nfdir mr 8it{{& > 

futtd ber 6l«i4^unaen be# fei^flen Orobe« ge{<(i(li; fSaii 

^Mu^i übti^t ni4»e in fur^^l^if ba§ {k6.aaf biefe» 9»^h 

Honen »iefleicbt bie SBiiraedi ber d^aebenen 6(ei4^ttn0 nidftl 

bärfren bePimmen Uffen; bemt^ ba M bie gleiten gfbrmen/ 

i»ert(^ t>on £::(ia94f^>/ »enn fle etma meiere $abeii foB/ 

fe, nur unter benen befinben l&nnen, wMbt xf" ein ber (e|len 

eieüt iaUn, io tmn xt"- ni<(( unter ben IQaraelin be^fen 

fe^ti^ weiche ben gleid^ti SBert^n im» t:;:f : (X334ff> 

forrefronbireui unb ee mitf M baffer na^ bem Mrigen €aiM^ 

tel tMnigfcen« biefe ffinraelau« bem befann(en iSerlte »an t 

diircf^ 4tiett rationaUn ambrwt befHmmen (a^* 
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TTufg. S)te digemettte. (Blei^^uns ^e6 fec^ilett (Svabn 
. .:ritfl I) SetM maiii ^mt £et<(Htfeil nHiitii, ^^iipt^sQ. 

f : (ta54f tf)z:K' +«"+ »•x'"+ «•?£'*'+ «♦x^+#»Ä'« 

'zz (X' + «X" + «»x'" +«»x'^ + «♦x*' + «»x*^0)* := 
«-< C«x' + A*X" + *»x'" +»«x"'+«»x'' + «*x»^0* 
— («X' 4^ »»x" + •*x'" + «♦«"' + •»xi' -f Ä*xr')* 

bi« Karr«n 9on x mit btn ^orenien tN>ii « ttereinfümmetid 

rm wird*. 

a) 9ta(| A Ibü oor« S'< ifl f^'i (i3945'6) Me 6amme 
a^er Reftt(ia(e> we(<te «ii# ^r c^rcifc^en Serfeaung 0er f&if 
erflen lESutiellii <n ^s (t9|4f <) er^aUen werNn/ «(f» ««4 
eil CNunme aller fMAmt, ^ we((fre au« ber Oerjieanitd ^ 
fünf ^flcii tBtfiiedi in (f :Cift)4f^})* eiiff9>riiisfn. Serncr 
if( m^ 9 M i^or. $*4 f'": (ia,34f ^) die ettitime aOer €9^ 
Ilf4^n Serfeamt^en der »kr erfleti ^BarteUi in i'*i(tA3^sG 
atfö aa<& M ®umme aller c^fUfct^en Serfeaunften ber bier 
erflen niib ber ffinf erfien fSurSeln in (iiii2^4s6}y. 
9bii( 4 itl f'' : (123456) bte eumme aßer cpfUMeti Ser/ 
fea^ftden belr bre^ er|ten' 93nrat(n in i*'*H^^34S^)i ^^^ 
aiMj^ bie'C^ttmme oOer cnflif^^en SerfeQun^en berbrt^ erfM# 
ber i^r'erften unb ber finf erflen t8arse(n in (fi(i^ 34^fS)Y' 
»a nun na^ $, p'''=:l'»';(i»54J<) + ^"^^(»1^5^«), 
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fo ifl iiii(^ V' Me Summt aflkr a^fftTd^Ät Serfe^ungien 9er 
l»(9 erf^tV bre9 erffeti/ >ier erfleiv m^ fä»f erfleii 9Sur|e(n 
in (f :Ct3}4r^))% fo(9Ci({^ Me (Sawme aller ber ®err^e/ 
n>e(<(e matt «u« Mefer SuHÜien bar(t^'Me Serfe^ung ber fünf ' 
ttfttn ^ntittn txf^ilt 

^) Um ba(^er ben Coefficfeneen p''' )tt fhi^ett, mitfi i^ii 

cti<mi(feln$ blefe €nix»t<fe(und mird/ b« «*>=: i^ «^ =: «». 

«c*:Z:«'» K. bie folgenbe Sorm annef^men 

»ortn (;s f^, ^"S ^"^^ ^'', ^*"» gunftfone« iwti x', x*', 
x'"^z'i'».xry x^s o^ne «e fepii Mrbeti. Sftac^i man ^rauf 
big 130 a}erfe|«nden bn äJaraeC» x'> x", x'", x'*", x*', fo 
giebt bfe 6umme aDer barau« ert^atoncti 9lefii(eale bet^ eoef# 
0clen(en p'"^ 

4) WtultipUciti man^ ferner bit , ^epben ffunfltonen 
P':(k!s^4(6)» f'":(ii94f^) mH dnonber, f» er^jttman 
«tt<lb ben Soeffkienfen <i'". IDIe (BCei^ung T be< Mr. §*« ftieac 
4M>annb€n9o9^i»twv"i vnb |at ma« bk|etM {^(ofKitMi 
iiact bem t>0r. Sapitet q''» r's birePt finliett. Sir^KeUMift 
IV qUH tttttt ben Setffici^ttien p'», miti)\tiüu^ f^> zS •'; 
nnb enbUc^ bie ^ek^ung iii ben Seefftcienten p> »ob Jomk 
an4^ bie ibrif^en Soef icient^n ber d(ef<iitti|d li. 

5) &'(9acn .K% K", K'", K'P, p,. bie fünf ffiitraeln 
{^ @(ei<f)imd li jbeseicinen; a^^m finb ]/K', i/K'', i/K''', 
)/K'^» yK'T, ffinf fCBert^ t>on t, m^ biefen r#rrffi^bire» bi< 
^l^rmewveri^ £iiia^4f^>9 £i(394f t^)f ^^04^ i^^)f 
f ': (45^ 1 2 3 O» f • (; 1 3 H ^)^ OKUi M a(f^ bir M» 6tlt# 
<&ungen ,«.-.. 
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,.,X* J. X" + ac"''+ %fr+ xr+, x^. = A 

X'' + «x'''+ i»«x'»'+ «»X*' +«*x' + «»X»" Z: VK« 

6 
x"^ + «x'*'+ <Hx»' + «'x' + •♦x" + «»x*^ IT 1/K'" 

^ 6 

j.^<#^4. *x*^ + *>x/ 4- *'xi' + •♦x*"+ äJxS' :r V^'^ 

O J^ierau« ttiäit man tuitii iMOti man ble fünf (e^tm 
erdd^uiiAen mit » AuUiviiütt, niib fU s»( nften oMIrt, u» 
mi(te(N( 

X _ 6 

«n» menit wait au« ^eii nimii^^n erflntetii wie ^ tanifei 

^6 « < 6 

Wdern 9tei*iittd»n/ -VK', •»j/K^i |«»i/K:'«, •»l/K"', 

4t»i/K'' för yKf VK'S VK'", j/K"-, T/K'^, feW/ tamil 
« megfall^ «ine ffi}urie( ber ^ege^nen 9Cei<&ang* 

^:3— j— — 

mtb'Me Mri«en ixfftii man bnrct» Me €CUitiiitt(ioii an# »en 
«ftlgen M»f 0(ei4mi9etu / 

Stufg. !Dte aBdenmne (SleM^ung free nten (FcAbeei 
3^;« ^ Ax^-* + Bx*'-* — Cx**"» + JC* =: 9 
mifsuIifeH. 

- Tinfl, I) €< fep tr:fj(ia|45- •••«») Hnegfutt!*! 
•bn ber «eWaffen^eif, M Me n.3ormem9e(«e/ »iCc^ am 
ber t^nifi^en fBerfeeaid <iBet n ttwrtedt entfinrfoflenr^ M 
fßttrseln ber Ole{4^8 
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fe9m» JOik olibaiiit K bat^Vroliff «Ser^ltfU ^pmfnma^ 
ifi, (0 mn§ bdffit^e ibey aOen ienen Serfetanden mnQtinhM 
Meißen, Stf werben bafier bie i • » • 3 • 4 • • • • <l ^ormem 
merede bep^en su n unb a einatiber ^Cei(& fepm j^leran« 
fotgt/ t^ag K ni<^( meffr aU i • a • ? • 4 • •• i^ — i oerfc^lebene 
aSertIfte traben merbe^ ttnb baf biefe SSertf^e blejenigen fe^it 
nkrben, i»el(te aui ber aii4f<t(te§Ci<(eii Serfe^ung ber n — i 
er({en Sßuraetn encfprindett. 

9) 2)a a(fo K no<& bütt einer Otet^^nn^ be« 1.2.9.4 
. • . . n — I (en Orabe« a^^ingt/ fo mni man biefe 9(ef(^an^ 
IQ emiebrieen fnt^ent $u bem Cnbe fe$e Ic^ K =: f' : c 1 9 ^4^ 
^ n .^n)f unb nef^me att/ baf bie n -- 1 jjprmenmeri^e bie/ 
fer 3qn!Hon, vnl^t ao« einer cpftifd^en SBerfeQnn^ ber n— i 
erflen SBucBeCn enffprlngett/ bie $SBurie(n folgenber OMcftnng 
fepen: 

K^-« .- pK«-» + <lK«-* .^ rK*-4 + le, z= o ' 

aMann 9n!b bie SoefFtdencen p^ qj r, ic. f^mmefrifc^e Sunfi 
Honen biefer Sormenmeri^e/ nnb bleiben ba^er be9 ben tvHU 
Rben Serfegunden ber » -^ i erflen SSur^etn tcigeinbert. S)a 
|1e abe^ anci bep ben epfUfc^en ajerfeftungen oUer n SBnrietn 
ttngednbert bleiben/ meiC f : (ls j4 . » . .^) babarc^ iin^e4n# 
beri bUibt/ fo f innen nur bieienigen fSercf^e 'berfetben text 
fcHeben fe^n, meiere an« ber Serfeeung ber n-^a ejften 
{ffittr|e(n enifpringen. & f^at bemna(t» jeber biefer ^oeff/cieni 
ten nur wd^ 1.2^9.4..*. n-^-a t>erj<^iebene Vktii^t, nnb 
f« t^tlngt mithin jeber berfeCben nur no4^ uon einet ®Cei(^nn0 
be« I • a • 9 . 4 • • * . n— 4 (en ®rabe« ab* 

^) S>a e« f((on ^nUngCicf^ ipi p gefunben s» (a^eig mei( 
3$ 9» i^> ^c* gCeic^artige gunfelonen ffnb/ fo miU i(^ p ^= 
f" : (lAM^ • « . n) feften^ unb annehmen/ bafi bie n -^ a 
^9tmni^Htt1^ biefer SunfHon^ »eC<lb^ <»<)|« einer it^t{ii4m 
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»dt »et»en. 3* »«J»e im,»«p«p<cn «öe«*, b|ef?t fimmUm 
»k «Rittrt »«<d«V ft« "»» ««« *l5e6<aienbe» äbiuförjeh, ttnb )ai 
gid* 6ie »oflilinöige atufl6fund ber ©tei^angen 1»« fünft», 
f^{ien nn& jledenlen ®rabe« fieben. 

<)■ €« fe^ttt K', K", K'", £", We »icr SfeorjeCn bet 
©tei^unan, «If» 

««bfKtairl man K>, K". K"', K'", ffir K in .^r mMH 
I, fo «m mdn fSr t »fet ffie«\)e i/K-, i/K«, 1/K'", 

«uWiWirt man hierin ffir f : (i«34J) fein« ®'rt?» x' + 

' 4- X" + X'" + X" + X»' =: A mit qtxt^Mti fptfloib« f&if 

,, + x"+ x'"+ x"'+ x''_ A 
,. + «je« + »»x'"+ «»x"'+ ««xf = yK' 
X" + -x"'+ -»x"'+ «*x' + «*x'' = 1/K" 
,.«.+ *x"'+ -«X' + -x« + -x^ = VK«' 

7) fflnetipltcirt man bie t»ier mm ©UJckungert mit m, _ 
«nb obbJtt Ue hierauf m erlJen, fo »m man, ba i + * + 
«a + «» + -=': 1 1 = O' unmittelbar 

* = — T ^ 
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III» ftK KrlgcR Ärtkefit x«» sl»s ^f^, x*r, tuert^n ftmimn« 
Mit Ht Som tA + bVK' + cj/t" 4- d]/K'" + eyk'*' 
((1911/ IM «9 b> e^ d, «^ fwlle.gutiftitmii eon « ]te|ei(6i 
tffiu J^teraM MK M tiM^ «uf eine J^Uii^e Q(rt, wie ^ 
Ha 6Ceii^ndf« >^ Prüfen imb i^iecfen 6ra^e6 f<^(i«ieii/ M 

eine SmieC bev ftegetetteii^Keiftttna feo* 

S) ^( man ba^r Me OUid^ung il auf^ettff/ fo ^a( man 
unmiftel^at eine Ci^arset betr^ege^enen Otefc^un^, unb bie 
iMfigen tSßüraetft Caffen ft4> bnr$ bfe eciminacion am ben 
fünf eceii^ungen in 6 bc{limmeii# mofern man nur na<( t»er# 

ti^uut «e^nund «t*l/K', •♦yK«, i6*vK"% «•j/Kr fär 

VK', VK% j/K"', VK'f, fefiL 

^üfjgl Jimfel<>nen ^u finbett/ m^ef^e aur jdiflifttng ber 
ftUgemeinefi (Reic^ung bef fed^flen (Smbee 

X» — Ax» + Bx* — Cx» + Dl« — Ex + F rr o 
Sefdl^tcPc {tnb/ tocrmiegefe^t/ baß man feine anbete 0(et/ 
dl^ungen mifsnlifen D^tfTe/ 4(f bte ber ntebrigem (STrabe/ 
tiM bie von ber ^otm t<— kdo» * 

Ibtfl* i) ttm bie i • d ; ^ . 4 • r • ^ ^ 7^^ flformenweri 
f(e »on f :(t994;($) cpf lifd^ an orbnen# fej^e man bie lao 
Sormeniyert^e In i. S t6i in einer DertifatfoCnrnne unfer 
einanber^ n^ f Sge iebem in ber lebten CieHe n^ ^it ®ar» 
lel %ß^ H^ fo l^üt man fcfton 120 ^ormenmert^e/ bie M aCte 
mit xi^ enbigem Swi ^ebeni berfeCben leite man nun bur<^ 
^in^ C9ftif4^e SJ^rfebung swiMen allen fec^e SBnraeüi nö(^ 
f&if anbere ab/ fo er(4(t man »k) ^erioben/ iebe aui feA^ 



f j(4JÄi^3),.f :(j<lij4>» ^:(6ia|4fXf MpSB8»W(|i 

der 0Ul<J^uP9 . . 

mithin 
— Krr.f; (129456) X f:(5?4f60 X f:a4J«i»i 

X f:(4J««a?) X t;C56i»94J X f ti^iaj4y) 

Stefe« 9vt^UUtibt «ter tlfenter f^ci^ ja^er cj^U^^tn iBciN 
.ft(^tm9 amifcben aOen fecb«^ SBura<(ii x', x',. x'v^'''* *''# 
x'^S angednoert/ weil ^ep {eber fo(<^n Serfeeung i»dl<r 
nici^rs ^tiM^f^tt, aUtfai ber^^ine SaPror in beti dtibercti u^er/ 
gef^en e» merben atfo Me jxq formenwerctie ooti K ^ fe4^4 
«10 ^d^ dn^nOor ^(«tib fe^n» . fi oirb b«i«r J^ ni^i4i)ebr 
(Utf 120 Derf<^ie6€ne.S^erltif "^^Mf ttnb,N]M§ J^o SBUrt^e 
werten^ (ünf (Uibercn f<||(v. (^U,bU, ml^z?^':\A^ ^^t (e^un 
^tefle t/aben, niiD fo(g(i<^ $(o§ au« ber Serre$|uttg ber fAnf 
flbriaen ffluraeln emfprin^en. ^ . . 

(f ; O^aiMi^^))^ m4^ «ifbr.'O^rMi^&ea«, saSfri^ 6(|6«iy Ate 
44€j<rttgen, rjuelc^e ou« ber au«fi(t^i^M4eti83^e^iMt^9tor» 
leto X', x's x", IS?*', x^,: entfpringiM* ^3* :i^tt Ji, ^«r 
;^r^ iP<g<ni ba»i) i^' ^j[xaa4f 4}'^A(i<bitfti^ tuib^WN^iNMi« 
M ^H lönl 5«?rt»w\»ectt<f. f'r; ( i a j 4f 6 J ♦ |< : (#) 4f 1 6 >^ 
f':f94yi««% <'s(4i'*va}4)> f':(f 1^9411)» m<||^ aii# 
M >9(U[c^(n aSeri^enng miü^n Den fOüf «rMJQwifbt x^ 
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. ««V %fi', w^^ xr^ eotfvriodeiii tle SBBIttriefa fotftentev 9Ufi 
c(Mind ^e< fiinfien.9raM fe9tii: 

fo finb p, q, r/s, u, f^mmetrifcbe ^unf (Ionen der genannten 
3ormenmerr(ei uhb bUfben ^af^er ^e^ je^er c^f Uferen Serfet/ 
aung snHfc^en ben.erften fdnf flBnrsefn m^inUtu S)a fle 
aber aud U^ b'en cpflffcten ^^rfeftungen imffc^eh äffen fe4# 
SBufS^n ungeitn^t dCeibett/ fo fSnncn fiif nic^r mef^r oerfcbfe/ ' 
bene ®ert|e ermatten/ af< bte, t»e(<|e au« ben auf r^defißc^en 
Serfe^ngen ber ffiursetn *', x's x'", x'»', 'enffprinöen: €« 
l^dngt atfo febe btefet Sunfrlonen nur Don einer SCetdbung be# 
soften @rabe< a$. S)a (ie gtetct^ärtlg flnb, fo Ift e« Mon (in/ 
(dngCict^/ eine biefer Sunffionen beflimmt jn (äbem 

i) ®e6t' man, ber ftitrse »egeit, p r: f'* : ( i a j 45^«) , f^ 
lann f^: (12945^0 nur bann eine SCenberung (eibeu/ ' menrt 
unter ben Dier erf!en SBur)eCn eine Serfeigting Dorgetimtnen 
»irb. 3(1^ miH nun annehmen/ e« ff^^n bie iHer S^rmenmer/ 

l"t(4iMf^)> bie !Qnrte(n iwn f^laenber 9(el(^nd be« 
uterteti •rabett' 

p4 ^ p/p« 4. q/p« ^ r#p ^ ji :^ o 

fo finb bie Coefficienten pS qS rS &% fpmmetrifc^ Sunfrioi 
tteti biefer fovm^wefi^e/ unb Mei^n bo^er beo jeber cofli« 
(^11 SerMliWd S>»Ucti«n ben »ier erften SSuraebi nngeilnbert; 
unb ba fle an(6 Sep ben ^i^nifden S)eff««un§en ber fünf erflen 
unb aller fec^tf 9Bur|e(n ntigeilnbert bUiben/ fo fann ei unter 
Hn-7^ %9fmwomt^n betfetben ni(^t me^r oC« fe4»i i»erf 
ffbiebetie geben/ rnfmCi«^ bieienigen^ metifte aui ber aiitff<((ie§/ 
Citren Verfe^ung ber brt9 erpcn SSnraebt x'» x^', x'^'^ eniir 
fpringem 
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I«» ®raö<6 fcpeit: v 

p/1 _, p/^/» ^ q*/p» — f" :f o • 

fo fnh -p'^^xi",' r'% ;f9iiimetrif4»e SutiKionen Mifer Sformeiu 

»erlt»e# unb Meiben bo^er be9 ben c^fCff^eit Serfe^ttn^ett ber 

bre^ er^en iaSuraefn mig^dnbcrf; unb ha (k av^ be^^ett e^t^* 

. lifc^n 3)erfe9uo9<n b^r i»ler unb filnf etfttn, M^ibtn aller 

^f^cbs SBur«e(n iin^eittbert bleiben^ fo lann jebe Meiler Sunftfor 

, nen ni<^( me^r aU p»ex> oerf4)iebene SBere^ ^ben, ttimfi^^ 

.Meiernden/ »e(4»e aM ber Seriauf^^uitg ber.bf9ben trgett 

^urseln eni^rtudem., 

, . |) Ceöen wir bafier p" z: ff*' : ( i a j 4Tt5)> twb nehmen 
tbk ^/ bafi Me bepben Sormenmere^e f"" : (iA?4i6)^ 
.f^: (aia4;^)# bte SSOursebt ber 6Cet((^u«ig 

p"* — p'"p" + q'" ZI O 

feo^i |o bleiben bie gunfifonen ?'"'> q'""» be^ ber 9er(iiiiy 
fcbuiid ber wcv^x9m bce^ er(teit/ oier erfleti, fj^f erfletty 
nnb aller fe<^0 ffiaraefit nngedtibert/ f e finb uifo f9Ametrif4^ 
unb (äffen fl(^ -baber ralionaLbar^ bie Seeffidenten A, B, 
q^ Da £, F, ber gegebenen ®(el(^ttng ouebrdcfen. 

^) ^le 6(ei(t»ttiig fir t, n>e(4)e anMn^i^ i>om rso^en 
€(rabe mar, ifl bemna(b btir<b bief« facceffioen Opemtionen ««f .. 
fpCgenbe ®(€i<{)ttngen rebu€tre «wrbeni 

I. t* -. K z: o 

iL K' — pK* + qK» ^ rK* + aK — u n ,V 

IIL p* — p'p' -f- q'p' — r'p -f- «' z: o 
, IV. p»» -^ p'/p/a -^ ^'^*. — r« z: « 
V. p"* — p'"p'' -f. q'" :z o 
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hit fo mil Httanber ^thmhm flnl^ baf ble CoefFMeneeti einer 
iet^eti ^fe(6en.tM9n^ ber ^iufliinnq aüer fotgenben Ofettf^ati^eti 
ü^iSn^itn. \ Ate @Cetciiung V gJebt smei) jS^ere^ für p" » 
a({^ ble ®(ei((tt«i9 IV fe<(»tf ®er(be für v\ mithin bie etei^ 
c^itnd IH 94 SSdercbe fßr f> mib ba^er bie €Kei4Mind H 120 
SBeri^e fdr K> fpXd(t(^ bie ®(ei((^ttnd i 7^ iffier(|fe fär «. 

7^) Sit b«|er bie Swtfiioti t fa bef^^ff««/ M^bie Sor# 
metti»ert|»e fsCiaM^^)* f:(Äj4fÄO« fs(34J«i»)» 
I:(4f^i90» f$(f6ia9f)» f:(^iA?4f)» bU ®ur|e(ii 
b^ Oleicbund t* — K z: e feptt tfnnetiy fa ifl f e immer )ur 
Stnflinin^ ber ®(el(buiY8 bee fet^flfen ®rabetf sefcH^f^ ^er|o 
toirti aber weiter t^H tt\oth€tt, M baf 

z:*.»f;.(4j6i»j)=**f-Cf^ia?,4')=:«'f:(6ia34rt 
fevi menit « eine primitiioe®ttr|e( berOCeidi^uno t« — irro 
beseicbnet» 8otv biefir !Ratitr ifkib aber alle ganPliotiet^ Don 
ber Sorm 

, +*'^v(45:^ia.3).+>*^^- (;^l»34)+*'^j(«i»J4rt . 

& ^b bemiMcft offe SanMonen »im biefiif. natmr inr tbifl& . 
fung ber SUi^ungen bei fe<bfleii Srobet geMitft» Sait 
^»au^l itbri^e^ nl<^( in f&r^l^^ baS (U6k ott« biefeai gmtf^ 
filmen oieQeicbt bie ®iirse(ti ber gegebenen IKei4^ttng tif^f 
bjrften beßimmen^ (äffen; bemi H fi<^ bie g^^^en gbrmen/ 
t»frt(e tMin ^:(i994f^}/ »enn üe etma mek^e (abet^f^lBU 
tt, nur miter benen befitiben Mnnen, meüe x^" an ber (eftfen 
Gitlle (raben, fa fantt x«"' ni(^( nnier ben ISmfieto bedriRen 
fe9ü> VHi^t ben ^Mä)en ®ert^en 9üa t:z:ii (1234^ ^> 
forrefi^nbire»/ nnb ee m<if (ic^ ba(>er na^ bem Mrigen €ai^i# 
rei t»eni9{iten# blefe SGBurftet au« htm befoimcen SSerl(e tsm t 
huv^ iliben ratiimadn ambrwt befNmmeti U^* 



.^3c*+V+ «"'.f x"^+ x'-h »rz: A 

6 
6 

X" + äx'"+ •ax'»'+ «*x*' +**x' + «»x^' :r vK" 

6 
x/i/ ^ «x'^'H- ««X»' + i»»x' + •♦x'- + «»x»^ := yK'" 

6 
:.^''' + ÄX»' + #«X' + «*X'/ + «♦X*" + Äjxf Zr V^'^ 

6 
x'' + «x' + «»X" + «»X'" + «♦x'*' + #«x^ z= j/K*' 

O i^ierautf erfklU man iuiit# i»emi man hit filnf Ce^fcn 
OUi(^unA(n mit « liittttli^ticirt^ onb fU ^t er(len o^birt^ nw 
mlmt^r 

x-_ _ ^ 

nn^ wenn man aui ben nimli^^n OcMcnf mie ^ tat nie* 

Ortaern 0Ui(()nnd«n, ''VK', ««j/K^i |«»i/K'ä, «»yr»', 

-VK*^ fflr i/Ks vK", VK«', j/K"', VK*^, f«et/ tamtt 
* m^XoXkiMnt QQttrset der gegebnen OCeic^nng. 

6 6 6 6 tf 

mib ' bif ttrigen erlNttt man tnrcft ftie Cfimtoolfen am Mn 
«Mgcn M^ eui^nngen. 

'S i6f. 
dtufgi &ie aH^emeine 01eii(nng be» nten C^beei 
3?;« — Ax"-* + Bx"'-* — Cx"-* + «• =; o 
Attfsulifeit. 

- TlnfL o e« fe9 t=:f:(ia)4f •'•••») efne Snnftfin 
tH)n ber tBeMaffenfidr, bot bie tt.JormennMr^e/ m<C(^ an» 
ber tvffiMen aSerfeenig aller n SBurtefn tnift^ringcir^ M 
fßttrsetn ber 9Cef4^nttg 

t» •- k: z: o . 



3»5. 

fe^nii JDn aMatm K 5ftA,9ro^tt «Her Jbitfif %pmenmt^ 
4fl/ fo titttg Hfftibt U^ allen ieniit Serfeftungen ungeln^eci 
((eibem Ctf werben ba^er bie i • » • ; • 4 • • • • » formen/ 
werc^e beffel^en in n unb n einanber ^(ei(& fe^m Jg^ieran# 
^Cgf, bag K nld^C me^r all i • a .^ . 4 • •• n — i oerf4^lebette 
SBertjfte ^aben werbe^ unb bag biefe SOert^e biejenigen fepn 
merben, we(<(e an« ber an4f(ft(tega4^en Serfe^nng ber n — i 
erflen Sursetn entfprinden. 

9) SDa a(fo K no4^ ^on einer Steii^ung be« 1.2.9.4 
• • . . n — - 1 cen Orabet aif^n^t, fo miig man blefe 0(d((nn^ 
|o emiebri(|en fiKf^en* 3» bem Cnbe fe$e f (( K =r f : c i a 9 4^ 
• , • . n)» nnb tieftme all/ bag bie n — . i gormenmert^e bie^ 
fer SonYHon/ m((te ao# einer cpftlfcM SSerfeQnn^ ber n— i 
erflen SBnraeCn entfpringen/ bie SQnrteCn foCgenber 9(el((ana 
fe^en: 

K^-« .- pK»-* +. <iV^ - rK*-< + IC. =: o ' 

aubann finb bie eoefFidfnien p, q^ r, »« f9mmetrif((e Snnfi 
Honen btefer Sormenmert^e/ nnb bleiben ba^r bep ben cpfäy 
f(ben Serfef^unaen ber n — i erfien ffinrseln ifigelnbecf. ^ 
fle aber üwb bep ben cpfCifc^en Serfeftungen aller n ffiarieUi 
nnge&ibert bleiben/ mei( f:(iai4.,..x^) baborcfr unpejn# 
bert Ut\bt, fo tinnen nur bieienigen SBert^e 'berfetben t>er# 
fc^en fei^n/ meiere au« ber Serfe^ung ber n-^d ejften 
tGBaraeUt en^pr^gen. (Etf f^t bemna4^ jeber biefer ^oeff/cien« 
ten nur no4^ i . a > j . 4 • • • • n«^a 9erf(^iebene SBert^e/ unb 
e« (ingt «ii^in ieber berfeCben nur ne^ oon einer (SCeic^ong 
be« I • a • 9 • 4 • • • • A— 9 Icn Orabe« ab« 

^) 3ia H f<(on |lttl4n0(i<ft ipz p gef nnben au 6aM/ n^tt 
ff q» T^ i& gleichartige Sunfiionen ffnb/ fo »iU i<jft p:;:: 
f" : (1294^ • « . n) feQeu/ unb annehmen/ bag bie n -<- « 
S»rmeiil»er^ biefer SunPlioni wet^^e au« einer (pHifi^u 



3# 

m'r, s<»> e^cnfoiri f^iK( Mifeftf mMti^ mm Hi 

hUti t' in fe'', sf in a''S >^' in «'£, n. f. l»., <liMi<^ >^^^ 
in a' »¥ftf^h f» ^Wf( ^ie Snnftion t ^ ^en coKH^btn 
Serfe^ttttden tet ®ur|eln xs x's x'", ic. 1^C§ettH flerdt: 

t' zr »' + *»" +'••*'"+ «»»"'+ . . * . + iiC»w)^(nJ 
t" — %" 4- «I'" + Ä«»'*' ^ I»*»*' + . . . . + #(»'«V 

t'i? — x'T + «xr ^ Äiar* + «♦aj"-f . . . . + 1»<*^-0,/// 

un^ man flehet fod(ci<6, ba§ t" z: •«^"'f, t^' n «»-«t', 
j,^--. ^n-3 ^y^ ^ fn^^ gji ^^f^^ 5^,^f 51^ gotifeionen ff t", ,^ 

f's 2C. gerade tte Ser^daniff^/ »e(4e Pe <Kiben mäSen/ nn» 
He183ar)e(n einer ®Ulc(ung oon Der Sorm t^.-«^Kzzo fe«» 
^ Ünnen. « 

^ ' 7> ^6 fiel >ato au<( iedeemal an« Oem Nfonnfen SBeri 
tt^e Der ÄunPtion »' + «z" -!-*•«"'+ «»«""+ . . . • + «*- V"> 
Der ®en| bcr SBuraeln xs x'S x'^s k» teerte HfHmmen 
loffen^ Die Sunftion z fep weUt^e ile ipeKe/ n\^i barave^ 
bal ben gleiten SBercben iener 3un!(ion/ meon üe Deren ^ahzn 
Tonte« bo({^ nie Ote fSur^l x^'^^ emfiMrecben lonn, »eil f<b 
biefe gUict^en Werc^e norf^wen^d unter benen beßnben md(fen#^ 
«^(4^e au« ber fDerfe^ng ber u — i ®ttr|e(n x'« x"^ x^s. 
x'^^f . . • • x^^~'^ enifpringen* Ce oirb fid[» a(fo t^eni^flen« 
immer biefe eine SQaraeC au« bem beEonnten KB/rrl^ »on t, 
ebne fluRifang irginb eimer OUi^nnd ^eflimmen (affem 9Uf 
bann (äffen {!(& aber and^ bte äbrigen ftAben^ menn ^it SnflSr 
fung ber ©(eict^un^en nnier bem nieti Orabe voroue^fe^t wirb. 
SJ €e (äffen (lo^ baffer aOe eceicbungen auf HtienDII<ft 
t)ie(e Srffn augifem 6ebt mani nm bte iRe(^nng einfacbet . 
lu oiact^en/ %zzx% fo i|at man * ^ 

* =; X' +'«x" + «»X'" + «'x'r + ,..*+- «*^*'x^"^ 
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X z; t^ z: (V' + «x" -f -»«x*« + > > . . + »«»-«xW)» 

9) ttm tmn »le ^ede^ene &Ui^m^ witfii^ 4ii{|«it5fen, 
mäffeo t»tr «or^aBem We ffpffficifmetip^'*"^, q^'^'^^ bcr 
fielen irt^jMlrkn «Heic^un^ fn'4 1« befltmmen fud^en. Sa p5ie 
6ttmme der n — i ^ormencMrt^e oon K ifl, ioe(<te au« der 
agKircben fterfeeun^ ber n — i etflen tSBor^eCn entfprinden/ otid 
^' wieder die eumme dder der ^otmmwttt^t t>on p, i»e((^e 
am der cpKifc^ett S)erfe$titt9 der u — a erfleit SGBurieCn eiii# 
fprinsen; fb ifl a«(( p' die 6ttmme der n— i »ii— aS^rmea 
»eri^e oonK« foti^t aue der c^Clif^enfB^rfe^un^ der n--i utid 
der n -*- 3 erfleti fSuraetit entfpringen. Sa ferner p'' die Sunt/ 
loe der 11-^9 ^oxmtnwtu^z oon p' i^/ ml4»t am der cpfltfdM^n 
Serfe^und der n — ^ erflen fS^uraeCn eiufpringeti; fo ifl au4| p^' 
die ®umme der » -^ i . »— a . n — j formen wert&e don k;^ »eli 
4^e au« der c^nif^en ä)erfe$und der n— i, oer n— 2 uad der 
ii •*- 3 «rßeit SBurfteCn enifpringen* 9(^Ue§t man auf diefe $rt 
mei^r/ To findet wan^ da§ der ffpefftdeor p<'^-3> Die 6amnte 

«tter der n— i . a— » .11 — 3 j.a Sormenipmöe oon 

£ UVi »e(4ie au« der cpfCticpen J8erfe$ung def a--i^ der 
n-^ 1* der n — ^, II. f. m», endXicfc der tjepden erHen ®iir/ 
leC» entfprindeii/ oder, ide(4^ee da# nimli^t ift^ da§ p^'^~3> 
die Cttmme aller der i . a • 3 • 4 . . . . n — i Sormenioertde 
i»on K fe9/ meCcbe au« den fibnmf(t((^en !&erfe6ung,en der n-*i 
trfien S&ursetn enlfprin^en« 

10) Um da&er den €ocffic1enun p^*^"^) j« finden, ' mal * 
man oor tittem den SCuedriif für E in s 

<jC 4. «X" + «•x'" + «»X'*' 4- .... + «»- Va))a 

na<(» 9ofen|en »on « enfmicfeCm Siefe . entmicfetun^ wird 
«{0dantt/ ^a -»"r:!, «****z:«t #»+*c:.«% 2c. fönende 
8«rm erf^alten:. 



BSP ; . 

worin SS (% f'S i^*^^ gWH|i( fiililllMtii "^M !x;s 

X",' X'", . . . • x< ^i fepti flauten. Setfiei matt Hitn |l<rin 

b<e 9B«fK(a xs 3t'% x"v x<'"-'> auf aOe mid(t(»e iXr/ 

un, inbem man x^^' an feiner 6ulle f4f(# wtb oMirt l^iei» 
auf Die fRtiültaH ißfanimtn, fo er^ft man einen 9M^uä 

welker /Da er ber flBert^ von p^«'*^ i(!, fn J^in(r4f onfbie 
®urseln xs *", x"*, . , . . x^*^> no^dmenMg f^mmetrifift fep», 
nrib 9^ ba^ee bur<(» bie Coeffidenten A, B, C, sc. l^er g^^ 
^enen Oteli^ung rationaC au^brücfen (äffen wiA* 

xi) Um ben Coefficienfen ^^'^"'^ ber (eeten ecelc^ung fn 
/ }u jinben, rtia4>e man In bem Sfuebrucfe {' + {"« + ^'"«* 
+ .... + {Cn)«»-! öien.n— i.n — a....j cpfUfi^en 
Serfeöungen ber n — i erflen/ ber n^-a erjlen/ ber n — j 
erffen u. f. »• 98ürae(n; bie ber (et^Den erfien auegefdi^loffen; 
bertauf((e hierauf x' mitii'' unb mad^e »ieber bie nimfCc^en 
Serfeeungem (Rultit^ficirt man nun bie Summe ber n . n« 

I • n — a 3 ^rß^n RefuCcafe mit ber 6amme ber 

n • li — I . n — a . . . • ? (e$ren, fo er^At man eine f^mmei 
trif(te SunFliou pon x', x", x"', ; . . . x^**>, mUbii bur(( 
bie Soefficienten A, B, C, sc, anegebrüifr^ ben SlBert^ von 
q(»-8) g^^en »irb. 

12} e^tcibtn mit bie rebncirten euic^un^en in s rd<K 
mivt^f fo ^o^n wir nac^jle^enbe So^e; 

(jjCt-^))4 _p(n-l) (pl»-0)« ^L q(«HO(p<»-<))t — r^n-«)(p(ii-^ j 
r*-« — pK'^-» + qK*^-» — iK«-< + IC. =0 
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fffutt^eiif fo 9i«^ ^it ^^fLiim^ ^er ei;fifn 9(4i<N>d^f^n 
Coeffkiemett P^^"^'^ Nr imcoun eufc^unji unb nadb bem 
t^origen Sagtet (äffen 0^ J^ierautf Die SÖeri^e Don SL^""^^ 
unb '^^"^^^ unmitieCbar bür^ raCfpnaC; tSu^brudPe U^tmt 
rntn, mit p^"••^ q^^-^^unb rt*"^> ^itifbatti^t gunffioi 
«Hat fiiib. SXe ^ocffkiettUtt ber ame^een eui^nn^ (Inb «Cfe «SC/ 
4i9 ^e^tmmt/ ui^ bte 9tt9(|und berMbe^ giebt ben C^efftfUm 
4«n p^'^biöT brittin 0Cel<&undf mithin w^, wie i>or||»r 
tu' ffoefficleflie« <i^^'^.p /^^""'^^ «^"'*^ «nb ble $(iift5fiitid 
ble(er ©U^ung ölebi mieber ben (EoefFktenfen p^.";^^ ber fp(- 
gen^en 0(e^und. $%e man auf btefe 9(rt fori, fo finbel 
man tt\Hi4 He (tbeffidenten p, q> r/i^ bet e(ef((^una 

% I« & fe»e» KS K^', l^'.'V*"'* • • • • iK^"'""^ «e iir^i 
SSttrseüi biefer ®(ei(l^utig$ i^nen entfpre4»en, mfetvirina am 
^ji«minen ftabety bii^ieniae^ Jormenti^erif^e. oon Kzrf • (14 ^4 
....&:)» t^eld^e aM ber c^iUfit^en Serfeeung ber n — i er/ 
jlen ®urjeln m^prin^m. 3eber blefer ®erij>e oon JC tn -ber 
Ätci^ung t"^'— Kz: o fubftüufrf/ giebf n äBerj^e für t, alfb 
(eben alle lufammen n • n^i jSirt^e fiSr.t; unb biefe finb: 

imb Mefen enlfpi^K^eQ b<e n . V -« i Sormenmert^e »en 
t n f t (IS 14 . , J « . n), f»f(<(e au» ber q>!(lf4»en SJerfef 
|ii)ia «lief a JSHCiebi uiib bir 4» •**» t «rften ««({prinaen. 
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S)tef€ $aiünmtti1^ ter V^nRioti t (i^ett gegen 14t. flity 
mettmenl^ oeti f : (12114 • • • • «n) ehte fbicf^ «egl^itas, 

baf wenn f : (ia54 * . . . ») r: «»l/^' Ä«fW »tt^f 5te 

ubriflett n — 2 gormeiimerej^ '»eC<&e au< f : ( 1 1 9 4 • • • • *» ) 

^ burc^ tit €t)n\iä^t 9ferfe9urig ter n -^ x erfleii fSuriebi enl^ 

fprlnge«/ Un Sß^i^x^arni^w -j-i/K", -ttyk'", *?i/K'«^t 

.... «i^l/K^"^"'^ entfprtctfit werbem Ski wft tiuit anger 
noiHmen haften/ ba§ t rr x> + «'' + ä-x"' ^ «*x^»^ + . • 
. . • + «*'-V«*>, fo ffaten n>lr fotgenbe n 9U\^m^x 
V + x"+ x'"+.,*+ x^*-»>+ xW=i: A' ^ 
X' +.«''+«»x«;+.-^.+^*;y'*-»V**-'xC^= »'1/K' 
X" + «x'"+ ••x'»^ + . . . +»** "'x' i- <t*" 'x<'^^ 2= •' T/K" 
3g///^.^x'*'+«*xr+... + A»^-*a^' \f *»-V?> n «'VK'*' 

^ x<«*-i)+.x'+«*x"+ . . . + ««-*xt'^**> +-»'*-*xW=l «»l/K<«^-*> 
14) SSRuUipUcin man ble n*^ i (eO(en eitiibutiißn mit 
», ttttb abbin ffs hierauf sur erfteti/ fo er^U man na4^ Ut 
!Di9i(lon mit n 

'«nb bie Abrigen ®arai(n toetben («(rnrnftiit t)on t^ir t^)rm 

feiHt, »0 a» b, c, dji .... 1, gemiff« SitnfHonen ffornt Hf 
'8el*nen. »a aber bfefe «önrian immer Me ndmll^e« Mei# 
ben mfilN, matf für eine prUnitfve ^urAiet nran aüib fi>r i^ 
feeen mag, fo mAgte fi<fr mifer ben fibrigen SBuneUi xs x^ 
X'", . . . x<«-'> mettlg(le»# wo* eine flnben, »el*e hit^mm 
ber SBurael x^"^ b«t; unb ba biefe« fl«bt ««^ iMiben famt* 
fo mofi ani bem gefnnbenen ffHr(b« »pn x^''^ ba< • g((n|(i<6 

mg» 
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ac z: - + - (1/K' + 1/K" + |/K'" + . . • • +T/KCn-i)j 

n ' n ' ♦ . . „ 

eitte föurset ^er gcdc^enen SUicbun^y iinb bie Serlden (äffen 
flc^ au# bfti eieid^unseit in 19 befHmme»/ menn man in ben# 
fetben n -- 1 für » feftl» 

f)^ mt ben tiniic^tn Set^ter/ ba§ man babur4^ ni^t aUt fSatA 
ie(n auf einmal tTf)iU, fonbern nur eine/ unb bie äbtiden erft 
burcl^ eine befc^merlfc^e SCimination fuci^n muf. 3<ft mm 
ba^er. ttoi|> eine dnbtre iStifUfnng geben ^ me(<be blefen $e^# 
ier ni(bt {^at/ unb jener »itlleic^t aii<t no(( in anbertn 9lti(f^ 
{i(^Un oorauaiet^en' fei>n miibtt* 3<b merbe/ ber S)euäi<ftreif 
meden, mit ber Oietc^ung M finfien Srabe« ben ^tifan^ 
ma<(en* 

S i^<J. 
. tnfi. IDie alf^emetne (Bletctmng bt^ f&nfun (Hrabe* 

3t» — Ax* -fr Bx* — Cx» 4. Dx — E n o 
fa mtgiiijfeft/ ^a9 m^n a0e IDarseln auf eiitnml et&4(r. 

atifl. I) €• iei>/ mie im S5orberge(>enben/ t» '--k z::o 
bie dutc^iing für bie cpftifcbe ft^riobe aller aSur|e(n ber^ 
gunttion 

t zr X' + #x" + i»«x'" + «»x'r + «♦y*' 

foifl \, . 

K := t» — (X' + «X" + Ä«x"/ + «»a?^*; + «*x»'^» 
t^ au<^ 

K z: («X' + i»»x" + »»X'" -f Ä^x'»" 4. X»')» 

nnb ee fann, mie mir gefe^en (aben, K feine anbere angieic^e 
iSformenmertbe 6aben, aü bleientgen/ meUl^e am ben 24 Ser^ 
feftungen W vier elf en SffiurdeCn entfpringent 



knpM üUf nah ferner/ i»ie hUift, Ut 9(e<c(M|iM . 

fttitf ber c9Mr4m*9et<9^ tier W^r eflUn Sar^eCn j|ii IW^u, tim 
U^Mt annelKtte«/ daf |le Die fotgen^en «terSormenmeMle: 

• <#«x' + Ä*x"^ «at^' + »•:t'r 4. xO« 
f Ä^ii' + «^'^ -f **x'»' + äX'*' + xö* 

in Sßttr^Kn (c^e/ i^on tttU^en Die 9re9 (eeceren an« Dem et^ 
|eniit <i<tfafieii n^Ven/ mm man iti bU^ttH f(H<tf(i9t *•, »*^ 

V 5)1 3« W»l^i>tW5 Iffienittt Ml K ifr Tif^ imam mirfii& 
nn* «n^flm fvntti m« « ip<«teti5en> nn^ et laffen fl4i^ Dafier 
^ flpfnifbta». 44 ifii^«i4Nm 9Bf«lte t>t» K tu ^iefM tor# 
d^ M^fie. f eiBMiWlen Äer fS^lfdl »S. x"r ac'<^» a^letwn., 
mt man ndmCi* bie SBuricCn x'«^, xr, «n iftren CuHeiv 
nnb pecmuitrt ^tD§ ble bre9 erfiefi, fSuraeüt, fo gie^t ieber ber 
t)ter oMaen Sormenmert^e fäftf neue^ linb folglich ge^en äffe 

4) ©• tte €tefH«ienlerf 3^, ^, *r », Mmeerf f t e 5mt!> 
efonea ber ^Wc> «b»*en «e«4fe mn K (in», fp etaii^ bU{r 
gttnfiionen^ meber burd^ bie c^ftifc^e Serfe^nng aller $ßitr# 
jft«/ iicf^ 6ufet bie ©ertattf^una »6n « wU «*, iS'**» 
cifHe SMfberong teAen V nnii 9^ Umin l^dfiev nM^c met^r un^ 
gfef<(e ®eri(e er^Uen# aU biefenigen/ meiere- au« m an4# 
f4ne§(i*en »^etnrtrf Iftf ^re» frfUn 1ffi«r^6 «*# V', x'^',. 
cnrfprtndem C« fingen a((o biefe Sonffionen nur «04^ tH>il 

5) 6e6en wir ba^er p =:f : ( x a 5 4 J ) » f« dnb f : (»• J4 f >♦ 
f : (a3i4t>* t : (>M4.r>« ^ » (*i^l^4f>^ f:^iJ|a4y,)* 

fi(a*i4J)* bie (e*« ?{pra;q»w«*e »on p. 9lrtweti«ite^ 
nnn an, bagbie breij $prmen»er^e tx ü^iAÜr f :(ät Ji4i)t 
f :(fifi4}); «befcje aW l?*r c^KilcJen Sfetfe^ung ber brt^ * 
erften «SnrseCn enff^A, «ti^#tM fteüftaftg " 



ISS 

ßt^tUn fm, fo «Rb bk Cofffte»«!^ p% tS ^'» fo<ÄI S^nf* 
fionen i^on x^ x^% x'"^ x'^^ ^e»", me((^e mir iio4) betn^insidcn 
®er((/ ibelcbeit bte Seruuf^mid twtt x' mk x'^ ^e((, iKitoi 
rtttneit. €• ^t atf» p" (uit^ bo« ntmtt^b gm ant^ »on 

ilner 9(d<^utt0 be« ^t^ttn @rab0 oJbt , 

'pt „^ p//j/ + ö" ii " 
Wfre#liefl9Unül«Ub«tmifib p'S ^'S fpmiiteft^^nfabtfii 
iHNt xs X", a«'). xi^^> «^, ^nb Uff^ M b«(er b]ir# «II 
Coeftciemen A, B, C» D, E, ^btr d^gtlai«!^ «Hli^uiil »«» 
lioiMl aiMrSiffiw ' ' > / . 

. 7) 9Ran ff#i,nunmeffrita4»9e^etibe bre^ ^UktNUigettj^ 
' \ k* -- pK» '+ qK«' r-.r]^ + 8 ü o/ 

p* -^ p'p^ + ^'P -^ r' r: Q . . ./ .^ 

, p" — p"i»* + »"=;o 
IBit fHli .^Ml beA SB»r(| bett f» mocAM«; M tMii|^<m 
«^geit. €4pU|f M< . e^cfiltfeti 9V r"« befMofnidi Mffe% 
9<e i!(Mflifii|ig bei? in^pfen fmd^uni 0ieb( ot1^<ui«f: femf 
ben ^oeffkietiun p; unb ciutf bt^fem ta{|ieti fi^ i»ir>er bff 
Coeffkienien 4» r, », 0nbem , ,{ig man nun bie erfle ®(eii. 

«) e^ ff^tii KS K'S X«** K'r^ Htjf^ 0Mttf)Kie/ fd^M 
(«^x' 4- •^^ + •»'»' 4- «^x»*' + :^ ^ ^* ^ 

; (**x'^ 4- #x" + «♦x'" .f ««»'r + »r^s — K'" 

glflec «<iii/4ii^ bell te«^« ftiMm bitfct eMC^imtpm bM 
ii^'43t<f4'»r:csA.«|il>M|e)opti»ir^ - 
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• ' ■ ' ' • .• 'S ■ , 

■ $ 

. . »»X' + ÄX" + «♦x/" + *ax'»' + x»' ^ l/K'^ 
«4x' + #»x" + ««X'" + •X''' + xr s |/K4r 

" ' 9T !Vbbiri man biefe euidbm^n apfammeii/ fo er^l matt/ 
bdi + • + «• + *• + *♦ riti] =: o 

5 S . 5 S 

f xr — A + l/K' + J/K" + l/K'" + yK'»' 
SRnrtipticirf man ^k atwt^.mit ««, bie britte mit «*, Mt 
9ierie mif «'# bii ftbi(te mü •, mib aMirt flf JM<mif |«r 
crfteii/ fo et|(Ui m<iii 

5 5 5 s 

jx' r: A + «♦j/K' + ««j/K" + #«|/K'" + *|/x'*' . 

fRiiIHplidrt man bie wtw mit »*, He bHti^ mit •/ tie 
»ierie mit «^, bi< fSnfce ml| «"> unb abbtrt fe ^auf 8«r 
erften, (0 er^U man . 

S f s " si 

fx" :r A + m^yZ' + #1/K'' + #«l/K'" + m9yKir . ; 

SKttUiptidn man bie tfmt^t mit •*, bie britte mit ««/ bte 
»ierie ihfc #, bie tfioffe mit *^/ mib abbirt'fle l^ieraitf anr 
er^en/ fo erffcKt «an 

5 i_ $ $ 

f X'" n A + •«}/£' + **'li^'' + ^V^**' + *'l/K"' 

IRttUiplieirt man enbCt<ft bie imw m{( «/bie briete mil «*, 
hi^ oierte mit «*, bie finfte mit ««/ rnib «bblM Jr ^imiiif 
snr erfieiii fo ertftt man 

10} eetra<()tet man bie SSSertio ber tturieUi xs x'', x% 
9i"^f ^f", mie üe l^ier defniiben morben, fo üirb man fi^fd<|^ 
»emerfen, baf/ menn man in einer ber bier Uften:, mebbe etf^ 
mui^ fe^n mod, fucceffioe «*» ««> ««» «S ffc «* fe^t, «m« 
immer bie äbvijßk P^ «Mf(* eilaffm4H^^a|er*bte^$bi«ty 
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lafaniiiiatr'ftiffeir:" • • •*• .. • r 

tmn vifM fic(^,uiafr « eine itbtfÜmtt bere(et<buna x^-^i 
^enrf. ""■;.','/ • ' • ' ^ ' 

' lö ftelrfdeiie will Üb mir ite4f lemcrfnt, bd^f tftv Mef^r 
SiiHiritiii iHeSShn^ « fdM*««# benC^cienteti p; q» r, 
t, ee;f4^t9lnOen mufi.- JDetni »a i^ie ^«iifHonen K', K'S K% 
Ti'''f in 8 fo ^Maffek find, böf fk M ier Sertauf^^ong Don 
<• mil «^, »'; «^/^. t« «il ben üM^nffiurseUi S 7> ^j. 
Nr •M^niifit' «- i zzo; in ^inanHr Mer^ct^en, fo miffkn 
He Ctefficicnten p^ q^x, s, afr T9«tmeiHfdl^e Snnfrtonen i>*it 
K% K'S K'^s £'''» h^ biefer SertmtM^ung ebemfaffe nnoet^ 
4n5eri bleiben/ ^nnb fotgli4^ fi>iiimeirif(fte Simftioiiea «ori «r 
^ » v> ^» fe^n» «itiKn/ nacb ^m. fünfte SapM^, rationat 
»erben« .. • . "• 

Xitfg* l5te oSgemeine (Bletd^uns b'ee unbedimmten nteii 
(ßrobto 

x** — Aat*-» + Bx"-* ^ CaP*** + te- ZT O ' 

fb Mt%iii$fen, bA0 ntim (Ule IVfitr)efit auf einmal p:Wt, 

jebod) unter ber VPtau^itt^unQ, bo^ n eine Primsa^I fey* 

TiufL 1) €• fei^/ »ie In § i^j/ 

t = X' + «t" + ««x'" + • . . .'+ »"*-'x^^^ 

aIfo\ • . 

. K z: t'* =: (x' + «X'' + «•x«' + ....+ #"-'x^^>)^ 

•ber/ n>e(dl^e< ^af 9i4m(i4e i((/ 

S)ie gmftfon C Hl aleb«in/ mk mir baMbfl fefelen Men, 
f^ UlMk^ P^ft ^9 ^en f9t(tf^en SerMmiden aller fQnrf 
leftt xs x's x'^s .... 3t<^^ migdinben bUibi, mib fotgit^^ 
nl^e nielNr mmfeic^ ttert^ ^i«n famir aU bieienidett, nief(Se 
iiiii ber CerfltM^ber n*--^! irtm f^iidfn entfprinaem 



asft • 

K |ii fiiibeit, mUbt w$ Nr OarMon« Nr ii?irf irfiii IBm^ 
fär «; ^te^orcj entfielen IfAfflertte n«^! .®erf|^; ' ^ * 
(ntx' -|. ijf ,v. + ^^^u 4^ , , , , +.#'^-**^?"'^. ff S^^"^;* ^ 

Wcfrtllfti 9Mwis^ wt /« MtfomiiMiiÄiHii» in ie(icfii M Chm, 
^ i^-j)ltM litur MiNfn 9^ltni 001 ^ «Mtaüm i(b fr W^ 
ffinr; M üMUt tit (Jimiirfi^^ tttft^ »on C ci^t« «cmi 
nmn in Mifim ftrrifBterilinv bie flBurieUi xS,x<', «""V » • «^ 
..*f*-»>^ «ttf «ie ttiif» H«iiiitiri> v Ml ;»iiftif x^*? «le» 
an i^er CleOe (<({c. 3eNr tie(iip flSerlN ^cH «Mann (i^ns 
feCbfl mifger^ct^neO i . a . ? r^ t •5'*' Sert^^ nnV fo(dCi(ft 
i^Be )u|iiiiiin<n^ tile f4m9i(H<6tii x . » . f . • ; ^ ^yz^ v^im 
ItQ^erttk oon X. -- , ,_> 

^) ^ebmen n^ii^ imn an^ M bif ii-<*^i S^ir^ in a bie 
fl^orieln btr ®(ddbon(| , 

X«^-« ^ P^*^-* + ^l£*-* — rK*"^ + ^r ~ o 
fe^en, fo mufi, na(^ beni. (Ünflen Capiut^ bie &iirae< « aiNl' 
ben «wfficien^^n p,.q. r, ic. t>erf<6»trtieA, y^^^f^ bCcibe» 
Mer b<p ber Smaafifeüiid t^ön • mi^ «<,**, i*, .. . «*"* 
m^ißxC^M. tiiztwki folgt aber not^menbi^/ bag bicfir Coefflf fen^' 
iin nietet me^r n»iU\^ fSeri^e^ben nrerbm, iß bW, »dSc^c*^ 
m ber 8erfe»ttn0 ber ä — aaBhrsetoxS x'SS:'^,../k^-*^ 
emfprtnfm*' ^^ -^ •' - ^ 

4> »a oifD bif rbHNcMMii p> «>''» ^ ^^ RMfr «ü 
ifii^ tteri^e M<», m bie, »efiife out be C^f<«iint bee 
»i^»4r4leir«3«ir|e(iieMfMiifteiii; fb »a( e« mir beirfeibm ebm 
bi* «eivanbKil^ mie' uHt ben iMi fr be|el4in^ C«4lHiett|eii: 
in s Kfi. *»^i Mifibnfi« b(f e(fk|iijBi tiiii.B%^ «« 



^ •«« 



3Ä 

vÜRit ^<ft.^<^iint ifitlifHitm'fBh^ >(f{f»eii,.»«f«be^«# 
»er (pKiMen fß*tit9$tti »er cr^ pr-.» ^mtflamfHUimt 
«ttf dne 0(ei(^^g - • ,■ 

4^btt(iiw> «Ajäi 6>efffei«meii >-; ^i r, tt. nM' »«« «m 
4H«M>iflgen|««:p ».»;.:? ti » , a«i«- ji<m QtaftN «Jb^NdM »«* 
»en,° 3ener bk «(ei^wng ffc p', bur(^ M< CMcM^Mi^ Mt 
,go«Biciif^crtl^»cffe(»<if, awf^e au« »er-f4ff«Min S(rfie«inu,jk(r 
«rjleti n— j ©örieüi öiifptWgen, aiif eine «W^Btifl 

, p.n-»_ p.^<«-«,f. ^*^,«»«^ <»pvii»<^ tt:± 6 ' 

im« ^jciprten p", r; 5',>v «iv nm »inj^mm Pa 

I .fl . j n—4tm ®ra6'e« abklingen werben onb fo ferJ, 

» ilWiHtf ^r 9itk6iilii>tt$ tiMvWn ®ra»t» Rnäm^ 

j) «al man »ur(» Mc futeefliDc «nfUfung aDer »iefer 
<»t<f«iMaeii; '«»^ jPÄf* •» A)^. (?ai«i«#/ Me »;»(« 6er 
CcefHdenttn p, q, r, le. U9immt, fo siefttbie Sbiflifuna *e^ 
©W*miÄ JfV r.P.K.'"-«- »• = o,.«_^ IBwe* ffc«, u< , 
i« bur« K', K",, K'", ,, . . . K(»-0 b«j«h(,n«, »1^ 2)„e,^ 
®ett6en eqtrpre^len bfe n-^ SlE^^rr^ in a; man 5«« -«• 
for9«nl*ii-^ÖW<tangenj . r". ,fw 

• * * • ." * • ♦, • • • , • • • • . . . . 

low« *T* «itfii«»««* bw <n»r «uiaeteÜurtMi ftp 
i|nb«,0f(«6nngim: -▼ • 



IP'» 



•'^'»' + «*V + »^'" + . ... + x(n) -. ^,t<a.|> 



9»^M^^\ mm bit ai»f9(f «iH #^*'i; die 6rM nri< i^'S 
die oterle ml( «^~^f «• f. i»;> iinb «dMrl 41^ ^Iftiiif m ^ 
ftn, f9 ti^it mm . ; . :;::.... , 

Kttf fine d^ndit^ 9Crt Snbei man fermv ^ • '* 

* nx'"± A+ «»-8]/K' + «»-«j/K" + . . '• i 4 «ty^K^*»"«» 

Si^Ut Uta» eitMid^ oifen 0Ui^iideii mfammeitK fp er^ 
moji . v' .-. . . 

dilait nHrd reicbt fefie»/ baf man die SBerl^ Don x^^, x'% - 
X"', .... x^^^ an« Dem 93erffie oon x' o^Ceiien ranH/ ni^nii 
man barin fncceffioe ««,, ••>**» .' . . • »^^ C=;i) fär • fnW/ 
fubfütuirf/ b. (. penn moii für <» aOe ®of^e(n ber Otetctnng 
x^ — 1 no feet. SItan ^al benma(i> fotöliftben attgemelnin 9ü€t 
brncP für bie SBuraetn ber de^ebenen isUi4m§P 

n 

^timetf. tfBenn n eine anfanrniengefeeee fal^C i(l, fo Ufe 
fl((i §mar biefe tted^obe/ an« bim in u S U6 ange^lrtten 
eränben ni4^ anmenbcnf aber fir btefm SoT ümh^h^ im 
amepten XlKtU eine ei|ene Sei^be giken^ imef^tüi^ «o«^ 
ben S{ori|iei( N# ^<if ^ »^< <^Hr üt . 
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